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[Πρόῆοχοξ 


Στο 109 βιβηίο των Στοιχείων ο ΕὐκηείδηΞ πραχματεύεται τη θεωρία των 
ασυμμέτρων μεχεθών. Η ὀῆη θεωρία αναπτύσσεται σε 115 προτάσει με 
τεῆικό αποτέῆπεσμα τῆν διαμέρισῃ ὀῆδων των αΠἤόχων μεχεθών σε δεκατρία 
διαφορετικά εἰδη. 

Η δομή του βιβηίου μαΞ επιτρέπει να το Χωρίσουμε σε τέσσερα μέρη: 

Α : ΠροτάσειΞ 1-85(α-ῆε) Προπαρασκευαστικέξ προτάσει. 

Δίνονται αρχικά οι ορισμοί σύμμετρων και ασύμμετρων μεχεθών, ρητῶν 
και αἠἡόχων. ΞεκινώνταΞξ από τα σύμμετρα μεχέθη που εἶναι τα περισσότερο 
κατανοητά, κατασκευάζεται το πρώτο εἰδοΞκ αΠόχου που εἶναι ἡ μέση και 
αποδεικνύονται προπαρασκευαστικέβ προτάσειξ χια τὴ μετέπειτα θεωρία. 

Β᾽ : ΠροτάσειΞ 836-72(ῆ5-οβ) Δυωνυμικέξ ἀῆοχοι, 29: Ορισμοί. 

Εξετάζονταπ τα δυνατά αθροίσματα δύο προηχούμενα χαρακτηρισθέν- 
των εἰδὼν κατασκευάζονται ἔξι νέα εἰδη αἤόχων μεχεθών, οἱ εκ δύο ονο- 
μάτων και διερευνώνται ιδιότητεπ και σχέσει μεταξύ αυτών. 

Γ: Προτάσειξ 73-110(οχ-ρι) Αποτομέξπ, 39: Ορισμοί. 

Εξετάζονταβπ τις δυνατέ διαφορέβ δύο προηχούμενα χαρακτηρισθέν- 
των εἰδὼν κατασκευάζονται ἐξι νέα εἰδη αΠπόχων μεχεθών, οἱ αποτομέξπ και 
διερευνωώνται ιδιότητεπ και σχέσει μεταξύ αυτών. 

Δ: ΠροτάσειΞ 111-115(ρια-ριε) ΙΚαταῆηκτικέΞ προτάσει. 

Οἱ τεῆευταίεΞ προτάσειΞξ του δέκατου βιβηίου συμπῆηρώνουν τὴν πῆηρό- 
τητα τὴβ διερεύνησηπ ωὡβ προβ το πῆήηθοβ των διαφορετικών ειἰδὼών αΠηόχων 
μεχεθὼών που μπορούν να παραχθοῦν. 


}ΙαρατηρήσειΞ Α μέρουκπ 


1) Το παρακείμενο σχήμα αποτυ- 
πώνει σε συνοηοθεωρητικῇ μορφῇ τιϑ 
ἔννοιεβ των μήκη και δυνάμει σύμμε- 
τρων εὐθειῶν, ὁπου τα στοιχεία κά- 
θε συνόῆου θα πρέπει να νοηθούν σαν 
ζεύχοπ δύο μεχεθών. 

2) Ο χαρακτηρισμόΞπ σύμμετρα ἡ 
ασύμμετρα μεχέθη ὑποδηηώνει σχέση 
μεταξύ δύο ἡ περισσοτέρων ομοειδών 
μεχεθών (ευθείεΞ ἡ χωρία) ενώ ο χα- 
ρακτηρισμόΞΞ ρητό - ἀῆοχο αναφέρε- 
ται σε ἕνα μόνο μέχεθοκ. 


9) Μια ευθεία χαρακτηρίζεται ρητή αν τεῆικά (με τὴν προτεθείσα 
εὐυθεία) μπορούμε να μετρήσουμε {με ανθυφαίρεση) το μήκοΞπ τὴηΞ ἤ το 
τετράχωνό τη. 

4) Λαμβάνονταξ υὑπόψη τον ορισμό α΄ και τὴν πρότασῃ β΄ θα μπορούσα- 
με επίσηΞ να διατυπώσουμε: “Δύο μεχέθη ἢέχονται σύμμετρα αν ἡ μέθοδος 
της ανθυφαίρεσηπ εφαρμοσθείσα σε αὑτά τεηικά τερματίζει και ασύμμε- 
τρα εάν όχι." Η διατύπωση αὑτῇ έρχεται σε αντιστοιχία με το πρόβηῆημα 
τερματισμού των μηχανών [1ῚηΡ καὶ ω5 εκ τούτου να ισχυρισθούμε ότι 
το πρόβηημα συμμετρότηταξ δύο μεχεθών εἶναι μὴ αποφασίσιμο. 

5) Για να πῆησιάσει περισσότερο ἡ αντίηηψή μα αυτή των αρχαίων 
ορισμών παραθέτουμε ορισμένα παραδείχματα σε σύχχρονο συμβοηῆισμό. Αν 
Ἢ προτεθείσα ευθεία ἔχει μοναδιαίο μήῆκοΞπ τότε 

. (ὐι μήκει σύμμετροι με τὴν μοναδιαία εἰναι οι ευθείεπ με μήκη 1͵ 2, ὦ, 4, -.-- 
«ὁ (Δι δυνάμει μόνο σύμμετροι με τὴν μοναδιαία εἰναι οι ευθείεΞ με μήκη 


γ8, νϑ, γδ, γδ, ντ, γβ, γῖο, γΤΙ, -- 


.« [ητέξ εἰναι οι ευθείεΞ με μήκη : 


ι, , γ8,2, γδ, γδ, γΥ, γῈ, 3, γῖδ, ὙΠ, -- 


ὁ (ὐι μέσεΞ ἔχουν τὴν μορφή ιΓα- β όπου α.β εἰναι δυνάμει μόνο σύμμετροι 


τ, αὐ υ ἸῸ: ἃ ΡΥ, 


6) Η μέθοδοΞ τηΞ ανθυφαίρεσηπ βρίσκει εφαρμοχή και στη δημιουρχία 
συνεχόμενων κηασμάτων. Στο παράδειχμα που ακοηουθεί. εὐρεσηπ του κοινού 
μέτρου των 99 και 14 φαίνεται ο τρόπο με τον οποίο επιτυχχάνεται αυτό. 


39 Ξξ: 2.14. 99 ὅ Ι 
ἘΣ εν πε ἔγτὴς ἐπ ἀξ ὅλο Ὁ τον 
14ΞΞ. δ ταν τ᾽ ΓᾺ 
ὅΞ-1.4-1 Ὁ 
4--4.1-0 -ῶὦ ὧς οὺ ἃ 
4 ἢ 
2-.." ἩΎΣΞΣ 
Ἐπ ς 
4 
Ξ: 2. ᾿ς 
ΠΠΡΞΕ Στ 
1-Ὁ 


[ΙαρατηρήσειΞ Β μέρουξ 


1) Η δομή τηΞ διερεύνησηξ εἰναι τέτοια στε να διακρίνεται μια ομα- 
δοποίηση των προτάσεων ανά έξι. Αναηυτικότερα οἱ ὅ7 συνοῆικά προτά- 
σειβ του Β μέρουΞ χωρίζονται Ποχικά σε ἐξι μέρη εκ των οποίων τα πέντε 
πρώτα έχουν από έξι προτάσει ενώ το τεηευταίο ἔχει επτά. Αυτά εἰναι 
ἢσ-μα εἰμβ-μζ᾽,,μη-νχ ἰνδ-νθ᾽, ξ-ξε) και [ξ5-Ὁβ᾽. 

Το παρακάτω σχῆμα ἔχει ω5 σκοπό να αποτυπώσει τὴ δομῆ τηϑβ ὃιε- 
ρεύνησηξ των έξι δυνατῶν περιπτώσεων χια το ἄθροισμα δύο συχκείμενων 
ευθειών. Ο χενικόΞξ τύποξ εἰναι : ΑΓΖ -Ξ- ΑΒΖ- ΒΓ2-[2.ΑΒ.ἕΒΓ 


ΑΒ, ΒΓ δυνάμει σύμμετροι ΑΒ, ΒΓ δυνάμει ασύμμετροι 


ΑΓ εκ δύο ονομάτων ΑΓ μείζων 


ΑΓ εκ δύο μέσων πρώτη ΑΓ ρητόν και μέσον δυναμένη 


ΑΓ εκ δύο μέσων δευτέρα ΑΓ δύο μέσα δυναμένη 


[ΠΙαρατηρήσειΞ [ μέρουκπ 


1) Η δομή του Γ μέρουΞξ είναι σχεδόν αποπύτωπ συμμετρική με εκείνη του 
Β. μέρουΞ. Κάθε διώνυμοΞ πρόταση αντιστοιχεί σε μια πρότασῃ χια αποτομῆ 
εκτόβξ τὴξ 71(οα) που αντιστοιχεί σε δύο. Συχκεκριμένα, γι....57 «- βν δια 
ὅ0-«ν «- τύ. ενω γι02: Υἱθ9 “- β: καὶ γ110 “- β᾽. 

2) ἴο παρακάτω σχήμα ἔχει ωβ5 σκοπό να αποτυπώσει τὴ δομή τηϑβ διε- 
ρεύνησηξ των έξι δυνατὼν περιπτώσεων χια τὴν διαφορά δύο συχκείμενων 
ευθειών. Ο χενικόΞ τύποξ εἰναι : ΑΓΖ -Ξ- ΑΒΖ-, ΒΓΖ. 2.ΑΒ.- ΒΓ 


ΑΒ, ΒΓ δυνάμει σύμμετροι ΑΒ, ΒΓ δυνάμει ασύμμετροι 


ΑΓ αποτομή ΑΓ ελάσσων 


ΑΓ μετά ρητού μέσον το όλον 


ΑΓ μετά μέσου μέσον το όλον 


Ιενικέ 5 ᾿Ιαρατηρήσειϑ5 


1) Θα πρέπει να επισημάνουμε ότι ποῆῆέΞ φορέΞ σήμερα χρησιμο- 
ποιούμε τὴν ἔννοια του σημείου ὀχι με τὴν Εὐκηείδια ἔννοια του σημείου 
ως “οὗ μέροΞ οὐθέν". Αὐτό διότι οἱ ανάχκεΞ αντιστοίχισηΞ των σημείων 
τηβ ευθείαΞ με τουΞ πραχματικούβΞ αριθμούβ προσέδωσαν σε αὑτά τὴν ο- 
ριακή έννοια μιαα ἀπειρα προσεχδιστικήπ διαδικασία (π.χ. ακοῆηουθίεϑ 
Οδϑαςσην ἡ τομέΞκ Πεάοκὶ 4). Πιο συχκεκριμένα, χρησιμοποιούμε το 83,ν2 
και π ἀκριβώξπ με τον ίδιο τρόπο ωβΞ σημεία τηΞ πραχματικῆπ ευθείαπΞ Χχωρίϑ 
να αναρωτιόμαστε αν τα σημεία αυτά έχουν την Εὐκῆίδεια ὑυπόσταση “οὗ 
μέροΞπ οὐθέν". 

Θεωρώ αυτή τὴν παρατήρηση σημαντική χια τὴν κατανόησῃη των εν- 
νοιών που πραχματεύεται ο ΕὐκηείδηΞ στο δέκατο βιβηίο καὶ χια να τιβ 
κατανοήσουμε αἢχεβρικά και ὀχι χεωμετρικά χρειάζεται ιδιαίτερη προσο- 
Χή. 

2) Νομίζω εἰναι ατυχέπ το χψεχονόΞπ ότι δεν ὑπάρχουν αντίστοιχα συμ- 
περάσματα με αυτά τηΞ διαμέρισηπ των αΠόχων σε δεκατρία εἰδη στα σύχ- 
χρονα μαθηματικά. Θεωρώ τὴν οπτικῇ “οτιδήποτε αρχαίο ξεπερασμένο᾽ 
Πανθασμένη ὀπωξ εξίσου Πανθασμένῃη θεωρώ τὴν οπτικῇ ότι τα σύχχρονα 
μαθηματικά δεν ἔχουν να επιδείξουν θεωρίεΞπ του ἰδίου κάηπουκπ. 

Ε ξακοηουθώ να πιστεύω ότι ἡ κατανόηση των εννοιών του δέκατου βιβηίου 
ἔχει να προσφέρει ποῆηά στο σύχχρονο μεῆετητή και να επιδείξει νέουξ 
ὁρόμουΞ τόσο στη θεωρία αριθμῶὼν ὅσο και στα μαθηματικά χενικότερα. 


Αθήνα, ΔεκέμβριοπΞ 2016 
Νικόηαοπκ Κεχρῆς 
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Ὅροι 


Σύμμετρα μεχέθη ἠέχεται τὰ τῷ αὐτῷ μέτρῳ μετρούμενα, ἀσύμ- 
μετρα δέ, ὧν μηδὲν ἐνδέχεται κοινὸν μέτρον χενέσθαι. 

Εὐθεῖαι δυνάμει σύμμετροί εἰσιν, ὅταν τὰ ἀπ᾿ αὐτῶν τετράχωνα 
τῷ αὐτῷ χωρίῳ μετρῆται, ἀσύμμετροι δέ. ὅταν τοῖΞ ἀπ᾿ αὐτῶν 
τετραχώνοιΞ μηδὲν ἐνδέχηται χωρίον κοινὸν μέτρον χενέσθαι. 


. Ἰούτων ὑποκειμένων δείκνυται, ὅτι τῇ προτεθείσῃ εὐθείᾳ ὑπάρ- 


χουσιν εὐθεῖαι πηήθει ἄπειροι σύμμετροί τε καὶ ἀσύμμετροι αἱ 
μὲν μήκει μόνον, αἱ δὲ καὶ δυνάμει. καδῆείσθω οὖν ἣ μὲν προ- 
τεθεῖσα εὐθεῖα ῥητῇ, καὶ αἱ ταύτῃ σύμμετροι εἴτε μήκει καὶ 
δυνάμει εἴτε δυνάμει μόνον ῥηταί, αἱ δὲ ταύτῃ ἀσύμμετροι 
ἄηοχοι καηείσθωσαν. 

Καὶ τὸ μὲν ἀπὸ τῆΞ προτεθείσηΞΞ εὐθείαΞ τετράχωνον ῥητόν, 
καὶ τὰ τούτῳ σύμμετρα ῥητά, τὰ δὲ τούτῳ ἀσύμμετρα ἄηοχα 
καηείσθω, καὶ αἱ δυνάμεναι αὐτὰ ἄηῆοχοι, εἰ μὲν τετράχωνα εἴη, 
αὐταὶ αἱ πῆευραί, εἰ δὲ ἕτερά τινα εὐθύχραμμα, αἱ ἴσα αὐτοῖϑπ 
τετράχωνα ἀναχράφουσαι. 
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[ 


α΄. 

Δύο μεχεθῶν ἀνίσων ἐκκειμένων, ἐὰν ἀπὸ τοῦ μείζονοπ ἀφαιρεθῇ 
μεῖζον ἢ τὸ ἥμισυ καὶ τοῦ καταΠπειπομένου μεῖζον ἢ τὸ ἥμισυ, καὶ 
τοῦτο ἀεὶ χίχνηται, Πειφθήσεταί τι μέχεθοΞπ., ὃ ἔσται ἔῆασσον τοῦ 
ἐκκειμένου ἐηάσσονοΞ μεχέθουκ. 


7 Ὰ 


Ἔστω δύο μεχέθη ἄνισα τὰ ΑΒ, Γ, ὧν μεῖζον τὸ ΑΒ᾽ ἢέχω. ὅτι. ἐὰν ἀπὸ 
τοῦ ΑΒ ἀφαιρεθῇ μεῖζον ἢ τὸ ἥμισυ καὶ τοῦ καταΠπειπομένου μεῖζον ἢ τὸ 
ἥμισυ. καὶ τοῦτο ἀεὶ χίχνηται, Πειφθήησεταί τι μέχεθοξπ, ὃ ἔσται ἔπασσον τοῦ 
Γ μεχέθουκ. 

Τὸ Γ χὰρ ποηΠπαπηασιαζόμενον ἔ- 
σται ποτὲ τοῦ ΑΒ μεῖζον. πεποηηα- 
πῆασιάσθω, καὶ ἔστω τὸ ΔΕ τοῦ μεν Γ ΑΚ Κ Θ Β 
ποηπαπηάσιον. τοῦ ὃὲ ΑΒ μεῖζον, καὶ 
διῃρήσθω τὸ ΔΕ εἰΞ τὰ τῷ Γ ἴσα τὰ 
ΔΖ, ΖΗ. ΗΕ. καὶ ἀφῃρήσθω ἀπὸ μέν Γ 
τοῦ ΑΒ μεῖζον ἢ τὸ ἥμισυ τὸ ΒΘ. ἀπὸ 
ὃξ τοῦ ΑΘ μεῖζον ἣ τὸ ἥμισυ τὸ ΘΚ. 
καὶ τοῦτο ἀεὶ χιχνέσθω. ἕωΞ ἂν αἱ ἐν 
τῷ ΑΒ διαιρέσει ἰσοπηηθεῖΞπ χένων- 
ται ταῖΞ ἐν τῷ ΔΕ διαιρέσεσιν. 

Ἔστωσαν οὖν αἱ ΑΚ, ΚΘ. ΘΒ διαιρέσειΞ ἰσοπῆηθεῖΞ οὖσαι ταῖΞ ΔΖ, ΖΗ. 
ΗΕ᾿ καὶ ἐπεὶ μεῖζόν ἐστι τὸ ΔΕ τοῦ ΑΒ, καὶ ἀφήρηται ἀπὸ μὲν τοῦ ΔΕ 
ἔπασσον τοῦ ἡμίσεοΞ τὸ ΕΗ, ἀπὸ ὃξ τοῦ ΑΒ μεῖζον ἢ τὸ ἥμισυ τὸ ΒΘ. 
Ποιπὸν ἄρα τὸ ΗΔ ἠοιποῦ τοῦ ΘΑ μεῖζόν ἐστιν. 

καὶ ἐπεὶ μεῖζόν ἐστι τὸ ΗΔ τοῦ ΘΑ. καὶ ἀφήρηται τοῦ μὲν ΗΔ ἥμισυ 
τὸ ΗΖ. τοῦ δὲ ΘΑ μεῖζον ἣ τὸ ἥμισυ τὸ ΘΚ, Ποιπὸν ἄρα τὸ ΔΖ Ποιποῦ τοῦ 
ΑΚ μεῖζόν ἐστιν. ἴσον ὃξ τὸ ΔΖ τῷ Γ᾽ καὶ τὸ Γ ἄρα τοῦ ΑΚ μεῖζόν ἐστιν. 
ἔηπασσον ἄρα τὸ ΑΚ τοῦ Γ. 

ἱΚαταηείπεται ἄρα ἀπὸ τοῦ ΑΒ μεχέθουΞ τὸ ΑΚ μέχεθοΞξ ἔπασσον ὃν τοῦ 
ἐκκειμένου ἐπάσσονοΞ μεχέθουΞξ τοῦ Γ᾽ ὅπερ ἔδει δεῖξαι.-ὁμοίωΞ ὃξ δειχθή- 
σεται, κἂν ἡμίση ἢ τὰ ἀφαιρούμενα. 


Ἐὰν δύο μεχεθῶν [ἐκκειμένων] ἀνίσων ἀνθυφαιρουμένου ἀεὶ τοῦ 
ἐηάσσονοΞ ἀπὸ τοῦ μείζονοΞ τὸ καταῆειπόμενον μηδέποτε καταμετρῇ 
τὸ πρὸ ἑαυτοῦ, ἀσύμμετρα ἔσται τὰ μεχέθη. 


Δύο χὰρ μεχεθῶν ὄντων ἀνίσων τῶν ΑΒ. ΓΔ καὶ ἐπάσσονοΞ τοῦ ΑΒ 


ϑοϑοϑ........᾽᾽᾿᾽᾿᾿᾿᾿:᾿:᾿:ςςςςςΌςΌςΌὉὃὉὃὉὃὉὃὉῤὁΎΨΡ͵ ΒΥΚΛΕΙΔΟΥ ΣΙΟΙΧΕΙΟΝ 10 


ἀνθυφαιρουμένου ἀεὶ τοῦ ἐπάσσονοΞ ἀπὸ τοῦ μείζονοΞ τὸ περιπειπόμενον 
μηδέποτε καταμετρείτω τὸ πρὸ ἑαυτοῦ᾽ Πέχω, ὅτι ἀσύμμετρά ἐστι τὰ ΑΒ. 
ΓΔ μεχέθη. 

Εἰ χάρ ἐστι σύμμετρα. μετρήσει τι αὐτὰ μέχεθοΞπ. μετρείτω, εἰ δυνατόν, 
καὶ ἔστω τὸ Ε᾿ καὶ τὸ μὲν ΑΒ τὸ ΖΔ καταμετροῦν Πειπέτω ἑαυτοῦ ξἕῆηασσον τὸ 
ΓΖ, τὸ ὃδὲ ΓΖ τὸ ΒΗ καταμετροῦν ἠειπέτω ἑαυτοῦ ἔπασσον τὸ ΑΗ. καὶ τοῦτο 
ἀεὶ χινέσθω, ἕωΞ οὗ ἢειφθῇ τι μέχεθοΞ, ὅ ἐστιν ἔδασσον τοῦ Ε. χεχονέτω, 
καὶ Πεηπείφθω τὸ ΑΗ ἔπασσον τοῦ Ε. 

ἐπεὶ οὖν τὸ Ε τὸ ΑΒ μετρεῖ, ἀῆῆὰ 
τὸ ΑΒ τὸ ΔΖ μετρεῖ. καὶ τὸ Ε ἄρα 
ΑῊΗ Β τὸ ΖΔ μετρήσει. μετρεῖ ὃὲ καὶ ὅηῆον 
τὸ ΓΔ’ καὶ Ποιπὸν ἄρα τὸ ΓΖ μετρή- 
σει. ἀηηὰ τὸ ΓΖ τὸ ΒΗ μετρεῖ: καὶ τὸ 
Ε ἄρα τὸ ΒΗ μετρεῖ. μετρεῖ ὃξ καὶ 
ὅηον τὸ ΑΒ᾽ καὶ Ποιπὸν ἄρα τὸ ΑΗ με- 
τρήσει. τὸ μεῖζον τὸ ἔπασσον. ὅπερ 
ἐστὶν ἀδύνατον. οὐκ ἄρα τὰ ΑΒ, ΓΔ 
μεχέθη μετρήσει τι μέχεθος᾽ ἀσύμμε- 
τρα ἄρα ἐστὶ τὰ ΑΒ, ΓΔ μεχέθη. 

Ἐὰν ἄρα δύο μεχεθῶν ἀνίσων. καὶ 

τὰ ἑξῇπ. 


ἃ. 

Δύο μεχεθῶν συμμέτρων δοθέντων τὸ μέχιστον αὐτῶν κοινὸν 
μέτρον εὑρεῖν. 

Ἔστω τὰ δοθέντα δύο μεχέθη σύμμετρα τὰ ΑΒ, ΓΔ, ὧν ἔδασσον τὸ ΑΒ᾽ 
δεῖ ὃη τῶν ΑΒ. ΓΔ τὸ μέχιστον κοινὸν μέτρον εὑρεῖν. 

Τὸ ΑΒ χὰρ μέχεθοΞ ἤτοι μετρεῖ τὸ ΓΔ ἢ οὔ. εἰ μὲν οὖν μετρεῖ, μετρεῖ 
ὃξ καὶ ἑαυτό. τὸ ΑΒ ἄρα τῶν ΑΒ, ΓΔ κοινὸν μέτρον ἐστίν᾽ καὶ φανερόν. ὅτι 
καὶ μέχιστον. μεῖζον χὰρ τοῦ ΑΒ μεχέθουΞ τὸ ΑΒ οὐ μετρήσει. 

Μὴ μετρείτω δὴ τὸ ΑΒ τὸ ΓΔ. καὶ ἀνθυφαιρουμένου ἀεὶ τοῦ ἐπάσσονοξ 
ἀπὸ τοῦ μείζονοΞξ, τὸ περιηειπόμενον μετρήσει ποτὲ τὸ πρὸ ἑαυτοῦ διὰ τὸ 
μὴ εἶναι ἀσύμμετρα τὰ ΑΒ, ΓΔ: καὶ τὸ μὲν ΑΒ τὸ ΕΔ καταμετροῦν ἢειπέτω 
ἑαυτοῦ ἔπασσον τὸ ΕΓ. τὸ ὃδξ ΕΓ τὸ ΖΒ καταμετροῦν Πειπέτω ἑαυτοῦ ἔπασσον 
τὸ ΑΖ. τὸ ὃὲξ ΑΖ τὸ ΓΕ μετρείτω. 
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Ἐπεὶ οὖν τὸ ΑΖ τὸ ΓΕ μετρεῖ, ἀῆ- 

Πὰ τὸ ΓΕ τὸ ΖΒ μετρεῖ, καὶ τὸ ΑΖ κ 7 
ἄρα τὸ ΖΒ μετρήσει. μετρεῖ ὃξ καὶ 
ἑαυτό᾽ καὶ ὅηπον ἄρα τὸ ΑΒ μετρήσει 
τὸ ΑΖ. ἀηηὰ τὸ ΑΒ τὸ ΔΕ μετρεῖ: καὶ 
τὸ ΑΖ ἄρα τὸ ΕΔ μετρήσει. μετρεῖ 
ὃξ καὶ τὸ ΓΕ᾿ καὶ ὅηῆον ἄρα τὸ ΓΔ με- 
τρεῖ᾽ τὸ ΑΖ ἄρα τῶν ΑΒ. ΓΔ κοινὸν 
μέτρον ἐστίν. 

Πέχω δή. ὅτι καὶ μέχιστον. εἰ χὰρ 
μή, ἔσται τι μέχεθοΞ μεῖζον τοῦ ΑΖ. 
ὃ μετρήσει τὰ ΑΒ, ΓΔ. ἔστω τὸ Η. ἐπεὶ οὖν τὸ Η τὸ ΑΒ μετρεῖ, ἀῆδῆὰ τὸ 
ΑΒ τὸ ΕΔ μετρεῖ, καὶ τὸ Η ἄρα τὸ ΕΔ μετρήσει. μετρεῖ ὃξ καὶ ὅῆον τὸ 
ΓΔ᾽ καὶ Ποιπὸν ἄρα τὸ ΓΕ μετρήσει τὸ Η. ἀηπηὰ τὸ ΓΕ τὸ ΖΒ μετρεῖ᾽ καὶ 
τὸ Η ἄρα τὸ ΖΒ μετρήσει. μετρεῖ δὲ καὶ ὅῆον τὸ ΑΒ, καὶ Ποιπὸν τὸ ΑΖ 
μετρήσει. τὸ μεῖζον τὸ ἔπασσον᾽ ὅπερ ἐστὶν ἀδύνατον. οὐκ ἄρα μεῖζόν τι 
μέχεθοΞ τοῦ ΑΖ τὰ ΑΒ. ΓΔ μετρήσει τὸ ΑΖ ἄρα τῶν ΑΒ. ΓΔ τὸ μέχιστον 
κοινὸν μέτρον ἐστίν. 

Δύο ἄρα μεχεθῶν συμμέτρων δοθέντων τῶν ΑΒ. ΓΔ τὸ μέχιστον κοινὸν 
μέτρον ηὕρηται᾽ ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


Δ όρισμαα: Ἐκ δὴ τούτου φανερόν. ὅτι, ἐὰν μέχεθοΞ δύο 
μεχέθη μετρῇ, καὶ τὸ μέχιστον αὐτῶν κοινὸν μέτρον μετρήσει. 


ὃ. 
Ιριῶν μεχεθῶν συμμέτρων δοθέντων τὸ μέχιστον αὐτῶν κοινὸν 
μέτρον εὑρεῖν. 


Ἔστω τὰ δοθέντα τρία μεχέθη σύμμετρα τὰ Α, Β. Γ’ δεῖ δὴ τῶν Α, Β, 
Γ τὸ μέχιστον κοινὸν μέτρον εὑρεῖν. 

Εἰηήφθω χὰρ δύο τῶν Α, Β τὸ μέχιστον κοινὸν μέτρον, καὶ ἔστω τὸ Δ᾽’ 
τὸ δὴ Δ τὸ Γ ἤτοι μετρεῖ ἢ οὔ [μετρεῖ]. μετρείτω πρότερον. ἐπεὶ οὖν τὸ Δ 
τὸ Γ μετρεῖ. μετρεῖ ὃξ καὶ τὰ Α, Β, τὸ Δ ἄρα τὰ Α. Β. Γ μετρεῖ᾽ τὸ Δ ἄρα 
τῶν Α, Β, Γ κοινὸν μέτρον ἐστίν. καὶ φανερόν, ὅτι καὶ μέχιστον᾽ μεῖζον 
χὰρ τοῦ Δ μεχέθουΞ τὰ Α, Β οὐ μετρεῖ. 

Μὴ μετρείτω δὴ τὸ Δ τὸ Γ. Πέχω πρῶτον, ὅτι σύμμετρά ἐστι τὰ Γ, Δ. 
ἐπεὶ χὰρ σύμμετρά ἐστι τὰ Α, Β. Γ, μετρήσει τι αὐτὰ μέχεθοΞξ. ὃ δηηαδὴ 
καὶ τὰ Α, Β μετρήσει᾽ ὥστε καὶ τὸ τῶν Α, Β μέχιστον κοινὸν μέτρον τὸ 
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Δ μετρήσει. μετρεῖ ὃξ καὶ τὸ Γ’ ὥστε τὸ εἰρημένον μέχεθοΞπ μετρήσει τὰ 
Γ. Δ’ σύμμετρα ἄρα ἐστὶ τὰ Γ. Δ. εἰδήφθω οὖν αὐτῶν τὸ μέχιστον κοινὸν 
μέτρον. καὶ ἔστω τὸ Ε. 

ἐπεὶ οὖν τὸ Ε τὸ Δ μετρεῖ, ἀῆῆδὰ 
τὸ Δ τὰ Α,. Β μετρεῖ, καὶ τὸ Ε ἄρα 
τὰ Α. Β μετρήσει. μετρεῖ ὃξ καὶ τὸ 
Γ. τὸ Ε ἄρα τὰ Α,. Β. Γ μετρεῖ τὸ Ε 
ἄρα τῶν Α, Β. Γ κοινόν ἐστι μέτρον. 

Πέχω δή. ὅτι καὶ μέχιστον. εἰ χὰρ 
ὀυνατόν. ἔστω τι τοῦ Ε μεῖζον μέχε- 
φΠΠΠΠ θοβ τὸ Ζ. καὶ μετρείτω τὰ Α, Β, Γ. 
Ε Ζ καὶ ἐπεὶ τὸ Ζ τὰ Α, Β. Γ μετρεῖ. καὶ 

τὰ Α, Β ἄρα μετρήσει καὶ τὸ τῶν Α, 

Β μέχιστον κοινὸν μέτρον μετρήσει. τὸ ὃξ τῶν Α, Β μέχιστον κοινὸν μέ- 
τρον ἐστὶ τὸ Δ’ τὸ Ζ ἄρα τὸ Δ μετρεῖ. μετρεῖ ὃξ καὶ τὸ Γ᾽ τὸ Ζ ἄρα τὰ 
Γ, Δ μετρεῖ καὶ τὸ τῶν Γ, Δ ἄρα μέχιστον κοινὸν μέτρον μετρήσει τὸ Ζ. 
ἔστι δὲ τὸ Ε᾿ τὸ Ζ ἄρα τὸ Ε μετρήσει, τὸ μεῖζον τὸ ἔπασσον᾽ ὅπερ ἐστὶν 
ἀδύνατον. οὐκ ἄρα μεῖζόν τι τοῦ Ε μεχέθουΞ [μέχεθοκπ] τὰ Α, Β, Γ μετρεῖ 
τὸ Ε ἄρα τῶν Α, Β,. Γ τὸ μέχιστον κοινὸν μέτρον ἐστίν. ἐὰν μὴ μετρῇ τὸ 
Δ τὸ Γ,. ἐὰν ὃξ μετρῇ, αὐτὸ τὸ Δ. 

Ἰριῶν ἄρα μεχεθῶν συμμέτρων δοθέντων τὸ μέχιστον κοινὸν μέτρον 
ηὕρηται ὅπερ ἔδει δεῖξαι). 


» 


[ ὁ ρισμ α : Ἐκ δὴ τούτου φανερόν, ὅτι, ἐὰν μέχεθοΞξ 
τρία μεχέθη μετρῇ, καὶ τὸ μέχιστον αὐτῶν κοινὸν μέτρον μετρήσει. 
ὉμοίωΞ δὴ καὶ ἐπὶ πῆειόνων τὸ μέχιστον κοινὸν μέτρον ἢηφθήσεται, 
καὶ τὸ πόρισμα προχωρήσει. ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


ε΄. 

Τὰ σύμμετρα μεχέθη πρὸ ἄηηηῆα ἢόχον ἔχει, ὃν ἀριθμὸΞξΞ πρὸ 
ἀριθμόν. 

Ἔστω σύμμετρα μεχέθη τὰ Α, Β᾽ Πέχω, ὅτι τὸ Α πρὸ τὸ Β ἡόχον ἔχει. 
ὃν ἀριθμὸς πρὸκπ ἀριθμόν. 

Ἐπεὶ χὰρ σύμμετρά ἐστι τὰ Α, Β, μετρήσει τι αὐτὰ μέχεθοκ. μετρείτω, 
καὶ ἔστω τὸ Γ. καὶ ὁσάκιβξ τὸ Γ τὸ Α μετρεῖ τοσαῦται μονάδεΞπ ἔστωσαν 
ἐν τῷ Δ, ὁσάκιΞπ ὃξ τὸ Γ τὸ Β μετρεῖ. τοσαῦται μονάδεΞξΞ ἔστωσαν ἐν τῷ Ε. 
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Ἐπεὶ οὖν τὸ Γ τὸ Α μετρεῖ κα- 
τὰ τὰΞ ἐν τῷ Δ μονάδα, μετρεῖ ὃξ 
καὶ ἢ μονὰβπ τὸν Δ κατὰ τὰ ἐν αὐτῷ Α Β 
μονάδαϑβ,. ἰσάκιβ ἄρα ἢ μονὰβπ τὸν Δ 
μετρεῖ ἀριθμὸν καὶ τὸ Γ μέχεθοΞ τὸ 
Α᾽ ἔστιν ἄρα ὡξκπ τὸ Γ πρὸκ τὸ Α, οὕ- Γ 
τω ἣ μονὰΞ πρὸΞ τὸν Δ᾽ ἀνἀάπαῆιν 
ἄρα. ὼΞπΞ τὸ Α πρὸ τὸ Γ, οὕτωΞ ὁ Δ 
πρὸΞ τὴν μονάδα. 

πάηιν ἐπεὶ τὸ Γ τὸ Β μετρεῖ κατὰ Δ Ε 
τὰΞ ἐν τῷ Ε μονάδαΞξ, μετρεῖ ὃξ καὶ 
ἢ μονὰΞπ τὸν Ε κατὰ τὰπ ἐν αὐτῷ μονάδαπ, ἰσάκια ἄρα ἣ μονὰπ τὸν Ε 
μετρεῖ καὶ τὸ Γ τὸ Β᾽ ἔστιν ἄρα ὧὡπ τὸ Γ πρὸκ τὸ Β, οὕτωΞ ἣ μονὰΞξ πρὸς 
τὸν Ε. ἐδείχθη δὲ καὶ ὧΞπΞ τὸ Α πρὸΞκ τὸ Γ, ὁ Δ πρὸΞ τὴν μονάδα᾽ δι᾽ ἴσου 
ἄρα ἐστὶν ὧπ τὸ Α πρὸκ τὸ Β, οὕτωξ ὁ Δ ἀριθμὸΞξ πρὸ τὸν Ε. 

Τὰ ἄρα σύμμετρα μεχέθη τὰ Α, Β πρὸκπ ἀηηηπα Πόχον ἔχει, ὃν ἀριθμὸς 
ὁ Δ πρὸΞ ἀριθμὸν τὸν Ε᾿ ὕπερ ἔδει δεῖξαι. 


[ 


τ΄. 
Ἐὰν δύο μεχέθη πρὸπ ἄηῆηηῆα ἠόχον ἔχῃ, ὃν ἀριθμὸΞξ πρὸκ ἀριθμόν, 
σύμμετρα ἔσται τὰ μεχέθη. 


Δύο χὰρ μεχέθη τὰ Α, Β πρὸΞπ ἄπηηηηῆα ἢόχον ἐχέτω, ὃν ἀριθμὸκ ὁ Δ πρὸΞ 
ἀριθμὸν τὸν Ε᾿ Πέχω, ὅτι σύμμετρά ἐστι τὰ Α, Β μεχέθῃη. 

Ὅσαι χάρ εἰσιν ἐν τῷ Δ μονάδεξ, εἰ τοσαῦτα ἴσα διῃρήσθω τὸ Α. καὶ 
ἑνὶ αὐτῶν ἴσον ἔστω τὸ Γ᾽ ὅσαι δέ εἰσιν ἐν τῷ Ε μονάδεξ,. ἐκ τοσούτων 
μεχεθῶν ἴσων τῷ Γ συχκείσθω τὸ Ζ. 

Ἐπεὶ οὖν, ὅσαι εἰσὶν ἐν τῷ Δ μο- 
Α Β νάδεκπ, τοσαῦτά εἰσι καὶ ἐν τῷ Α με- 
χέθη ἴσα τῷ Γ,. ὃ ἄρα μέροξ ἐστὶν 
Ἢ μονὰΞξ τοῦ Δ, τὸ αὐτὸ μέροΞκ ἐστὶ 
Δ Ε καὶ τὸ Γ τοῦ Α᾽ ἔστιν ἄρα ὧὡξκπ τὸ Γ 
πρὸΞπ τὸ Α. οὕτωΞ ἣ μονὰπ πρὸΞπ τὸν 
Δ. μετρεῖ ὃξ ἢ μονὰπ τὸν Δ ἀριθμόν. 
᾿ Ζ μετρεῖ ἄρα καὶ τὸ Γ τὸ Α. καὶ ἐπεί 
ἐστιν ὡξ τὸ Γ πρὸ τὸ Αι, οὕτωΞξ ἢ μο- 
νὰΞπ πρὸΞ τὸν Δ [ἀριθμόν], ἀνάπαῆιν 
ἄρα ὡβπ τὸ Α πρὸκ τὸ Γ, οὕτωΞκ ὁ Δ 
ἀριθμὸΞ πρὸπ τὴν μονάδα. 
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πάηιν ἐπεί. ὅσαι εἰσὶν ἐν τῷ Ε μονάδεξ, τοσαῦτά εἰσι καὶ ἐν τῷ Ζ ἴσα 
τῷ Γ, ἔστιν ἄρα ὧὡξ τὸ Γ πρὸΞ τὸ Ζ, οὕτωΞ ἣ μονὰΞ πρὸπ τὸν Ε ἀριθμόν!. 
ἐδείχθη ὃὲξ καὶ ὡΞ τὸ Α πρὸ τὸ Γ, οὕτωΞ ὁ Δ πρὸΞ τὴν μονάδα᾽ δι᾽ ἴσου 
ἄρα ἐστὶν ὡβ τὸ Α πρὸ τὸ Ζ,. οὕτωΞ ὁ Δ πρὸ τὸν Ε. 

ἀηηῆ᾽ ὡΞξΞ ὁ Δ πρὸΞ τὸν Ε, οὕτωΞ ἐστὶ τὸ Α πρὸΞκ τὸ Β᾽ καὶ ὡΞ ἄρα τὸ Α 
πρὸΞπ τὸ Β. οὕτωΞ καὶ πρὸΞ τὸ Ζ. τὸ Α ἄρα πρὸΞξ ἑκάτερον τῶν Β. Ζ τὸν 
αὐτὸν ἔχει Πόχον᾽ ἴσον ἄρα ἐστὶ τὸ Β τῷ Ζ. μετρεῖ δὲ τὸ Γ τὸ Ζ μετρεῖ 
ἄρα καὶ τὸ Β. ἀηηὰ μὴν καὶ τὸ Α᾿ τὸ Γ ἄρα τὰ Α, Β μετρεῖ. σύμμετρον 
ἄρα ἐστὶ τὸ Α τῷ Β. 

Ἐὰν ἄρα δύο μεχέθη πρὸΞ ἄηηηῆπα, καὶ τὰ ἑξῇκ. 


Πόριισμ α : Ἐκ δὴ τούτου φανερόν, ὅτι, ἐὰν ὦσι δύο 
ἀριθμοί, ὼπ οἱ Δ, Ε, καὶ εὐθεῖα, ὼὡΞ ἢ Α. δύνατόν ἐστι ποιῆσαι ὡς 
ὁ Δ ἀριθμὸΞ πρὸπ τὸν Ε ἀριθμόν. οὕτωπ τὴν εὐθεῖαν πρὸΞπ εὐθεῖαν. 
ἐὰν δὲ καὶ τῶν Α, Ζ μέση ἀνάηοχον ἠηφθῇ, ὡΞ ἣ Β. ἔσται ὑΞ ἣΑ 
πρὸΞ τὴν Ζ, οὕτωΞ τὸ ἀπὸ τῆΞπΞ Α πρὸΞ τὸ ἀπὸ τῆΞξΞ Β, τουτέστιν ὡδπ 
ἢ πρώτη πρὸπ τὴν τρίτην, οὕτωπ τὸ ἀπὸ τῆΞ πρώτηΞπ πρὸπ τὸ ἀπὸ 
τῆξ δευτέραΞ τὸ ὅμοιον καὶ ὁμοίωΞ ἀναχραφόμενον. ἀῆῆ᾽ ὡς ἣ 
πρὸΞ τὴν Ζ, οὕτωΞ ἐστὶν ὁ Δ ἀριθμὸΞ πρὸΞ τὸν Ε ἀριθμόν χέχονεν 
ἄρα καὶ ὼπΞ ὁ Δ ἀριθμὸκπ πρὸπ τὸν Ε ἀριθμόν, οὕτωΞ τὸ ἀπὸ τῆΞ Α 
εὐθείαΞ πρὸΞ τὸ ἀπὸ τῆΞ Β εὐθείαπΞ᾽ ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


{: 
Τὰ ἀσύμμετρα μεχέθη πρὸΞ ἄπηηηηα ἠηόχον οὐκ ἔχει, ὃν ἀριθμὸς 
πρὸΞ ἀριθμόν. 


Ἔστω ἀσύμμετρα μεχέθη τὰ Α. Β᾽ 
Πέχω, ὅτι τὸ Α πρὸΞκ τὸ Β Πόχον οὐκ 
ἔχει, ὃν ἀριθμὸΞ πρὸκπ ἀριθμόν. 

εἰ χὰρ ἔχει τὸ Α πρὸ τὸ Β Πόχον, 
ὃν ἀριθμὸΞ πρὸΞ ἀριθμόν. σύμμετρον 
ἔσται τὸ Α τῷ Β. οὐκ ἔστι δέ᾽ οὐκ 
ἄρα τὸ Α πρὸκπ τὸ Β Πόχον ἔχει, ὃν 
ἀριθμὸΞ πρὸκπ ἀριθμόν. 

Τὰ ἄρα ἀσύμμετρα μεχέθη πρὸΞ ἄηηηηῆα Πόχον οὐκ ἔχει. καὶ τὰ ἑξῇκ. 


» 


Β 


ΒΥΙΚΛΕΙΔΟΥ ΣΙΟΙΧΕΙΟΝ εἕὃὉὃῤ ὃ ὃ 


[ 


η΄. 
Ἐὰν δύο μεχέθη πρὸΞ ἄηηηῆηα ἢόχον μὴ ἔχῃ, ὃν ἀριθμὸΞ πρὸΞξ 
ἀριθμόν, ἀσύμμετρα ἔσται τὰ μεχέθῃη. 


Δύο χὰρ μεχέθη τὰ Α, Β πρὸς ἄηηηηα 
Πόχον μὴ ἐχέτω, ὃν ἀριθμὸΞ πρὸ ἀ- 
ριθμόν᾽ ἠέχω, ὅτι ἀσύμμετρά ἐστι τὰ 
Α. Β μεχέθη. 

Εἰ χὰρ ἔσται σύμμετρα, τὸ Α πρὸς 
τὸ Β Πόχον ἕξει. ὃν ἀριθμὸς πρὸ ἀ- 
ριθμόν. οὐκ ἔχει δέ. ἀσύμμετρα ἄρα 
ἐστὶ τὰ Α, Β μεχέθη. 

Ἐὰν ἄρα δύο μεχέθη πρὸΞπ ἄηηηπα. 
καὶ τὰ ἑξῆς. 


» 


θ΄. 

Τὰ ἀπὸ τῶν μήκει συμμέτρων εὐθειῶν τετράχωνα πρὸΞ ἄηηηηῆα 
Πόχον ἔχει, ὃν τετράχωνοΞ ἀριθμὸΞξΞ πρὸΞ τετράχωνον ἀριθμόν καὶ τὰ 
τετράχωνα τὰ πρὸΞ ἄπηηῆα ἢόχον ἔχοντα, ὃν τετράχωνοΞ ἀριθμὸΞξ 
πρὸΞ τετράχωνον ἀριθμόν, καὶ τὰΞ πηευρὰΞπ ἕξει μήκει συμμέτρουκ. 
τὰ δὲ ἀπὸ τῶν μήκει ἀσυμμέτρων εὐθειῶν τετράχωνα πρὸΞ ἄπηηηῆα 
Πόχον οὐκ ἔχει, ὅνπερ τετράχωνοΞξ ἀριθμὸΞ πρὸΞ τετράχωνον ἀριθμόν. 
καὶ τὰ τετράχωνα τὰ πρὸΞ ἄηηηῆα ἢόχον μὴ ἔχοντα, ὃν τετράχωνοϑπ 
ἀριθμὸΞ πρὸΞ τετράχωνον ἀριθμόν, οὐδὲ τὰΞ πῆευρὰΞ ἕξει μήκει 
συμμέτρουκ. 


Ἔστωσαν χὰρ αἱ Α, Β μήκει σύμμετροι᾽ Πέχω, ὅτι τὸ ἀπὸ τῆΞκΞ Α τετρά- 
ζωνον πρὸΞπ τὸ ἀπὸ τῆΞ Β τετράχωνον Πόχον ἔχει. ὃν τετράχωνοΞ ἀριθμὸςπ 
πρὸΞ τετράχωνον ἀριθμόν. 

Ἐπεὶ χὰρ σύμμετρόπ ἐστιν ἢ Α τῇ Β μήκει, ἢ Α ἄρα πρὸ τὴν Β Πόχον 
ἔχει, ὃν ἀριθμὸς πρὸΞ ἀριθμόν. ἐχέτω, ὃν ὁ Γ πρὸς τὸν Δ. ἐπεὶ οὖν ἐστιν 
ωπ ἢ Α πρὸΞπ τὴν Β, οὕτωΞκ ὁ Γ πρὸΞ τὸν Δ. ἀηηὰ τοῦ μὲν τῆΞ Α πρὸΞ τὴν 
Β Πόχου διπηασίων ἐστὶν ὁ τοῦ ἀπὸ τῆΞκΞ Α τετραχώνου πρὸΞ τὸ ἀπὸ τῆς Β 
τετράχωνον᾽ τὰ χὰρ ὅμοια σχήματα ἐν διπηασίονι Πόχῳ ἐστὶ τῶν ὁμοηόχων 
πηευρῶν᾽ τοῦ δὲ τοῦ Γ [ἀριθμοῦ] πρὸΞπ τὸν Δ [ἀριθμὸν] ἢόχου διπῆασίων ἐστὶν 
ὁ τοῦ ἀπὸ τοῦ Γ τετραχώνου πρὸΞ τὸν ἀπὸ τοῦ Δ τετράχωνον᾽ δύο χὰρ 
τετραχώνων ἀριθμῶν εἷΞ μέσοΞπ ἀνάδοχόν ἐστιν ἀριθμόπ, καὶ ὁ τετράχωνοΞξ 
πρὸΞ τὸν τετράχωνον [ἀριθμὸν διπῆασίονα ἢόχον ἔχει, ἤπερ ἣ πῆευρὰ πρὸ 
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τὴν πηευράν᾽ ἔστιν ἄρα καὶ ὡβ τὸ ἀπὸ τῆΞπ Α τετράχωνον πρὸκ τὸ ἀπὸ τῆΞ 
Β τετράχωνον, οὕτωΞ ὁ ἀπὸ τοῦ Γ τετράχωνοΞκ [ἀριθμὸπ) πρὸπ τὸν ἀπὸ τοῦ 
Δ ἀριθμοῦ] τετράχωνον ἀριθμόν]. 

Αηηὰ δὴ ἔστω ὡξΞ τὸ ἀπὸ τῆξ Α 
τετράχωνον πρὸΞ τὸ ἀπὸ τῆκ Β. οὕ- 
τωβΞ ὁ ἀπὸ τοῦ Γ τετράχωνοΞξ πρὸ Α Β 
τὸν ἀπὸ τοῦ Δ [ἰτετράχωνον ᾿ ἢέχω, ὅ- 
τι σύμμετρόΞκ ἐστιν ἢ Α τῇ Β μήκει. 

Ἐπεὶ χάρ ἐστιν ὼβ5 τὸ ἀπὸ τῆθ Α Γ Δ 
τετράχωνον πρὸΞ τὸ ἀπὸ τῆΞ Β τε- 
τράχωνον). οὕτωπ ὁ ἀπὸ τοῦ Γ τετρά- 
ὅωνοπ πρὸΞπ τὸν ἀπὸ τοῦ Δ [τετράχω- 
νον], ἀηδῆ’ ὁ μὲν τοῦ ἀπὸ τῆΞ Α τετραχώνου πρὸΞπ τὸ ἀπὸ τῆΞ Β [τετράχωνον͵ 
Πόχοβ διπηασίων ἐστὶ τοῦ τῆΞπΞ Α πρὸΞ τὴν Β Πόχου. ὁ δὲ τοῦ ἀπὸ τοῦ Γ 
ἀριθμοῦ] τετραχώνου [ἀριθμοῦ] πρὸπ τὸν ἀπὸ τοῦ Δ [ἀριθμοῦ] τετράχωνον 
ἀριθμὸν] ἢόχοΞ διπῆηασίων ἐστὶ τοῦ τοῦ Γ [ἀριθμοῦ] πρὸΞ τὸν Δ (ἀριθμὸν) 
Πόχου, ἔστιν ἄρα καὶ ὧΞ ἣ Α πρὸκ τὴν Β, οὕτωπ ὁ Γ ἰἀριθμὸΞπ] πρὸΞ τὸν Δ 
ἀριθμόν. ἣ Α ἄρα πρὸκ τὴν Β, Πόχον ἔχει, ὃν ἀριθμὸΞ ὁ Γ πρὸς ἀριθμὸν 
τὸν Δ᾽ σύμμετροΞκ ἄρα ἐστὶν ἢ Α τῇ Β μήκει. 

Αηηὰ δὴ ἀσύμμετροβπ ἔστω ἣ Α τῇ Β μήκει᾽ Πέχω, ὅτι τὸ ἀπὸ τῆ ᾳ 
τετράχωνον πρὸ τὸ ἀπὸ τῆΞ Β [τετράχωνον͵ ἢόχον οὐκ ἔχει, ὃν τετράχωνοϑ 
ἀριθμὸΞ πρὸπ τετράχωνον ἀριθμόν. 

Εἰ χὰρ ἔχει τὸ ἀπὸ τῆΞ Α τετράχωνον πρὸΞκ τὸ ἀπὸ τῆΞπ Β [τετράχωνον͵ 
Πόχον. ὃν τετράχωνοΞξ ἀριθμὸΞξ πρὸ τετράχωνον ἀριθμόν, σύμμετροξκ ἔσται 
Ἢ Α τῇ Β. οὐκ ἔστι δέ᾽ οὐκ ἄρα τὸ ἀπὸ τῆΞΞ Α τετράχωνον πρὸΞπ τὸ ἀπὸ 
τῆΞξ Β [τετράχωνον͵ ἠόχον ἔχει, ὃν τετράχωνοΞπ ἀριθμὸΞ πρὸΞ τετράχωνον 
ἀριθμόν. 

Πάηιν δὴ τὸ ἀπὸ τῆΞ Α τετράχωνον πρὸΞπ τὸ ἀπὸ τῆΞ Β [τετράχωνον͵) 
Πόχον μὴ ἐχέτω, ὃν τετράχωνοΞ ἀριθμὸΞ πρὸΞπ τετράχωνον ἀριθμόν᾽ Πέχῳω. 
ὅτι ἀσύμμετρόΞκ ἐστιν ἢ Α τῇ Β μήκει. 

Εἰ χάρ ἐστι σύμμετροΞξΞ ἢ Α τῇ Β, ἕξει τὸ ἀπὸ τῆΞ Α πρὸκπ τὸ ἀπὸ τῆς 
Β ἠόχον, ὃν τετράχωνοΞ ἀριθμὸΞ πρὸΞ τετράχωνον ἀριθμόν. οὐκ ἔχει δέ᾽ 
οὐκ ἄρα σύμμετρόξ ἐστιν ἢ Α τῇ Β μήκει. 

Τὰ ἄρα ἀπὸ τῶν μήκει συμμέτρων, καὶ τὰ ἑξῆκπ. 
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Πόρισμα: Κίαὶ φανερὸν ἐκ τῶν δεδειχμένων ἔσται, ὅτι αἱ 
μήκει σύμμετροι πάντωξ καὶ δυνάμει, αἱ ὃδξ δυνάμει οὐ πάντωξΞ καὶ 
μήκει [εἴπερ τὰ ἀπὸ τῶν μήκει συμμέτρων εὐθειῶν τετράχωνα ἢόχον 
ἔχει, ὃν τετράχωνοΞπ ἀριθμὸΞξΞ πρὸΞ τετράχωνον ἀριθμόν. τὰ δὲ ἠόχον 
ἔχοντα, ὃν ἀριθμὸΞξΞ πρὸπ ἀριθμόν, σύμμετρά ἐστιν. ὥστε αἱ μήκει 
σύμμετροι εὐθεῖαι οὐ μόνον [εἰσὶ] μήκει σύμμετροι, ἀδῆὰ καὶ δυνάμει. 
πάῆιν ἐπεί. ὅσα τετράχωνα πρὸΞ ἄπηηῆα ἢόχον ἔχει, ὃν τετράχωνοξ 
ἀριθμὸΞ πρὸΞ τετράχωνον ἀριθμόν. μήκει ἐδείχθη σύμμετρα καὶ 
δυνάμει ὄντα σύμμετρα τῷ τὰ τετράχωνα ἢἠόχον ἔχειν, ὃν ἀριθμὸΞξ 
πρὸΞ ἀριθμόν, ὅσα ἄρα τετράχωνα ἢόχον οὐκ ἔχει, ὃν τετράχωνοξ 
ἀριθμὸΞ πρὸΞ τετράχωνον ἀριθμόν, ἀῆηηὰ ἁπηῶΞξΞ, ὃν ἀριθμὸΞξ πρὸ 
ἀριθμόν, σύμμετρα μὲν ἔσται αὐτὰ τὰ τετράχωνα δυνάμει, οὐκέτι 
ὃξ καὶ μήκει. ὥστε τὰ μὲν μήκει σύμμετρα πάντωΞξ καὶ δυνάμει. 
τὰ ὃδξ δυνάμει οὐ πάντωΞ καὶ μήκει. εἰ μὴ καὶ ἢόχον ἔχοιεν, 
ὃν τετράχωνοΞΞ ἀριθμὸΞφ πρὸΞ τετράχωνον ἀριθμόν. ἢέχω δή, ὅτι 
[καὶ] αἱ μήκει ἀσύμμετροι οὐ πάντωΞξ καὶ δυνάμει, ἐπειδήπερ αἱ 
δυνάμει σύμμετροι δύνανται Πόσον μὴ ἔχειν, ὃν τετράχωνοΞ ἀριθμὸπ 
πρὸ τετράδωνον ἀριθμόν, καὶ διὰ τοῦτο δυνάμει οὖσαι σύμμετροι 
μήκει εἰσὶν ἀσύμμετροι. ὥστε οὐχ αἱ τῷ μήκει ἀσύμμετροι πάντωϑπ 
καὶ δυνάμει, ἀῆῆὰ δύνανται μήκει οὖσαι ἀσύμμετροι δυνάμει εἶναι 
καὶ ἀσύμμετροι καὶ σύμμετροι. αἱ δὲ δυνάμει ἀσύμμετροι πάντωΞ 
καὶ μήκει ἀσύμμετροι᾽ εἰ χὰρ [εἰσι] μήκει σύμμετροι, ἔσονται καὶ 
δυνάμει σύμμετροι. ὑπόκεινται ὃξ καὶ ἀσύμμετροι ὅπερ ἄτοπον. αἱ 
ἄρα δυνάμει ἀσύμμετροι πάντωξ καὶ μήκει]. 


Λ ἢ μ μ α΄: δΔέδεικται ἐν τοῖΞπΞ ἀριθμητικοῖΞπΞ, ὅτι οἱ ὅμοιοι 
ἐπίπεδοι ἀριθμοὶ πρὸ ἀηηήηουπΞ ἢόχον ἔχουσιν, ὃν τετράχωνοΞ ἀ- 
ριθμὸθ πρὸ τετράχωνον ἀριθμόν, καὶ ὅτι. ἐὰν δύο ἀριθμοὶ πρὸπ 
ἀηηήῆουπΞ Πἤόχον ἔχωσιν, ὃν τετράχωνοΞ ἀριθμὸΞκΞ πρὸΞ τετράχωνον 
ἀριθμόν, ὅμοιοί εἰσιν ἐπίπεδοι. καὶ δῆῆον ἐκ τούτων, ὅτι οἱ μὴ 
ὅμοιοι ἐπίπεδοι ἀριθμοί, τουτέστιν οἱ μὴ ἀνάῆοχον ἔχοντεξ τὰς 
πηευράπ, πρὸΞ ἀηηήηουΞξΞ Πἢόχον οὐκ ἔχουσιν, ὃν τετράχωνοΞξΞ ἀριθμὸξ 
πρὸΞ τετράχωνον ἀριθμόν. εἰ χὰρ ἕξουσιν, ὅμοιοι ἐπίπεδοι ἔσονται" 
ὅπερ οὐχ ὑπόκειται. οἱ ἄρα μὴ ὅμοιοι ἐπίπεδοι πρὸς ἀηηήηουΞπ ηόχον 
οὐκ ἔχουσιν, ὃν τετράχωνοΞπΞ ἀριθμὸΞ πρὸΞ τετράχωνον ἀριθμόν. 
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[ 


ι΄. 
Τῇ προτεθείσῃ εὐθείᾳ προσευρεῖν δύο εὐθείαΞ ἀσυμμέτρουξ, τὴν 
μὲν μήκει μόνον, τὴν δὲ καὶ δυνάμει. 


»οκει 


Ἔστω ἢ προτεθεῖσα εὐθεῖα ἢ Α᾿ δεῖ δὴ τῇ Α προσευρεῖν δύο εὐθείας 
ἀσυμμέτρουξ,. τὴν μὲν μήκει μόνον, τῆν ὃξ καὶ δυνάμει. 

Ἐκκείσθωσαν χὰρ δύο ἀριθμοὶ οἱ 
Β. Γ πρὸΞ ἀηηήηουΞπ Πόχον μὴ ἔχοντεξ, 


ὃν τετράχωνοΞ ἀριθμὸς πρὸΞ τετρά- Α 

χωνον ἀριθμόν. τουτέστι μὴ ὅμοιοι ἐ- 

πίπεδοι. καὶ χεχονέτω ὼπ ὁ Β πρὸς Ἰ  “ ᾳ ΦᾳΦᾳΦᾳΦ 
τὸν Γ. οὕτωΞ τὸ ἀπὸ τῆΞπΞ Α τετράχω- 

νον πρὸΞ τὸ ἀπὸ τῆΞ Δ τετράχωνον᾽ Δ 

ἐμάθομεν χάρ᾽ σύμμετρον ἄρα τὸ ἀπὸ ᾿ 


τῆς Α τῷ ἀπὸ τῆπ Δ. 

καὶ ἐπεὶ ὁ Β πρὸ τὸν Γ ἢόχον οὐκ Γ 
ἔχει, ὃν τετράχωνοΞ ἀριθμὸΞ πρὸ 
τετράχωνον ἀριθμόν, οὐδ᾽ ἄρα τὸ ἀ- 
πὸ τῆΞ Α πρὸΞπ τὸ ἀπὸ τῆΞπ Δ ἡηόχον 
ἔχει, ὃν τετράχωνοΞ ἀριθμὸΞξΞ πρὸΞ τετράχωνον ἀριθμόν ἀσύμμετροΞ ἄρα 
ἐστὶν ἢ Α τῇ Δ μήκει. 

εἰηήφθω τῶν Α, Δ μέση ἀνάηποχον ἢ Ε᾿ ἔστιν ἄρα ὡξΞ ἣ Α πρὸ τὴν Δ, 
οὕτωπ τὸ ἀπὸ τῆΞΞ Α τετράχωνον πρὸΞπ τὸ ἀπὸ τῆΞπ Ε. ἀσύμμετροκ δέ ἐστιν 
Ἢ Α τῇ Δ μήκει᾽ ἀσύμμετρον ἄρα ἐστὶ καὶ τὸ ἀπὸ τῆΞπΞ Α τετράχωνον τῷ 
ἀπὸ τῆΞ Ε τετραχώνῳ᾽ ἀσύμμετροΞπ ἄρα ἐστὶν ἢ Α τῇ Ε δυνάμει. 

Τῇ ἄρα προτεθείσῃ εὐθείᾳ τῇ Α προσεύρηνται δύο εὐθεῖαι ἀσύμμετροι 
αἱ Δ, Ε, μήκει μὲν μόνον ἣ Δ, δυνάμει δὲ καὶ μήκει δηλαδὴ ἡἣ Ε [ὅπερ ἔδει 
δεῖξαι]. 
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ια΄. 

Ἐὰν τέσσαρα μεχέθη ἀνάῆοχον ἢ, τὸ δὲ πρῶτον τῷ δευτέρῳ 
σύμμετρον ἢ, καὶ τὸ τρίτον τῷ τετάρτῳ σύμμετρον ἔσται κἂν 
τὸ πρῶτον τῷ δευτέρῳ ἀσύμμετρον ἢ, καὶ τὸ τρίτον τῷ τετάρτῳ 
ἀσύμμετρον ἔσται. 

Ἔστωσαν τέσσαρα μεχέθη ἀνάηοχον τὰ Α, Β, Γ, Δ, ὧὼΞκπ τὸ Α πρὸ τὸ Β. 
οὕτωΞ τὸ Γ πρὸΞξ τὸ Δ, τὸ Α δὲ τῷ Β σύμμετρον ἔστω᾽ Πἢέχω, ὅτι καὶ τὸ Γ 
τῷ Δ σύμμετρον ἔσται. 
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Ἐπεὶ χὰρ σύμμετρόν ἐστι τὸ Α τῷ 
Β. τὸ Α ἄρα πρὸκ τὸ Β ἠηόχον ἔχει. ὃν 
ἀριθμὸς πρὸΞ ἀριθμόν. καί ἐστιν ὧξπ 
τὸ Α πρὸ τὸ Β, οὕτωΞξ τὸ Γ πρὸΞκ τὸ 
Δ᾽ καὶ τὸ Γ ἄρα πρὸ τὸ Δ Πόχον ἔχει, 
ὃν ἀριθμὸΞ πρὸΞπ ἀριθμόν᾽ σύμμετρον 
ἄρα ἐστὶ τὸ Γ τῷ Δ. 
Αηηὰ δὴ τὸ Α τῷ Β ἀσύμμετρον 
Δ ἔστω᾽ Πέχω, ὅτι καὶ τὸ Γ τῷ Δ ἀσύμ- 
μετρον ἔσται. ἐπεὶ χὰρ ἀσύμμετρόν 
ἐστι τὸ Α τῷ Β. τὸ Α ἄρα πρὸκ τὸ 
Β Πόχον οὐκ ἔχει, ὃν ἀριθμὸς πρὸΞπ ἀριθμόν. καί ἐστιν ὼΞπΞ τὸ Α πρὸ τὸ 
Β. οὕτωΞ τὸ Γ πρὸπ τὸ Δ᾽ οὐδὲ τὸ Γ ἄρα πρὸκπ τὸ Δ Πόχον ἔχει, ὃν ἀριθ- 
μὸΞ πρὸΞ ἀριθμόν ἀσύμμετρον ἄρα ἐστὶ τὸ Γ τῷ Δ. Ἐὰν ἄρα τέσσαρα 
μεχέθη, καὶ τὰ ἑξῆς. 


ιβ΄. 

Τὰ τῷ αὐτῷ μεχέθει σύμμετρα καὶ ἀηηήηοιΞ ἐστὶ σύμμετρα. 

Ἑκάτερον χὰρ τῶν Α, Β τῷ Γ ἔστω σύμμετρον. Πέχω, ὅτι καὶ τὸ Α τῷ 
Β ἐστι σύμμετρον. 

Ἐπεὶ χὰρ σύμμετρόν ἐστι τὸ Α τῷ 
Γ, τὸ Α ἄρα πρὸκ τὸ Γ Πόχον ἔχει. ὃν Α Γ Β 
ἀριθμὸΞ πρὸΞπ ἀριθμόν. ἐχέτω. ὃν ὁ 
Δ πρὸΞ τὸν Ε. πάῆηιν. ἐπεὶ σύμμετρόν 
ἐστι τὸ Γ τῷ Β. τὸ Γ ἄρα πρὸβΞ τὸ Β Δ..---εο.Ὅ. Θ --- 
Πόχον ἔχει, ὃν ἀριθμὸς πρὸ ἀριθμόν. 
ἐχέτω, ὃν ὁ Ζ πρὸκ τὸν Η. 
καὶ ἤἡόχων δοθέντων ὁποσωνοῦν τοῦ 4 
τε, ὃν ἔχει ὁ Δ πρὸ τὸν Ε, καὶ ὁ Ζ 
πρὸΞ τὸν Η εἰηήφθωσαν ἀριθμοὶ ἑξῆς 
ἐν τοῖπ δοθεῖσι ΠόχοιΞπ οἱ Θ, Κ, Λ’ ὕ- 
στε εἶναι ὧΞ μὲν τὸν Δ πρὸΞκ τὸν Ε, οὕτωΞ τὸν Θ πρὸΞπ τὸν Κ, ὧΞκ δὲ τὸν 
Ζ πρὸΞκ τὸν Η, οὕτωΞξΞ τὸν Κ πρὸ τὸν Λ. 

Ἐπεὶ οὖν ἐστιν ὧΞ τὸ Α πρὸκπ τὸ Γ. οὕτωΞ ὁ Δ πρὸ τὸν Ε, ἀδῆ᾽ ὧκπ ὁ 
Δ πρὸΞκπ τὸν Ε, οὕτωΞ ὁ Θ πρὸ τὸν Κ, ἔστιν ἄρα καὶ ὧὼξ τὸ Α πρὸκ τὸ Γ, 
οὕτωΞ ὁ Θ πρὸκ τὸν Κ. 

πάηιν, ἐπεί ἐστιν ὑπ τὸ Γ πρὸΞπ τὸ Β. οὕτωΞξ ὁ Ζ πρὸΞκ τὸν Η,. ἀηη᾽ ὡΞξ ὁ 
Ζ πρὸς τὸν Η, οὕτως͵ ὁ Κ πρὸκ τὸν Λ, καὶ ὧπ ἄρα τὸ Γ πρὸΞκ τὸ Β, οὕτωϑ 


Ε ---...-. 
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ὁ Κ πρὸ τὸν Λ. ἔστι ὃξ καὶ ὡπ τὸ Α πρὸκπ τὸ Γ, οὕτωΞ ὁ Θ πρὸκ τὸν Κ' 
δι᾿ ἴσου ἄρα ἐστὶν ὧὡξ τὸ Α πρὸ τὸ Β, οὕτωΞ ὁ Θ πρὸΞκ τὸν Λ. τὸ Α ἄρα 
πρὸς τὸ Β Πόχον ἔχει. ὃν ἀριθμὸΞ ὁ Θ πρὸΞκ ἀριθμὸν τὸν Λ᾽ σύμμετρον ἄρα 
ἐστὶ τὸ Α τῷ Β. [ὰ ἄρα τῷ αὐτῷ μεχέθει σύμμετρα καὶ ἀηπήηποιΞξ ἐστὶ 
σύμμετρα᾽ ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


ιζ΄. 
Ἐὰν ἢ δύο μεχέθη σύμμετρα, τὸ δὲ ἕτερον αὐτῶν μεχέθει τινὶ 
ἀσύμμετρον ἢὑ, καὶ τὸ ἢοιπὸν τῷ αὐτῷ ἀσύμμετρον ἔσται. 
Ἔστω δύο μεχέθη σύμμετρα τὰ Α. 
Β, τὸ ὃξ ἕτερον αὐτῶν τὸ Α ἄπηψ τι- 


Α Ὰχ -“΄ 7 ΐ 27 “ τ; 
νὶ τῷ Γ ἀσύμμετρον ἔστυω᾽ Πέχῳω, ὅτι 

Γ καὶ τὸ Ποιπὸν τὸ Β τῷ Γ ἀσύμμετρόν 
ἐστιν. 

Β Εἰ χάρ ἐστι σύμμετρον τὸ Β τῷ Γ. 


ἀηηὰ καὶ τὸ Α τῷ Β σύμμετρόν ἐστιν. 
καὶ τὸ Α ἄρα τῷ Γ σύμμετρόν ἐστιν. 
ἀηηὰ καὶ ἀσύμμετρον᾽ ὅπερ ἀδύνατον. 
οὐκ ἄρα σύμμετρόν ἐστι τὸ Β τῷ Γ’ ἀσύμμετρον ἄρα. Ἐὰν ἄρα ἢ δύο 
μεχέθη σύμμετρα. καὶ τὰ ἑξῆς. 


Λ ἢ μ μα : Δύο δοθεισῶν εὐθειῶν ἀνίσων εὑρεῖν, τίνι μεῖζον 
δύναται ἣ μείζων τῆΞ ἐπάσσονοξκ. 


Ἔστωσαν αἱ δοθεῖσαι δύο ἄνισοι εὐθεῖαι αἱ ΑΒ, Γ, ὧν μείζων ἔστω ἣ ΑΒ᾽ 
δεῖ δὴ εὑρεῖν, τίνι μεῖζον δύναται ἢ ΑΒ τῆς Γ. 

Ι εχράφθω ἐπὶ τῆΞ ΑΒ Ἡἡμικύκηιον 
τὸ ΑΔΒ. καὶ εἰΞ αὐτὸ ἐνηρμόσθω τῇ 
Γ ἴση ἢ ΑΔ, καὶ ἐπεζεύχθω ἢ ΔΒ. φα- Ὰ 
νερὸν δή, ὅτι ὀρθή ἐστιν ἣ ὑπὸ ΑΔΒ 
χωνία. καὶ ὅτι ἢ ΑΒ τῆΞκ ΑΔ. τουτέστι 
τῆσ Γ. μεῖζον δύναται τῇ ΔΒ. 

Ὁμοίως δὲ καὶ δύο δοθεισῶν εὐ- 
θειῶν ἢ δυναμένη αὐτὰΞπ εὑρίσκεται 
οὕτωκπ. 

Ἔστωσαν αἱ δοθεῖσαι δύο εὐθεῖαι αἱ ΑΔ. ΔΒ. καὶ δέον ἔστω εὑρεῖν τὴν 
δυναμένην αὐτάΞξΞ. κείσθωσαν χάρ, ὥστε ὀρθὴν χωνίαν περιέχειν τὴν ὑπὸ 
ΑΔ. ΔΒ. καὶ ἐπεζεύχθω ἣ ΑΒ᾽ φανερὸν πάηιν. ὅτι ἣ τὰΞπ ΑΔ, ΔΒ δυναμένη 
ἐστὶν ἢ ΑΒ᾽ ὕπερ ἔδει δεῖξαι. 


Α Β 
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ιδ΄. 

Ἐὰν τέσσαρεΞξ εὐθεῖαι ἀνάδοχον ὦσιν, δύνηται δὲ ἣ πρώτη τῆς 
δευτέραΞξΞ μεῖζον τῷ ἀπὸ συμμέτρου ἑαυτῇ [μήκει], καὶ ἣ τρίτη τῆΞξ 
τετάρτηΞ μεῖζον δυνήσεται τῷ ἀπὸ συμμέτρου ἑαυτῇ [μήκει[. καὶ 
ἐὰν ἢ πρώτη τῆΞ δευτέρα μεῖζον δύνηται τῷ ἀπὸ ἀσυμμέτρου 
ἑαυτῇ [μήκει], καὶ ἣ τρίτη τῆΞξΞ τετάρτηΞ μεῖζον δυνήσεται τῷ ἀπὸ 
ἀσυμμέτρου ἑαυτῇ [μήκει]. 

Ἔστωσαν τέσσαρεξπ εὐθεῖαι ἀνάηοχον αἱ Α. Β, Γ. Δ. ὡΞ ἢ Α πρὸΞ τὴν 
Β., οὕτωΞ ἢ Γ πρὸΞπ τὴν Δ, καὶ ἢ Α μὲν τῆΞκ Β μεῖζον δυνάσθω τῷ ἀπὸ τῆΞ 
Ε. ἢ δὲ Γ τῆΞ Δ μεῖζον δυνάσθω τῷ ἀπὸ τῆΞπ Ζ᾽ ἠέχω, ὅτι. εἴτε σύμμετρόΞπ 
ἐστιν ἢ Α τῇ Ε. σύμμετρόπ ἐστι καὶ ἢ Γ τῇ Ζ. εἴτε ἀσύμμετρόΞξΞ ἐστιν ΠΑ 
τῇ Ε. ἀσύμμετρόξπ ἐστι καὶ ἢ Γ τῇ Ζ. 

Ἐπεὶ χάρ ἐστιν ὡβ ἢ Α πρὸβπ τὴν 
Β, οὕτωΞ ἢ Γ πρὸΞ τὴν Δ. ἔστιν ἄρα 
καὶ ωὡ5 τὸ ἀπὸ τῆΞπ Α πρὸΞκ τὸ ἀπὸ τῆΞ 
Β, οὕτωΞ τὸ ἀπὸ τῆΞ Γ πρὸΞ τὸ ἀπὸ 
τῆξ Δ. ἀηηὰ τῷ μὲν ἀπὸ τῆΞ Α ἴσα 
ἐστὶ τὰ ἀπὸ τῶν Ε, Β. τῷ δὲ ἀπὸ τῆΞ 
Γ σα ἐστὶ τὰ ἀπὸ τῶν Δ. Ζ. 

ἔστιν ἄρα ὡΞ τὰ ἀπὸ τῶν Ε. Β 
πρὸΞ τὸ ἀπὸ τῆΞκΞ Β. οὕτωΞ τὰ ἀπὸ 
τῶν Δ, Ζ πρὸΞ τὸ ἀπὸ τῆςπ Δ᾽ διεηῆόν- 
τι ἄρα ἐστὶν ὡΞ τὸ ἀπὸ τῆΞ Ε πρὸς 
τὸ ἀπὸ τῆΞ Β, οὕτωΞ τὸ ἀπὸ τῆΞκ Ζ 
πρὸΞ τὸ ἀπὸ τῆΞπ Δ᾽ ἔστιν ἄρα καὶ 5 Α 
ἢ Ε πρὸ τὴν Β. οὕτωΞ ἢ Ζ πρὸΞ τὴν 
Δ᾽ ἀνάπαηῆιν ἄρα ἐστὶν ὼξΞ ἢ Β πρὸΞκ τὴν Ε, οὕτωΞ ἢ Δ πρὸΞπ τὴν Ζ. ἔστι 
ὃὲξ καὶ ωὡΞ ἣ Α πρὸπ τὴν Β. οὕτωΞξΞ ἣ Γ πρὸς τὴν Δ᾽ δι᾿ ἴσου ἄρα ἐστὶν ὡς 
ἢ Α πρὸΞπ τῆν Ε. οὕτωΞ ἢ Γ πρὸΞπ τὴν Ζ. 

εἴτε οὖν σύμμετρόπ ἐστιν ἡ Α τῇ Ε, σύμμετρόπ ἐστι καὶ ἣ Γ τῇ Ζ, εἴτε 
ἀσύμμετρόκ ἐστιν ἢ Α τῇ Ε, ἀσύμμετρόκπ ἐστι καὶ ἢ Γ τῇ Ζ. Ἐὰν ἄρα. καὶ 
τὰ ἑξῇκπ. 


σο.ς“--οϑ-ὄςςἘΞΕΒἂο  ΄΄΄΄᾿᾿᾿-᾿ῖὺ΄ ΠῆΠὺὑῦὸῦὖῦὋθὋΦΠὋΕὋὺ ͵ΙἜ;οη;ἠηΤηἰ.οἰζὸ 
“9... -..-.»Ο΄’΄ἪΝῳΒςΚ΄ῈΞἝΞἝἃἪἝἴΞς΄΄.0 


Δ Ζ 


ιε΄. 
Ἐὰν δύο μεχέθη σύμμετρα συντεθῇ, καὶ τὸ ὅῆον ἑκατέρῳ αὐτῶν 
σύμμετρον ἔσται κἂν τὸ ὅηῆον ἑνὶ αὐτῶν σύμμετρον ἢ, καὶ τὰ ἐξ 
ἀρχῆβ μεχέθη σύμμετρα ἔσται. 
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Συχκείσθω χὰρ δύο μεχέθη σύμμετρα τὰ ΑΒ, ΒΓ’ Πέχω, ὅτι καὶ ὅῆον τὸ 
ΑΓ ἑκατέρῳ τῶν ΑΒ. ΒΓ ἐστι σύμμετρον. 

Ἐπεὶ χὰρ σύμμετρά ἐστι τὰ ΑΒ. 
ΒΓ, μετρήσει τι αὐτὰ μέχεθοπ. με- 
τρείτω, καὶ ἔστω τὸ Δ. ἐπεὶ οὖν τὸ 
Δ τὰ ΑΒ, ΒΓ μετρεῖ, καὶ ὅηῆον τὸ ΑΓ 
μετρήσει. μετρεῖ ὃξ καὶ τὰ ΑΒ, ΒΓ. 
τὸ Δ ἄρα τὰ ΑΒ, ΒΓ, ΑΓ μετρεῖ᾽ σύμ- 
μετρον ἄρα ἐστὶ τὸ ΑΓ ἑκατέρῳ τῶν 
ΑΒ. ΒΓ. 

Αηηὰ δὴ τὸ ΑΓ ἔστω σύμμετρον τῷ ΑΒ᾽ Πέχω δή. ὅτι καὶ τὰ ΑΒ, ΒΓ 
σύμμετρά ἐστιν. Ἐπεὶ χὰρ σύμμετρά ἐστι τὰ ΑΓ, ΑΒ, μετρήσει τι αὐτὰ 
μέχεθοΞπ. μετρείτω, καὶ ἔστω τὸ Δ. ἐπεὶ οὖν τὸ Δ τὰ ΓΑ, ΑΒ μετρεῖ, καὶ 
Ποιπὸν ἄρα τὸ ΒΓ μετρήσει. μετρεῖ ὃὲ καὶ τὸ ΑΒ᾽ τὸ Δ ἄρα τὰ ΑΒ, ΒΓ 
μετρήσει σύμμετρα ἄρα ἐστὶ τὰ ΑΒ, ΒΓ. Ἐὰν ἄρα δύο μεχέθη, καὶ τὰ 
ἐξῇπ. 


Α Β Γ 


Δ 


[ 


ιϑ΄. 

Ἐὰν δύο μεχέθη ἀσύμμετρα συντεθῇ, καὶ τὸ ὅῆον ἑκατέρῳ αὐτῶν 
ἀσύμμετρον ἔσται᾽ κἂν τὸ ὅῆον ἑνὶ αὐτῶν ἀσύμμετρον ᾧ, καὶ τὰ ἐξ 
ἀρχῆπ μεχέθη ἀσύμμετρα ἔσται. 

Συχκείσθω χὰρ δύο μεχέθη ἀσύμμετρα τὰ ΑΒ, ΒΓ’ Πέχω. ὅτι καὶ ὅηον τὸ 
ΑΓ ἑκατέρῳ τῶν ΑΒ. ΒΓ ἀσύμμετρόν ἐστιν. 

Εἰ χὰρ μή ἔστιν ἀσύμμετρα τὰ 
ΓΑ, ΑΒ, μετρήσει τι [αὐτὰ] μέχεθοκ. 
μετρείτω, εἰ δυνατόν. καὶ ἔστω τὸ Δ. 
ἐπεὶ οὖν τὸ Δ τὰ ΓΑ, ΑΒ μετρεῖ, καὶ 
Ποιπὸν ἄρα τὸ ΒΓ μετρήσει. μετρεῖ 
ὃξ καὶ τὸ ΑΒ᾽ τὸ Δ ἄρα τὰ ΑΒ, ΒΓ 
μετρεῖ. σύμμετρα ἄρα ἐστὶ τὰ ΑΒ. 
ΒΓ᾽ ὑπέκειντο ὃξ καὶ ἀσύμμετρα᾽ ὅπερ ἐστὶν ἀδύνατον. οὐκ ἄρα τὰ ΓΑ, 
ΑΒ μετρήσει τι μέχεθοΞ᾽ ἀσύμμετρα ἄρα ἐστὶ τὰ ΓΑ, ΑΒ. ὁμοίως δὴ δεί- 
ἕξομεν, ὅτι καὶ τὰ ΑΓ. ΓΒ ἀσύμμετρά ἐστιν. τὸ ΑΓ ἄρα ἑκατέρῳ τῶν ΑΒ, 
ΒΓ ἀσύμμετρόν ἐστιν. 

Αηηὰ δὴ τὸ ΑΓ ἑνὶ τῶν ΑΒ, ΒΓ ἀσύμμετρον ἔστω. ἔστω δὴ πρότερον 
τῷ ΑΒ᾿ Πέχω. ὅτι καὶ τὰ ΑΒ. ΒΓ ἀσύμμετρά ἐστιν. εἰ χὰρ ἔσται σύμμετρα. 
μετρήσει τι αὐτὰ μέχεθοΞ. μετρείτω, καὶ ἔστω τὸ Δ. ἐπεὶ οὖν τὸ Δ τὰ 
ΑΒ. ΒΓ μετρεῖ, καὶ ὅῆον ἄρα τὸ ΑΓ μετρήσει. μετρεῖ ὃξ καὶ τὸ ΑΒ᾽ τὸ Δ 


Α Β Γ 


Δ 
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ἄρα τὰ ΓΑ, ΑΒ μετρεῖ. σύμμετρα ἄρα ἐστὶ τὰ ΓΑ, ΑΒ᾽ ὑπέκειτο δὲ καὶ 
ἀσύμμετρα᾽ ὅπερ ἐστὶν ἀδύνατον. οὐκ ἄρα τὰ ΑΒ, ΒΓ μετρήσει τι μέχεθος᾽" 
ἀσύμμετρα ἄρα ἐστὶ τὰ ΑΒ, ΒΓ. Ἐὰν ἄρα δύο μεχέθη, καὶ τὰ ἑξῇπκ. 


Λ ἢ μ  μ α : Ἐὰν παρά τινα εὐθεῖαν παραβηηθῇ παραηηηηό- 
ἄραμμον ἐηῆηεῖπον εἴδει τετραχώνῳ, τὸ παραβῆηθὲν ἴσον ἐστὶ τῷ 
ὑπὸ τῶν ἐκ τῆΞξΞ παραβοῆηῆΞξΞ χενομένων τμημάτων τῆς εὐθείακπ. 


Παρὰ χὰρ εὐθεῖαν τὴν ΑΒ παραβεβηήσθω παραΠπηηηόχραμμον τὸ ΑΔ 
ἐηηεῖπον εἴδει τετραχώνῳ τῷ ΔΒ᾽ ἠέχω, ὅτι ἴσον ἐστὶ τὸ ΑΔ τῷ ὑπὸ τῶν ΑΓ, 
ΓΒ. 

Καί ἐστιν αὐτόθεν φανερόν᾽ ἐπεὶ 


ἊΣ χὰρ τετράχωνόν ἐστι τὸ ΔΒ. ἴση ἐ- 
στὶν ἢ ΔΓ τῇ ΓΒ, καί ἐστι τὸ ΑΔ τὸ 
ὑπὸ τῶν ΑΓ. ΓΔ. τουτέστι τὸ ὑπὸ τῶν 
ΑΓ. ΓΒ. Ἐὰν ἄρα παρά τινα εὐθεῖαν. 

Δ Γ Ξ καὶ τὰ ἑξῆς. 


ιζ΄. 

Ἐὰν ὦσι δύο εὐθεῖαι ἄνισοι, τῷ δὲ τετάρτῳ μέρει τοῦ ἀπὸ 
τῆξ ἐῆάσσονοΞ ἴσον παρὰ τὴν μείζονα παραβηηθῇ ἐηηεῖπον εἴδει 
τετραχώνῳ καὶ εἰΞ σύμμετρα αὐτὴν διαιρῇ μήκει. ἢ μείζων τῆς 
ἐηάσσονοΞ μεῖζον δυνήσεται τῷ ἀπὸ συμμέτρου ἑαυτῇ [μήκει. καὶ 
ἐὰν ἣ μείζων τῆΞ ἐηάσσονοΞΞ μεῖζον δύνηται τῷ ἀπὸ συμμέτρου 
ἑαυτῇ [μήκει], τῷ δὲ τετάρτῳ τοῦ ἀπὸ τῆΞ ἐπάσσονοΞ ἴσον παρὰ τὴν 
μείζονα παραβηηθῇ ἐηηεῖπον εἴδει τετραχώνῳ, εἰΞ σύμμετρα αὐτὴν 
διαιρεῖ μήκει. 


Ἔστωσαν δύο εὐθεῖαι ἄνισοι αἱ Α, ΒΓ. ὧν μείζων ἣ ΒΓ. τῷ δὲ τετάρτῳ 
μέρει τοῦ ἀπὸ τῆΞ ἐπάσσονοΞ τῆΞπΞ Α. τουτέστι τῷ ἀπὸ τῆΞ ἡμισείαΞ τῇΞ Α, 
ἴσον παρὰ τὴν ΒΓ παραβεβηήσθω ἐηηεῖπον εἴδει τετραχώνῳ. καὶ ἔστω τὸ 
ὑπὸ τῶν ΒΔ, ΔΓ. σύμμετροΞξ δὲ ἔστω ἢ ΒΔ τῇ ΔΓ μήκει᾽ ἠέχω, ὅτι ἢ ΒΓ τῆς 
Α μεῖζον δύναται τῷ ἀπὸ συμμέτρου ξαυτῇ. 

Τετμήσθω χὰρ ἢ ΒΓ δίχα κατὰ τὸ Ε σημεῖον. καὶ κείσθω τῇ ΔΕ ἴση 
ἢ ΕΖ. ἠοιπὴ ἄρα ἡἣ ΔΓ ἴση ἐστὶ τῇ ΒΖ. καὶ ἐπεὶ εὐθεῖα ἢ ΒΓ τέτμηται 
εἰς. μὲν ἴσα κατὰ τὸ Ε. εἰς ὃέξ ἄνισα κατὰ τὸ Δ. τὸ ἄρα ὑπὸ ΒΔ, ΔΓ 
περιεχόμενον ὀρθοχώνιον μετὰ τοῦ ἀπὸ τῆΞπΞ ΕΔ τετραχώνου ἴσον ἐστὶ τῷ 
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ἀπὸ τῆΞκ ΕΓ τετραχώνψ᾽ καὶ τὰ τετραπηάσια᾽ τὸ ἄρα τετράκιΞξ ὑπὸ τῶν ΒΔ. 
ΔΓ μετὰ τοῦ τετραπηασίου τοῦ ἀπὸ τῇΞ ΔΕ ἴσον ἐστὶ τῷ τετράκιΞ ἀπὸ τῆΞ 
ΕΓ τετραχώνῳ. 
ἀηηὰ τῷ μέν τετραπηασίῳ τοῦ ὑπὸ 
τῶν ΒΔ, ΔΓ ἴσον ἐστὶ τὸ ἀπὸ τῆΞ Α 
τετράχωνον, τῷ ὃξ τετραπηασίῳ τοῦ 
ἀπὸ τῆΞ ΔΕ ἴσον ἐστὶ τὸ ἀπὸ τῆΞπ ΔΖ 
τετράχωνον᾽ διπηασίων χάρ ἐστιν ἢ 
ΔΖ τῆΞ ΔΕ. τῷ ὃξ τετραπηασίῳ τῦ καἃ 
ἀπὸ τῆπ ΕΓ ἴσον ἐστὶ τὸ ἀπὸ τῆΞ ΒΓ 
τετράχωνον᾽ διπηασίων χάρ ἐστι πά- 


τὰ ἄρα ἀπὸ τῶν Α. ΔΖ τετράχωνα 


ἴσα ἐστὶ τῷ ἀπὸ τῆΞκΞ ΒΓ τετραχώνψ᾽ Β Ζ Ε Δ Γ 
ὥστε τὸ ἀπὸ τῆΞ ΒΓ τοῦ ἀπὸ τῆΞθ Α 

μεῖζόν ἐστι τῷ ἀπὸ τῆΞπ ΔΖ᾽ ἢ ΒΓ ἄρα 

τῆς Α μεῖζον δύναται τῇ ΔΖ. 

δεικτέον, ὅτι καὶ σύμμετρόΞξΞ ἐστιν ἢ ΒΓ τῇ ΔΖ. ἐπεὶ χὰρ σύμμετρόΞξ 
ἐστιν ἢ ΒΔ τῇ ΔΓ μήκει, σύμμετροβ ἄρα ἐστὶ καὶ ἢ ΒΓ τῇ ΓΔ μήκει. ἀηηὰ ἢ 
ΓΔ ταῖΞ ΓΔ. ΒΖ ἐστι σύμμετροβπ μήκει᾽ ἴση χάρ ἐστιν ἢ ΓΔ τῇ ΒΖ. καὶ ἢ ΒΓ 
ἄρα σύμμετρόξ ἐστι ταῖΞ ΒΖ. ΓΔ μήκει ὥστε καὶ Ποιπῇ τῇ ΖΔ σύμμετρόΞξ 
ἐστιν ἢ ΒΓ μήκει᾽ ἢ ΒΓ ἄρα τῆΞ Α μεῖζον δύναται τῷ ἀπὸ συμμέτρου ἑαυτῇ. 

Αηηὰ δὴ ἢ ΒΓ τῆΞ Α μεῖζον δυνάσθω τῷ ἀπὸ συμμέτρου ἑαυτῇ, τῷ ὃδὲξ 
τετάρτῳ τοῦ ἀπὸ τῆΞ Α ἴσον παρὰ τὴν ΒΓ παραβεβηήσθω ἐηηεῖπον εἴδει 
τετραχώνῳ. καὶ ἔστω τὸ ὑπὸ τῶν ΒΔ, ΔΓ. δεικτέον, ὅτι σύμμετρόξ ἐστιν ἢ 
ΒΔ τῇ ΔΓ μήκει. 

Τῶν χὰρ αὐτῶν κατασκευασθέντων ὁμοίωΞξ δείξομεν, ὅτι ἢ ΒΓ τῆ 
μεῖζον δύναται τῷ ἀπὸ τῆΞπ ΖΔ. δύναται ὃξ ἢ ΒΓ τῆΞ Α μεῖζον τῷ ἀπὸ 
συμμέτρου ἑαυτῇ. σύμμετροξ ἄρα ἐστὶν ἣ ΒΓ τῇ ΖΔ μήκει᾽ ὥστε καὶ Ποιπῇ 
συναμφοτέρῳ τῇ ΒΖ. ΔΓ σύμμετρόκ ἐστιν ἢ ΒΓ μήκει. ἀηηὰ συναμφότεροϑπ 
ἡ ΒΖ, ΔΓ σύμμετρόκπ ἐστι τῇ ΔΓ μήκει]. ὥστε καὶ ἣ ΒΓ τῇ ΓΔ σύμμετρός 
ἐστι μήκει᾽ καὶ διεηόντι ἄρα ἢ ΒΔ τῇ ΔΓ ἐστι σύμμετροΞκπ μήκει. Ἐὰν ἄρα 
ὦσι δύο εὐθεῖαι ἄνισοι, καὶ τὰ ἑξῆκ. 


ΒΥΚΛΕΊΙΔΟΥ ΣΙΟΙΧΕΙΟΝ εὯἝὃὉὃῤ Ὁ ὃ 


ιη΄. 

Ἐὰν ὦσι δύο εὐθεῖαι ἄνισοι, τῷ δὲ τετάρτῳ μέρει τοῦ ἀπὸ 
τῆξ ἐηάσσονοΞ ἴσον παρὰ τὴν μείζονα παραβηηθῇ ἐηηεῖπον εἴδει 
τετραχώνῳ, καὶ εἰΞ ἀσύμμετρα αὐτὴν διαιρῇ [μήκει], ἣ μείζων τῆΞξ 
ἐηάσσονοΞΞ μεῖζον δυνήσεται τῷ ἀπὸ ἀσυμμέτρου ἑαυτῇ. καὶ ἐὰν ἣ 
μείζων τῆΞ ἐπηάσσονοΞ μεῖζον δύνηται τῷ ἀπὸ ἀσυμμέτρου ἑαυτῇ. 
τῷ δὲ τετάρτῳ τοῦ ἀπὸ τῆΞ ἐηάσσονοΞ ἴσον παρὰ τὴν μείζονα 
παραβηηθῇ ἐηηεῖπον εἴδει τετραχώνῳ, εἰΞ ἀσύμμετρα αὐτὴν διαιρεῖ 
μήκει]. 

Ἔστωσαν δύο εὐθεῖαι ἄνισοι αἱ Α, ΒΓ. ὧν μείζων ἣ ΒΓ. τῷ δὲ τετάρτῳ 
μέρει] τοῦ ἀπὸ τῆΞ ἐηάσσονοΞ τῆΞ Α ἴσον παρὰ τὴν ΒΓ παραβεβῆήσθω 
ἐηηεῖπον εἴδει τετραχώνῳ, καὶ ἔστω τὸ ὑπὸ τῶν ΒΔΓ. ἀσύμμετροΞκ δὲ ἔστω 
ἢ ΒΔ τῇ ΔΓ μήκει Πἠέχω, ὅτι ἣ ΒΓ τῆΞ Α μεῖζον δύναται τῷ ἀπὸ ἀσυμμέτρου 
ἑαυτῇ. 

Ἰῶν χὰρ αὐτῶν κατασκευασθέντων 
τῷ πρότερον ὁμοίωΞ δείξομεν. ὅτι ἢ 
ΒΓ τῆΞ Α μεῖζον δύναται τῷ ἀπὸ τῆΞ 
ΖΔ. δεικτέον [οὖν], ὅτι ἀσύμμετρόξΞ 
ἐστιν ἢ ΒΓ τῇ ΔΖ μήκει. 

ἐπεὶ χὰρ ἀσύμμετρόξ ἐστιν ἢ ΒΔ 


ἢ τῇ ΔΓ μήκει, ἀσύμμετροΞ ἄρα ἐστὶ 
καὶ ἢ ΒΓ τῇ ΓΔ μήκει. ἀηηὰ ἢ ΔΓ 
σύμμετρόΞπ ἐστι συναμφοτέραιξ ταῖΞ 
ΒΖ. ΔΓ’ καὶ ἣ ΒΓ ἄρα ἀσύμμετρόπ ἐστι 

Β Ζ Ε Δ Γ συναμφοτέραιξβ ταῖξ ΒΖ, ΔΓ. ὥστε καὶ 


Ποιπῇ τῇ ΖΔ ἀσύμμετρόΞξ ἐστιν ἢ ΒΓ 
μήκει. καὶ ἢ ΒΓ τῆΞ Α μεῖζον δύναται 
τῷ ἀπὸ τῆΞπ ΖΔ’ ἢ ΒΓ ἄρα τῆς Α μεῖζον 
δύναται τῷ ἀπὸ ἀσυμμέτρου ἑαυτῇ. 

Δυνάσθω δὴ πάηιν ἢ ΒΓ τῆΞ Α μεῖζον τῷ ἀπὸ ἀσυμμέτρου ἑαυτῇ, τῷ δὲ 
τετάρτῳ τοῦ ἀπὸ τῆΞ Α ἴσον παρὰ τὴν ΒΓ παραβεβηήσθω ἐηηεῖπον εἴδει 
τετραχώνῳ. καὶ ἔστω τὸ ὑπὸ τῶν ΒΔ, ΔΓ. δεικτέον, ὅτι ἀσύμμετρόξκ ἐστιν 
ἢ ΒΔ τῇ ΔΓ μήκει. 

Ἰῶν χὰρ αὐτῶν κατασκευασθέντων ὁμοίωΞ δείξομεν, ὅτι ἢ ΒΓ τῆ Α 
μεῖζον δύναται τῷ ἀπὸ τῆπ ΖΔ. ἀηηὰ ἣ ΒΓ τῆΞ Α μεῖζον δύναται τῷ ἀπὸ 
ἀσυμμέτρου ἑαυτῇ. ἀσύμμετροΞπ ἄρα ἐστὶν ἢ ΒΓ τῇ ΖΔ μήκει᾽ ὥστε καὶ 
Ποιπῇ συναμφοτέρῳ τῇ ΒΖ, ΔΓ ἀσύμμετρόκπ ἐστιν ἣ ΒΓ. ἀηηὰ συναμφότεροϑπ 
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Ἢ ΒΖ, ΔΓ τῇ ΔΓ σύμμετρόξπ ἐστι μήκει᾽ καὶ ἢ ΒΓ ἄρα τῇ ΔΓ ἀσύμμετρόΞ 
ἐστι μήκει᾽ ὥστε καὶ διεῆόντι ἣ ΒΔ τῇ ΔΙ ἀσύμμετρόξ ἐστι μήκει. Ἐὰν 
ἄρα ὡσι δύο εὐθεῖαι, καὶ τὰ ἑἐξῆκπ. 


Λῆμμα: Ἐπεὶ δέδεικται, ὅτι αἱ μήκει σύμμετροι πάντωξΞξ καὶ 
δυνάμει [εἰσὶ σύμμετροι), αἱ δὲ δυνάμει οὐ πάντωΞ καὶ μήκει, ἀῆῆὰ 
ὃη δύνανται μήκει καὶ σύμμετροι εἶναι καὶ ἀσύμμετροι, φανερόν. 
ὅτι, ἐὰν τῇ ἐκκειμένῃ ῥητῇ σύμμετρόξ τιΞ ἢ μήκει, ἤέχεται ῥητὴ 
καὶ σύμμετροΞ αὐτῇ οὐ μόνον μήκει, ἀηηὰ καὶ δυνάμει, ἐπεὶ αἱ 
μήκει σύμμετροι πάντωπ καὶ δυνάμει. ἐὰν δὲ τῇ ἐκκειμένῃ ῥητῇ 
σύμμετρός τιΞ ἢ δυνάμει, εἰ μὲν καὶ μήκει, ἢέχεται καὶ οὕτωΞ ῥητὴ 
καὶ σύμμετροΞ αὐτῇ μήκει καὶ δυνάμει εἰ δὲ τῇ ἐκκειμένῃ πάηῆιν 
ῥητῇ σύμμετρόε τιΞ οὖσα δυνάμει μήκει αὐτῇ ἢ ἀσύμμετροξ, ἢέχεται 
καὶ οὕτως ῥητὴ δυνάμει μόνον σύμμετροκ. 


ιθ΄. 
Τὸ ὑπὸ ῥητῶν μήκει συμμέτρων κατά τινα τῶν προειρημένων 
τρόπων εὐθειῶν περιεχόμενον ὀρθοχώνιον ῥητόν ἐστιν. 
Ὑπὸ χὰρ ῥητῶν μήκει συμμέτρων εὐθειῶν τῶν ΑΒ. ΒΓ ὀρθοχώνιον πε- 
ριεχέσθω τὸ ΑΓ΄ Πέχω. ὅτι ῥητόν ἐστι τὸ ΑΓ. 
Αναχεχράφθω χὰρ ἀπὸ τῆςκπ ΑΒ τε- 


τράχωνον τὸ ΑΔ᾿ ῥητὸν ἄρα ἐστὶ τὸ Δ 
ΑΔ. καὶ ἐπεὶ σύμμετρόΞπ ἐστιν ἢ ΑΒ 
τῇ ΒΓ μήκει, ἴση δέ ἐστιν ἢ ΑΒ τῇ ΒΔ, τ 


σύμμετροκ ἄρα ἐστὶν ἢ ΒΔ τῇ ΒΓ μή- 
κει. καί ἐστιν ὧὡΞπ ἢ ΒΔ πρὸ τὴν ΒΓ, 
οὕτωΞ τὸ ΔΑ πρὸ τὸ ΑΓ. σύμμετρον 
ἄρα ἐστὶ τὸ ΔΑ τῷ ΑΓ. ῥητὸν ὃξ τὸ 
ΔΑ᾽ ῥητὸν ἄρα ἐστὶ καὶ τὸ ΑΓ. 

Τὸ ἄρα ὑπὸ ῥητῶν μήκει συμμέ- Α Β 
τρων. καὶ τὰ ἑξῆκ. 


ΒΥΙΚΛΕΙΔΟΥ ΣΙΟΙΧΕΙΟ 


κ 


Ν 10 20 


[ 


Ἐὰν ῥητὸν παρὰ ῥητὴν παραβῆηηθῇ,. πῆάτοΞ ποιεῖ ῥητὴν καὶ 
σύμμετρον τῇ, παρ᾽ ἣν παράκειται, μήκει. 


Ῥητὸν χὰρ τὸ ΑΓ παρὰ ῥητὴν κα- 
τά τινα πάηιν τῶν προειρημένων τρό- 
πων τὴν ΑΒ παραβεβηήσθω πηάτοβΞπ 
ποιοῦν τὴν ΒΓ᾽ Πέχω. ὅτι ῥητή ἐστιν 
ἢ ΒΓ καὶ σύμμετροξ τῇ ΒΑ μήκει. 

Αναχεχράφθω χὰρ ἀπὸ τῆκπ ΑΒ τε- 
τράχωνον τὸ ΑΔ’ ῥητὸν ἄρα ἐστὶ τὸ 
ΑΔ. ῥητὸν ὃξ καὶ τὸ ΑΓ’ σύμμετρον 
ἄρα ἐστὶ τὸ ΔΑ τῷ ΑΓ. καί ἐστιν ὡπ 
τὸ ΔΑ πρὸκ τὸ ΑΓ, οὕτωΞ ἢ ΔΒ πρὸ 
τὴν ΒΓ. σύμμετροΞπ ἄρα ἐστὶ καὶ ἢ 
ΔΒ τῇ ΒΓ᾽ ἴση ὃξ ἢ ΔΒ τῇ ΒΑ᾿ σύμμε- 
τροβ ἄρα καὶ ἣ ΑΒ τῇ ΒΓ. ῥητὴ ὃέ 
ἐστιν ἢ ΑΒ ῥητὴ ἄρα ἐστὶ καὶ ἢ ΒΓ 
καὶ σύμμετροκπ τῇ ΑΒ μήκει. 

Ἐὰν ἄρα ῥητὸν παρὰ ῥητὴν πα- 
ραβηηθῇ, καὶ τὰ ἑξῆκ. 


[ 


κα. 


Τὸ ὑπὸ ῥητῶν δυνάμει μόνον 


συμμέτρων εὐθειῶν περιεχόμενον 


ὀρθοχώνιον ἄπῆοχόν ἐστιν, καὶ ἣ δυναμένη αὐτὸ ἄποχόΞξ ἐστιν. καηείσθω 


ὃξ μέσῃ. 
Ὑπὸ χὰρ ῥητῶν δυνάμει μόνον συμμέ- 
τρων εὐθειῶν τῶν ΑΒ, ΒΓ ὀρθοχώνιον 
περιεχέσθω τὸ ΑΓ’ Πέχω, ὅτι ἄποχόν 
ἐστι τὸ ΑΓ, καὶ ἢ δυναμένη αὐτὸ ἄ- 
ΠοχόΞξ ἐστιν, καηείσθω ὃδξ μέσῃ. 
Αναχεχράφθω χὰρ ἀπὸ τῆκπ ΑΒ τε- 
τράχωνον τὸ ΑΔ᾿ ῥητὸν ἄρα ἐστὶ τὸ 
ΑΔ. καὶ ἐπεὶ ἀσύμμετρόξ ἐστιν ἢ ΑΒ 
τῇ ΒΓ μήκει᾽ δυνάμει χὰρ μόνον ὑ- 
πόκεινται σύμμετροι᾽ ἴση ὃξ ἢ ΑΒ τῇ 
ΒΔ, ἀσύμμετροΞξΞ ἄρα ἐστὶ καὶ ἢ ΔΒ 
τῇ ΒΓ μήκει. 


Δ 
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καί ἐστιν ὧΞξ ἢ ΔΒ πρὸκπ τὴν ΒΓ, οὕτωΞ τὸ ΑΔ πρὸκπ τὸ ΑΓ’ ἀσύμμετρον 
ἄρα [ἐστὶ τὸ ΔΑ τῷ ΑΓ. ῥητὸν δὲ τὸ ΔΑ᾿ ἄδῆοχον ἄρα ἐστὶ τὸ ΑΓ’ ὥστε καὶ 
ἡ δυναμένη τὸ ΑΓ τουτέστιν ἣ ἴσον αὐτῷ τετράχωνον δυναμένη] ἄδποχός 
ἐστιν, καηπείσθω ὃξ μέση ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


Λῆμμα : Ἐὰν ὡσι δύο εὐθεῖαι, ἔστιν ὼὡΞ ἣ πρώτη πρὸΞπ τὴν 
δευτέραν, οὕτωπ τὸ ἀπὸ τῆΞπΞ πρώτηπ πρὸΞ τὸ ὑπὸ τῶν δύο εὐθειῶν. 

Ἔστωσαν δύο εὐθεῖαι αἱ ΖΕ, ΕΗ. Πέχω. ὅτι ἐστὶν ὧξΞ ἢ ΖΕ πρὸΞ τὴν ΕΗ. 
οὕτωΞπ τὸ ἀπὸ τῆΞπΞ ΖΕ πρὸΞ τὸ ὑπὸ τῶν ΖΕ, ΕΗ. 


Αναχεχράφθω χὰρ ἀπὸ τῆΞκπ ΖΕ τε- 


τράχωνον τὸ ΔΖ, καὶ συμπεπῆηηρώσθω ᾿ ᾿ ᾿ 
τὸ ΗΔ. ἐπεὶ οὖν ἐστιν ὧΞ ἣ ΖΕ πρὸς 

τὴν ΕΗ. οὕτωΞπ τὸ ΖΔ πρὸ τὸ ΔΗ. καί 

ἐστι τὸ μὲν ΖΔ τὸ ἀπὸ τῆκ ΖΕ. τὸ ὃξ 

ΔΗ τὸ ὑπὸ τῶν ΔΕ. ΕΗ. τουτέστι τὸ " 


ὑπὸ τῶν ΖΕ. ΕΗ. ἔστιν ἄρα ὧὡξπ ἢ ΖΕ 
τὴν ΕΗ, οὕτωΞ τὸ ἀπὸ τῆΞ ΖΕ πρὸς 
τὸ ὑπὸ τῶν ΖΕ, ΕΗ. ὁμοίωπ ὃξ καὶ ὡΞ τὸ ὑπὸ τῶν ΗΕ, ΕΖ πρὸΞκπ τὸ ἀπὸ τῆΞ 
ΕΖ, τουτέστιν ωὡΞ τὸ ΗΔ πρὸ τὸ ΖΔ, οὕτωΞ ἢ ΗΕ πρὸΞκ τὴν ΕΖ᾽ ὕπερ ἔδει 


δεῖξαι. 


κβ΄. 
Τὸ ἀπὸ μέσηΞ παρὰ ῥητὴν παραβαηηόμενον πῆηάτοΞ ποιεῖ ῥητὴν 
καὶ ἀσύμμετρον τῇ, παρ᾽ ἣν παράκειται, μήκει. 


Ἔστω μέση μξν ἢ Α, ῥητὴ ὃξ ἢ 
Β ΓΒ. καὶ τῷ ἀπὸ τῆΞ Α ἴσον παρὰ τὴν 
ΒΓ παραβεβηήσθω χωρίον ὀρθοχώνιον 
τὸ ΒΔ πηάτοΞ ποιοῦν τὴν ΓΔ᾿ Πέχω, 
Η ὅτι ῥητή ἔστιν ἢ ΓΔ καὶ ἀσύμμετροΞπ 
τῇ ΓΒ μήκει. 

Ἐπεὶ χὰρ μέση ἐστὶν ἣ Α, δύνα- 
ται Χωρίον περιεχόμενον ὑπὸ ῥητῶν 
ὀυνάμει μόνον συμμέτρων. δυνάσθω 
τὸ ΗΖ. δύναται ὃξ καὶ τὸ ΒΔ’ ἴσον 
ἄρα ἐστὶ τὸ ΒΔ τῷ ΗΖ. 

ἔστι ὃξ αὐτῷ καὶ ἰσοχώνιον᾽ τῶν 
ὃξ ἴσων τε καὶ ἰσοχωνίων παραηηηηῆο- 
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χράμμων ἀντιπεπόνθασιν αἱ πηευραὶ αἱ περὶ τὰκ ἴσαπ χωνίαπ᾽ ἀνάηοχον 
ἄρα ἐστὶν ὡπ ἢ ΒΓ πρὸ τὴν ΕΗ, οὕτωΞ ἢ ΕΖ πρὸΞπ τὴν ΓΔ. 

ἔστιν ἄρα καὶ ὡβΞ τὸ ἀπὸ τῆΞπΞ ΒΓ πρὸΞκ τὸ ἀπὸ τῆΞπ ΕΗ. οὕτωΞ τὸ ἀπὸ 
τῆς ΕΖ πρὸπ τὸ ἀπὸ τῆΞπ ΓΔ. σύμμετρον δέ ἐστι τὸ ἀπὸ τῆΞ ΓΒ τῷ ἀπὸ 
τῆς ΕΗ᾿ ῥητὴ χάρ ἐστιν ἑκατέρα αὐτῶν᾽ σύμμετρον ἄρα ἐστὶ καὶ τὸ ἀπὸ 
τῆς ΕΖ τῷ ἀπὸ τῆΞ ΓΔ. ῥητὸν ὃδέ ἐστι τὸ ἀπὸ τῆΞ ΕΖ᾽ ῥητὸν ἄρα ἐστὶ καὶ 
τὸ ἀπὸ τῆΞ ΓΔ᾽ ῥητὴ ἄρα ἐστὶν ἢ ΓΔ. καὶ ἐπεὶ ἀσύμμετρόξπ ἐστιν ἢ ΕΖ 
τῇ ΕΗ μήκει δυνάμει χὰρ μόνον εἰσὶ σύμμετροι ὧὡΞ ὃξ ἢ ΕΖ πρὸΞ τὴν ΕΗ. 
οὕτωΞ τὸ ἀπὸ τῆΞ ΕΖ πρὸΞπ τὸ ὑπὸ τῶν ΖΕ, ΕΗ, ἀσύμμετρον ἄρα [ἐστὶ] τὸ 
ἀπὸ τῆΞ ΕΖ τῷ ὑπὸ τῶν ΖΕ. ΕΗ. 

ἀπηηὰ τῷ μὲν ἀπὸ τῆῇΞ ΕΖ σύμμετρόν ἐστι τὸ ἀπὸ τῆκπ ΓΔ᾿ ῥηταὶ χάρ εἰσι 
δυνάμει᾽ τῷ ὃξε ὑπὸ τῶν ΖΕ, ΕΗ σύμμετρόν ἐστι τὸ ὑπὸ τῶν ΑΓ, ΓΒ᾽ ἴσα χάρ 
ἐστι τῷ ἀπὸ τῆΞπΞ Α᾽ ἀσύμμετρον ἄρα ἐστὶ καὶ τὸ ἀπὸ τῆΞ ΓΔ τῷ ὑπὸ τῶν 
ΔΓ, ΓΒ. ὡκπ ὃξ τὸ ἀπὸ τῆΞπΞ ΓΔ πρὸΞκ τὸ ὑπὸ τῶν ΔΓ, ΓΒ. οὕτωΞ ἐστὶν ἢ ΔΓ 
πρὸΞ τὴν ΓΒ᾽ ἀσύμμετροξ ἄρα ἐστὶν ἢ ΔΓ τῇ ΓΒ μήκει. ῥητὴ ἄρα ἐστὶν ἢ 
ΓΔ καὶ ἀσύμμετροΞπ τῇ ΓΒ μήκει᾽ ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


κὰ. 

Ἡ τῇ μέσῃ σύμμετροξΞ μέση ἐστίν. 

Ἔστω μέση ἢ Α, καὶ τῇ Α σύμμετροκ ἔστω ἢ Β᾽ Πέχω. ὅτι καὶ ἢ Β μέση 
ἐστίν. 

Ἐκκείσθω χὰρ ῥητὴ ἢ ΓΔ, καὶ τῷ 
μεν ἀπὸ τῆΞ Α ἴσον παρὰ τὴν ΓΔ πα- 
ραβεβηήσθω χωρίον ὀρθοχώνιον τὸ ΓΕ 
πηάτοΞπ ποιοῦν τὴν ΕΔ’ ῥητὴ ἄρα ἐ- 
στὶν ἢ ΕΔ καὶ ἀσύμμετροξ τῇ ΓΔ μή- 
κει. τῷ ὃξ ἀπὸ τῆΞ Β ἴσον παρὰ τὴν 
ΓΔ παραβεβηήσθω χωρίον ὀρθοχώνιον 
τὸ ΓΖ πηάτοΞ ποιοῦν τὴν ΔΖ. 

ἐπεὶ οὖν σύμμετρόκ ἐστιν ἣ Α τῇ 
Β., σύμμετρόν ἔστι καὶ τὸ ἀπὸ τῆΞ 
τῷ ἀπὸ τῆΞπΞ Β. ἀηηὰ τῷ μὲν ἀπὸ τῆξπΞ Α 
ἴσον ἐστὶ τὸ ΕΓ, τῷ δὲ ἀπὸ τῆκ Β ἴσον 
ἐστὶ τὸ ΓΖ᾽ σύμμετρον ἄρα ἐστὶ τὸ ΕΓ ΑΕ " 
τῷ ΓΖ. καί ἐστιν ὡβπ τὸ ΕΓ πρὸκ τὸ ΓΖ. 
οὕτωΞ ἢ ΕΔ πρὸπ τὴν ΔΖ᾽ σύμμετρος 
ἄρα ἐστὶν ἣ ΕΔ τῇ ΔΖ μήκει. ῥητὴ ὃέ ἐστιν ἢ ΕΔ καὶ ἀσύμμετροΞπ τῇ ΔΓ 
μήκει ῥητὴ ἄρα ἐστὶ καὶ ἢ ΔΖ καὶ ἀσύμμετροΞπ τῇ ΔΓ μήκει᾽ αἱ ΓΔ, ΔΖ 
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ἄρα ῥηταί εἰσι δυνάμει μόνον σύμμετροι. ἢ δὲ τὸ ὑπὸ ῥητῶν δυνάμει μόνον 
συμμέτρων δυναμένη μέσῃ ἐστίν. ἢ ἄρα τὸ ὑπὸ τῶν ΓΔ, ΔΖ δυναμένη μέση 
ἐστίν᾽ καὶ δύναται τὸ ὑπὸ τῶν ΓΔ. ΔΖ ἢ Β᾽ μέση ἄρα ἐστὶν ἢ Β. 


Πόρισμα: Ἐκ δὴ τούτου φανερόν. ὅτι τὸ τῷ μέσῳ χωρίῳ 
σύμμετρον μέσον ἐστίν. [δύνανται χὰρ αὐτὰ εὐθεῖαι, αἵ εἰσι δυνάμει 
σύμμετροι, ὧν ἡ ἑτέρα μέση᾽ ὥστε καὶ ἣ ἢοιπὴ μέση ἐστίν. ὩσαύτωΞ 
ὃξ τοῖβ ἐπὶ τῶν ῥητῶν εἰρημένοιΞ καὶ ἐπὶ τῶν μέσων ἐξακοηουθεῖ, 
τὴν τῇ μέσῃ μήκει σύμμετρον ἢέχεσθαι μέσην καὶ σύμμετρον αὐτῇ 
μὴ μόνον μήκει, ἀηῆηὰ καὶ δυνάμει, ἐπειδήπερ καθόῆου αἱ μήκει 
σύμμετροι πάντωΞ καὶ δυνάμει. ἐὰν δὲ τῇ μέσῃ σύμμετρόξ τιξΞ ἢ 
δυνάμει, εἰ μὲν καὶ μήκει, ἢέχονται καὶ οὕτωΞ μέσαι καὶ σύμμετροι 
μήκει καὶ δυνάμει, εἰ δὲ δυνάμει μόνον, ἠἢέχονται μέσαι δυνάμει 
μόνον σύμμετροι. 


κὸ. 
Τὸ ὑπὸ μέσων μήκει συμμέτρων εὐθειῶν κατά τινα τῶν εἰρημένων 
τρόπων περιεχόμενον ὀρθοχώνιον μέσον ἐστίν. 


Ὑπὸ χὰρ μέσων μήκει συμμέτρων 
εὐθειῶν τῶν ΑΒ, ΒΓ περιεχέσθω ὀρθο- 
χώνιον τὸ ΑΓ΄ ἠέχω, ὅτι τὸ ΑΓ μέσον 
ἐστίν. 

ἈΑναχεχράφθω χὰρ ἀπὸ τῆκπ ΑΒ τε- 
τράχωνον τὸ ΑΔ᾽ μέσον ἄρα ἐστὶ τὸ 
ΑΔ. καὶ ἐπεὶ σύμμετρόΞπ ἐστιν ἢ ΑΒ 
Α Β τῇ ΒΓ μήκει, ἴση ὃξ ἢ ΑΒ τῇ ΒΔ. σύμ- 

μετροξβ ἄρα ἐστὶ καὶ ἣ ΔΒ τῇ ΒΓ μή- 
κει᾿ ὥστε καὶ τὸ ΔΑ τῷ ΑΓ σύμμετρόν 
ἐστιν. μέσον ὃξ τὸ ΔΑ᾿ μέσον ἄρα 
καὶ τὸ ΑΓ᾽ ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 
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[ 


κε΄. 

Τὸ ὑπὸ μέσων δυνάμει μόνον συμμέτρων εὐθειῶν περιεχόμενον 
ὀρθοχώνιον ἤτοι ῥητὸν ἢ μέσον ἐστίν. 

Ὑπὸ χὰρ μέσων δυνάμει μόνον συμμέτρων εὐθειῶν τῶν ΑΒ. ΒΓ ὀρθοχύώ- 
νιον περιεχέσθω τὸ ΑΓ’ ἠέχω. ὅτι τὸ ΑΓ ἤτοι ῥητὸν ἢ μέσον ἐστίν. 

ἈΑναχεχράφθω χὰρ ἀπὸ τῶν ΑΒ, ΒΓ 
τετράχωνα τὰ ΑΔ, ΒΕ᾿ μέσον ἄρα ἐ- Α 7 
στὶν ἑκάτερον τῶν ΑΔ. ΒΕ. καὶ ἐκκεί- 
σθω ῥητὴ ἢ ΖΗ. καὶ τῷ μὲν ΑΔ ἴσον 
παρὰ τὴν ΖΗ παραβεβηήσθω ὀρθοχύώ- 
νιον παραηηηηόχραμμον τὸ ΗΘ πηά- 
τοβ ποιοῦν τὴν ΖΘ, τῷ ὃξ ΑΓ ἴσον καὶ Ξ ΓΘ Μ 
παρὰ τὴν ΘΜ παραβεβηήσθω ὀρθοχύώ- 
νιον παραηηηηόχραμμον τὸ ΜΚ πηά- 
τοβ ποιοῦν τὴν ΘΚ. καὶ ἔτι τῷ ΒΕ ἴ- Ξ Ε 
σον ὁμοίωΞ παρὰ τὴν ΚΝ παραβεβηή- Κ Ν 
σθω τὸ ΝΛ πῆάτοκ ποιοῦν τὴν ΚΛ᾽᾿ ἐπ᾽ 
εὐθείαΞ ἄρα εἰσὶν αἱ ΖΘ. ΘΚ. ΚΛ. 
ἐπεὶ οὖν μέσον ἐστὶν ἑκάτερον τῶν 
ΑΔ. ΒΕ. καί ἐστιν ἴσον τὸ μὲν ΑΔ τῷ 
ΗΘ. τὸ ὃέε ΒΕ τῷ ΝΛ, μέσον ἄρα καὶ ἑκάτερον τῶν ΗΘ. ΝΛ. καὶ παρὰ ῥητὴν 
τὴν ΖΗ παράκειται᾽ ῥητὴ ἄρα ἐστὶν ἑκατέρα τῶν ΖΘ. ΚΛ καὶ ἀσύμμετρος 
τῇ ΖΗ μήκει. 

καὶ ἐπεὶ σύμμετρόν ἐστι τὸ ΑΔ τῷ ΒΕ. σύμμετρον ἄρα ἐστὶ καὶ τὸ 
ΗΘ τῷ ΝΛ. καί ἐστιν ὡΞ τὸ ΗΘ πρὸ τὸ ΝΛ, οὕτωΞπ ἢ ΖΘ πρὸΞπ τὴν ΚΛ’ 
σύμμετροΞξ ἄρα ἐστὶν ἢ ΖΘ τῇ ΚΛ μήκει. αἱ ΖΘ. ΚΛ ἄρα ῥηταί εἰσι μήκει 
σύμμετροι᾽ ῥητὸν ἄρα ἐστὶ τὸ ὑπὸ τῶν ΖΘ. ΚΛ. 

καὶ ἐπεὶ ἴση ἐστὶν ἢ μὲν ΔΒ τῇ ΒΑ, ἢ ὃξ ΞΒ τῇ ΒΓ, ἔστιν ἄρα ὡὼβ ἢ ΔΒ 
πρὸπ τὴν ΒΓ, οὕτωΞ ἣ ΑΒ πρὸΞ τὴν ΒΞ. ἀηη᾽ ὡΞ μὲν ἣ ΔΒ πρὸΞκπ τὴν ΒΓ. 
οὕτωΞ τὸ ΔΑ πρὸπ τὸ ΑΓ’ ὡβκπ ὃξ ἢ ΑΒ πρὸΞκ τὴν ΒΞ, οὕτωΞξΞ τὸ ΑΓ πρὸκπ τὸ 
ΓΞ᾽ ἔστιν ἄρα ὧὠξ τὸ ΔΑ πρὸ τὸ ΑΓ, οὕτωΞ τὸ ΑΓ πρὸκπ τὸ ΓΞ. 

ἴσον ὃδέ ἐστι τὸ μὲν ΑΔ τῷ ΗΘ. τὸ ὃε ΑΓ τῷ ΜΚ. τὸ ὃξ ΓΞ τῷ ΝΛ’ ἔστιν 
ἄρα ὧὠβπ τὸ ΗΘ πρὸ τὸ ΜΚ, οὕτωΞ τὸ ΜΚ πρὸκ τὸ ΝΛ’ ἔστιν ἄρα καὶ ὧξ ἢ 
ΖΘ πρὸΞ τὴν ΘΚ. οὕτωΞ ἢ ΘΚ πρὸΞ τὴν ΚΛ᾽’ τὸ ἄρα ὑπὸ τῶν ΖΘ. ΚΛ ἴσον 
ἐστὶ τῷ ἀπὸ τῆΞ ΘΚ. ῥητὸν ὃξ τὸ ὑπὸ τῶν ΖΘ. ΚΛ’ ῥητὸν ἄρα ἐστὶ καὶ τὸ 
ἀπὸ τῆΞ ΘΚ᾽ ῥητὴ ἄρα ἐστὶν ἡ ΘΚ. 

καὶ εἰ μὲν σύμμετρό ἐστι τῇ ΖΗ μήκει. ῥητόν ἐστι τὸ ΘΝ’ εἰ ὃξ ἀσύμ- 
μετρόΞπ ἔστι τῇ ΖΗ μήκει. αἱ ΚΘ, ΘΜ ῥηταί εἰσι δυνάμει μόνον σύμμετροι" 
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μέσον ἄρα τὸ ΘΝ. τὸ ΘΝ ἄρα ἤτοι ῥητὸν ἢ μέσον ἐστίν. ἴσον ὃξ τὸ ΘΝ 
τῷ ΑΓ᾽ τὸ ΑΓ ἄρα ἤτοι ῥητὸν ἢ μέσον ἐστίν. 
Τὸ ἄρα ὑπὸ μέσων δυνάμει μόνον συμμέτρων. καὶ τὰ ἑξῆῇκ. 
κε΄. 
Μέσον μέσου οὐχ ὑπερέχει ῥητῷ. 
Εἰ χὰρ δυνατόν, μέσον τὸ ΑΒ μέσου 
τοῦ ΑΓ ὑπερεχέτω ῥητῷ τῷ ΔΒ. καὶ 
Α 7 Ε ἐκκείσθω ῥητὴ ἢ ΕΖ, καὶ τῷ ΑΒ ἴσον 
παρὰ τὴν ΕΖ παραβεβηήσθω παραῆ- 
Πηηόχραμμον ὀρθοχώνιον τὸ ΖΘ πηά- 
τοβ ποιοῦν τὴν ΕΘ. τῷ ὃὲ ΑΓ ἴσον 


Δ Γ ἀφῃρήσθω τὸ ΖΗ᾽ Ποιπὸν ἄρα τὸ ΒΔ 
Ποιπῷ τῷ ΚΘ ἐστιν ἴσον. ῥητὸν δέ 
ΒΚ Η ἔστι τὸ ΔΒ’ ῥητὸν ἄρα ἐστὶ καὶ τὸ 

ΚΘ. 


ἐπεὶ οὖν μέσον ἐστὶν ἑκάτερον τῶν 
Θ ΑΒ, ΑΓ, καί ἐστι τὸ μὲν ΑΒ τῷ ΖΘ 
ἴσον, τὸ ὃξ ΑΓ τῷ ΖΗ. μέσον ἄρα καὶ 
ἑκάτερον τῶν ΖΘ. ΖΗ. καὶ παρὰ ῥη- 
τὴν τὴν ΕΖ παράκειται᾽ ῥητὴ ἄρα ἐ- 
στὶν ἑκατέρα τῶν ΘΕ. ΕΗ καὶ ἀσύμμετροΞκπ τῇ ΕΖ μήκει. 
καὶ ἐπεὶ ῥητόν ἐστι τὸ ΔΒ καί ἐστιν ἴσον τῷ ΚΘ. ῥητὸν ἄρα ἐστὶ καὶ 
τὸ ΚΘ. καὶ παρὰ ῥητὴν τὴν ΕΖ παράκειται ῥητὴ ἄρα ἐστὶν ἢ ΗΘ καὶ 
σύμμετροξ τῇ ΕΖ μήκει. 
ἀηηὰ καὶ ἢ ΕΗ ῥητή ἐστι καὶ ἀσύμμετροξ τῇ ΕΖ μήκει ἀσύμμετροβ ἄρα 
ἐστὶν ἢ ΕΗ τῇ ΗΘ μήκει. καί ἐστιν ὧΞξΞ ἢ ΕΗ πρὸΞκ τὴν ΗΘ. οὕτως τὸ ἀπὸ 
τῆς ΕΗ πρὸΞκ τὸ ὑπὸ τῶν ΕΗ, ΗΘ’ ἀσύμμετρον ἄρα ἐστὶ τὸ ἀπὸ τῆΞ ΕΗ τῷ 
ὑπὸ τῶν ΕΗ. ΗΘ. 
ἀπηηὰ τῷ μὲν ἀπὸ τῆΞπ ΕΗ σύμμετρά ἐστι τὰ ἀπὸ τῶν ΕΗ. ΗΘ τετράχωνα᾽ 
ῥητὰ χὰρ ἀμφότερα᾽ τῷ ὃξ ὑπὸ τῶν ΕΗ, ΗΘ σύμμετρόν ἔστι τὸ ὃδὶΞ ὑπὸ 
τῶν ΕΗ. ΗΘ᾽ διπηάσιον χάρ ἐστιν αὐτοῦ ἀσύμμετρα ἄρα ἐστὶ τὰ ἀπὸ τῶν 
ΕΗ. ΗΘ τῷ δὶΞ ὑπὸ τῶν ΕΗ. ΗΘ᾽ καὶ συναμφότερα ἄρα τά τε ἀπὸ τῶν ΕΗ, 
ΗΘ καὶ τὸ δὶΞ ὑπὸ τῶν ΕΗ. ΗΘ. ὅπερ ἐστὶ τὸ ἀπὸ τῆΞ ΕΘ. ἀσύμμετρόν 
ἐστι τοῖΞ ἀπὸ τῶν ΕΗ. ΗΘ. ῥητὰ δὲ τὰ ἀπὸ τῶν ΕΗ. ΗΘ’ ἄηποχον ἄρα τὸ 
ἀπὸ τῆΞ ΕΘ. ἄηοχοΞ ἄρα ἐστὶν ἢ ΕΘ. ἀηηὰ καὶ ῥητή᾽ ὅπερ ἐστὶν ἀδύνατον. 
Μέσον ἄρα μέσου οὐχ ὑπερέχει ῥητῷ" ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 
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κζ΄. 

ΜέσαΞπ εὑρεῖν δυνάμει μόνον συμμέτρουΞ ῥητὸν περιεχούσαΞξΞ. 

Ἐκκείσθωσαν δύο ῥηταὶ δυνάμει μόνον σύμμετροι αἱ Α, Β. καὶ εἰηήφθω 
τῶν Α. Β μέση ἀνάηοχον ἣ Γ, καὶ χεχονέτω ὼὡΞ ἢ Α πρὸΞπ τὴν Β, οὕτωΞ ἡ Γ 
πρὸΞπ τὴν Δ. 

Καὶ ἐπεὶ αἱ Α, Β ῥηταί εἰσι δυνά- 
μει μόνον σύμμετροι. τὸ ἄρα ὑπὸ τῶν 
Α. Β. τουτέστι τὸ ἀπὸ τῆς Γ, μέσον Α ΒΤ Δ 
ἐστίν. μέση ἄρα ἢ Γ. 

καὶ ἐπεί ἐστιν ὧΞπ ἢ Α πρὸβπ τὴν Β, 
᾿οὕτωπ] ἣ Γ πρὸΞπ τὴν Δ, αἱ δὲ Α, Β 
δυνάμει μόνον εἰσὶ! σύμμετροι, καὶ 
αἱ Γ, Δ ἄρα δυνάμει μόνον εἰσὶ σύμ- 
μετροι. καί ἐστι μέσῃ ἢ Γ’ μέση ἄρα 
καὶ ἢ Δ. αἱ Γ, Δ ἄρα μέσαι εἰσὶ ὃυ- 
νάμει μόνον σύμμετροι. 

Πέχω., ὅτι καὶ ῥητὸν περιέχουσιν. 
ἐπεὶ χάρ ἐστιν ὼὡΞ ἢ Α πρὸΞκ τὴν Β, 
οὕτωΞ ἢ Γ πρὸΞ τὴν Δ, ἐναηηὰξ ἄρα ἐστὶν ὡΞ ἢ Α πρὸΞκ τὴν Γ, ἣ Β πρὸ 
τὴν Δ. ἀηπ᾿ ὧΞ ἢ Α πρὸ τὴν Γ, ἣ Γ πρὸΞπ τὴν Β᾽ καὶ ὡΞ ἄρα ἣ Γ πρὸΞκ τὴν 
Β, οὕτωΞ ἢ Β πρὸΞ τὴν Δ’ τὸ ἄρα ὑπὸ τῶν Γ, Δ ἴσον ἐστὶ τῷ ἀπὸ τῆκ Β. 
ῥητὸν δὲ τὸ ἀπὸ τῆΞ Β΄ ῥητὸν ἄρα [ἐστὶ καὶ τὸ ὑπὸ τῶν Γ, Δ. 

Εὔρηνται ἄρα μέσαι δυνάμει μόνον σύμμετροι ῥητὸν περιέχουσαι᾽ ὅπερ 
ἔδει δεῖξαι. 


κη΄. 

ΜέσαΞπ εὑρεῖν δυνάμει μόνον συμμέτρουΞ μέσον περιεχούσακπ. 
Ἐκκείσθωσαν [τρεῖΞ) ῥηταὶ δυνά- 
μει μόνον σύμμετροι αἱ Α, Β, Γ, καὶ 
εἰηήφθω τῶν Α, Β μέση ἀνάηοχον ἢ 
Β.. Δ. καὶ χεχονέτω ὡΞ ἢ Β πρὸ τὴν Γ. 

Ε.... ,,;ὃὲψ ἡΔπρὸκ τὴν Ε. 
Ἐπεὶ αἱ Α, Β ῥηταί εἰσι δυνάμει 
[.--.....-...-- μόνον σύμμετροι, τὸ ἄρα ὑπὸ τῶν Α,. 
Β, τουτέστι τὸ ἀπὸ τῆΞκ Δ, μέσον ἐ- 
στίν. μέση ἄρα ἢ Δ. 

καὶ ἐπεὶ αἱ Β. Γ δυνάμει μόνον εἰσὶ σύμμετροι, καί ἐστιν ὧὡπ ἢ Β πρὸ 


Α 


΄ΠἕὉἕοὌἕοψρψ«ἑιοιειειεὋοΕ ὃΘθ 65 Γ ὁἔ[ ὃοδὃὅϑὅϑὃ .:΄,Ὺ0.Ὠ ΌΘῸὃῸῸΘῸΘῸὃῸὃΘϑΘϑΡ ΒΥΚΛΕΙΔΟΥῪ ΣΙΟΙΧΕΙΟΝ 10 


τὴν Γ, ἢ Δ πρὸκ τὴν Ε. καὶ αἱ Δ, Ε ἄρα δυνάμει μόνον εἰσὶ σύμμετροι. 
μέση ὃξ ἢ Δ’ μέση ἄρα καὶ ἢ Ε᾿ αἱ Δ. Ε ἄρα μέσαι εἰσὶ δυνάμει μόνον 
σύμμετροι. 

Πέχω δή, ὅτι καὶ μέσον περιέχουσιν. ἐπεὶ χάρ ἐστιν ὧὡξ ἢ Β πρὸπ τὴν Γ. 
ἢ Δ πρὸΞπ τὴν Ε,. ἐναηηὰξ ἄρα ὡξ ἣ Β πρὸ τὴν Δ, ἣ Γ πρὸΞκ τὴν Ε. ὡΞκ δὲ 
ἢ Β πρὸΞπ τὴν Δ, ἢ Δ πρὸΞ τῆν Α᾿ καὶ ὡΞ ἄρα ἣ Δ πρὸ τὴν Α, ἢ Γ πρὸκπ 
τὴν Ε᾽ τὸ ἄρα ὑπὸ τῶν Α, Γ ἴσον ἐστὶ τῷ ὑπὸ τῶν Δ, Ε. μέσον ὃξ τὸ ὑπὸ 
τῶν Α, Γ᾽ μέσον ἄρα καὶ τὸ ὑπὸ τῶν Δ, Ε. 

Εὕρηνται ἄρα μέσαι δυνάμει μόνον σύμμετροι μέσον περιέχουσαι᾽ ὅπερ 
ἔδει δεῖξαι. 


Λ ἢ μ μ α΄: Εὑρεῖν δύο τετραχώνουΞ ἀριθμούπ, ὥστε καὶ τὸν 
συχκείμενον ἐξ αὐτῶν εἰναι τετράχωνον. 


Ἐκκείσθωσαν δύο ἀριθμοὶ οἱ ΑΒ. ΒΓ. ἔστωσαν ὃξ ἤτοι ἄρτιοι ἢ περιτ- 
τοί. καὶ ἐπεί, ἐάν τε ἀπὸ ἀρτίου ἄρτιοΞπ ἀφαιρεθῇ. ἐάν τε ἀπὸ περισσοῦ 
περισσόπ,. ὁ ΠοιπὸΞ ἄρτιόξ ἐστιν, ὁ Ποιπὸπ ἄρα ὁ ΑΓ ἀρτιόξπ ἐστιν. 

τετμήσθω ὁ ΑΓ δίχα κατὰ τὸ Δ. 
ἔστωσαν ὃξ καὶ οἱ ΑΒ, ΒΓ ἤτοι ὅμοιοι 
ἐπίπεδοι ἢ τετράχωνοι. οἱ καὶ αὐτοὶ 
ὅμοιοί εἰσιν ἐπίπεδοι᾽ ὁ ἄρα ἐκ τῶν 
ΑΒ, ΒΓ μετὰ τοῦ ἀπὸ [τοῦ] ΓΔ τε- 
τραχώνου ἴσο ἐστὶ τῷ ἀπὸ τοῦ ΒΔ 
τετραχώνῳ. 

καί ἐστι τετράχωνοβΞ ὁ ἐκ τῶν ΑΒ. ΒΓ, ἐπειδήπερ ἐδείχθη. ὅτι, ἐὰν 
δύο ὅμοιοι ἐπίπεδοι ποηηαπηασιάσαντεπ ἀηηήηουΞπ ποιῶσί τινα. ὁ χενόμενοξ 
τετράχωνόπ ἐστιν. εὕρηνται ἄρα δύο τετράχωνοι ἀριθμοὶ ὅ τε ἐκ τῶν ΑΒ, 
ΒΓ καὶ ὁ ἀπὸ τοῦ ΓΔ, οἱ συντεθέντεΞξ ποιοῦσι τὸν ἀπὸ τοῦ ΒΔ τετράχωνον. 

Καὶ φανερόν, ὅτι εὕρηνται πάηιν δύο τετράχωνοι ὅ τε ἀπὸ τοῦ ΒΔ καὶ ὁ 
ἀπὸ τοῦ ΓΔ, ὥστε τὴν ὑπεροχὴν αὐτῶν τὸν ὑπὸ ΑΒ, ΒΓ εἶναι τετράχωνον, 
ὅταν οἱ ΑΒ, ΒΓ ὅμοιοι ὦσιν ἐπίπεδοι. ὅταν δὲ μὴ ὦσιν ὅμοιοι ἐπίπεδοι, 
εὕρηνται δύο τετράχωνοι ὅ τε ἀπὸ τοῦ ΒΔ καὶ ὁ ἀπὸ τοῦ ΔΓ. ὧν ἡ ὑπεροχὴ 
ὁ ὑπὸ τῶν ΑΒ, ΒΓ οὐκ ἔστι τετράχωνοκπ᾽ ὕπερ ἔδει δεῖξαι. 


Λἢμμ α΄: Εὑρεῖν δύο τετραχώνουΞ ἀριθμού, ὥστε τὸν ἐξ 
αὐτῶν συχκείμενον μὴ εἶναι τετράχωνον. 


Ἔστω χὰρ ὁ ἐκ τῶν ΑΒ, ΒΓ. ὡΞ ἔφαμεν, τετράχωνοΞπ, καὶ ἄρτιοπ ὁ 
ΓΑ. καὶ τετμήσθω ὁ ΓΑ δίχα τῷ Δ. φανερὸν δή, ὅτι ὁ ἐκ τῶν ΑΒ. ΒΓ 
τετράχωνοπ μετὰ τοῦ ἀπὸ [τοῦ] ΓΔ τετραχώνου ἴσοΞπ ἐστὶ τῷ ἀπὸ [τοῦ] ΒΔ 
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τετραχώνῳ. ἀφῃρήσθω μονὰπ ἢ ΔΕ’ ὁ ἄρα ἐκ τῶν ΑΒ, ΒΓ μετὰ τοῦ ἀπὸ 
[τοῦ] ΓΕ ἐδάσσων ἐστὶ τοῦ ἀπὸ [τοῦ] ΒΔ τετραχώνου. ἢέχω οὖν, ὅτι ὁ ἐκ 
τῶν ΑΒ, ΒΓ τετράχωνοΞ μετὰ τοῦ ἀπὸ [τοῦ] ΓΕ οὐκ ἔσται τετράχωνοκ. 
Εἰ χὰρ ἔσται τετράχωνοξ., ἤτοι ἴ- 
σοβ ἐστὶ τῷ ἀπὸ [τοῦ] ΒΕ ἢ ἐδάσσων 
Η Ε τοῦ ἀπὸ [τοῦ] ΒΕ, οὐκέτι δὲ καὶ μεί- 
Α Θ ΔΖ Γ Β ζων. ἵνα μὴ τμηθῇ ἢ μονάπ. ἔστυ. 
εἰ δυνατόν. πρότερον ὁ ἐκ τῶν ΑΒ. 
ΒΓ μετὰ τοῦ ἀπὸ ΓΕ ἴσοΞ τῷ ἀπὸ ΒΕ. 
καὶ ἔστω τῆΞςΞ ΔΕ μονάδοΞ διπηασίων 
ὁ ΗΑ. 

ἐπεὶ οὖν ὅῆοΞ ὁ ΑΓ ὅδἢου τοῦ ΓΔ ἐστι διπῆασίων, ὧν ὁ ΑΗ τοῦ ΔΕ ἐστι 
διπηασίων, καὶ ΠοιπὸΞ ἄρα ὁ ΗΓ Ποιποῦ τοῦ ΕΓ ἐστι διπηασίων᾽ δίχα ἄρα 
τέτμηται ὁ ΗΓ τῷ Ε. ὁ ἄρα ἐκ τῶν ΗΒ, ΒΓ μετὰ τοῦ ἀπὸ ΓΕ ἴσοπ ἐστὶ τῷ 
ἀπὸ ΒΕ τετραχώνῳ. 

ἀηηὰ καὶ ὁ ἐκ τῶν ΑΒ, ΒΓ μετὰ τοῦ ἀπὸ ΓΕ ἴσοΞπ ὑπόκειται τῷ ἀπὸ τοῦ; 
ΒΕ τετραχωνψῳ᾽ ὁ ἄρα ἐκ τῶν ΗΒ, ΒΓ μετὰ τοῦ ἀπὸ ΓΕ ἴσοπ ἐστὶ τῷ ἐκ τῶν 
ΑΒ. ΒΓ μετὰ τοῦ ἀπὸ ΓΕ. καὶ κοινοῦ ἀφαιρεθέντοΞξ τοῦ ἀπὸ ΓΕ συνάχεται ὁ 
ΑΒ ἴσοπ τῷ ΗΒ᾽ ὅπερ ἄτοπον. οὐκ ἄρα ὁ ἐκ τῶν ΑΒ, ΒΓ μετὰ τοῦ ἀπὸ [τοῦ] 
ΓΕ ἴσοΞ ἐστὶ τῷ ἀπὸ ΒΕ. 

Πέχω δή. ὅτι οὐδὲ ἐπάσσων τοῦ ἀπὸ ΒΕ. εἰ χὰρ δυνατόν, ἔστω τῷ ἀπὸ 
ΒΖ ἴσοΞπ, καὶ τοῦ ΔΖ διπηασίων ὁ ΘΑ. καὶ συναχθήσεται πάηπιν διπηασίων ὁ 
ΘΓ τοῦ ΓΖ᾽ ὥστε καὶ τὸν ΓΘ δίχα τετμῆσθαι κατὰ τὸ Ζ, καὶ διὰ τοῦτο τὸν 
ἐκ τῶν ΘΒ, ΒΓ μετὰ τοῦ ἀπὸ ΖΓ ἴσον χίνεσθαι τῷ ἀπὸ ΒΖ. 

ὑπόκειται ὃξ καὶ ὁ ἐκ τῶν ΑΒ. ΒΓ μετὰ τοῦ ἀπὸ ΓΕ ἴσοπ τῷ ἀπὸ ΒΖ. 
ὥστε καὶ ὁ ἐκ τῶν ΘΒ, ΒΓ μετὰ τοῦ ἀπὸ ΓΖ ἴσοΞπ ἔσται τῷ ἐκ τῶν ΑΒ. ΒΓ 
μετὰ τοῦ ἀπὸ ΓΕ᾿ ὅπερ ἄτοπον. οὐκ ἄρα ὁ ἐκ τῶν ΑΒ, ΒΓ μετὰ τοῦ ἀπὸ ΓΕ 
ἴσοπ ἐστὶ [τῷ ἐπάσσονι τοῦ ἀπὸ ΒΕ. 

ἐδείχθη δέ, ὅτι οὐδὲ αὐτῷ͵ τῷ ἀπὸ ΒΕ. οὐκ ἄρα ὁ ἐκ τῶν ΑΒ, ΒΓ 
μετὰ τοῦ ἀπὸ ΓΕ τετράχωνόΞπ ἐστιν. [δυνατοῦ δὲ ὄντοΞ καὶ κατὰ πῆηείο- 
να τρόπουΞξ τοὺΞπ εἰρημένουξΞ ἀριθμοὺς ἐπιδεικνύειν. ἀρκείσθωσαν ἡμῖν οἱ 
εἰρημένοι, ἵνα μὴ μακροτέρα οὔσηπ τῆΞπ πραχματείαΞ ἐπὶ πῆέον αὐτὴν 
μηκύνωμεν. ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 
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κθ΄. 

Εὑρεῖν δύο ῥητὰΞπ δυνάμει μόνον συμμέτρουξ, ὥστε τὴν μείζονα 
τῆξ ἐηάσσονοΞ μεῖζον δύνασθαι τῷ ἀπὸ συμμέτρου ἑαυτῇ μήκει. 

Ἐκκείσθω χάρ τι ῥητὴ ἢ ΑΒ καὶ δύο τετράχωνοι ἀριθμοὶ οἱ ΓΔ, ΔΕ, 
ὥστε τὴν ὑπεροχὴν αὐτῶν τὸν ΓΕ μὴ εἶναι τετράχωνον, καὶ χεχράφθω ἐπὶ 
τῆξ ΑΒ ἡμικύκηῆιον τὸ ΑΖΒ. καὶ πεποιήσθω ὡΞξ ὁ ΔΓ πρὸκπ τὸν ΓΕ, οὕτωΞπ τὸ 
ἀπὸ τῆΞπ ΒΑ τετράχωνον πρὸΞ τὸ ἀπὸ τῆΞ ΑΖ τετράχωνον καὶ ἐπεζεύχθω 
ἡ ΖΒ. 

Ἐπεὶ [οὖν] ἐστιν ὧΞ τὸ ἀπὸ τῆκ 
ΒΑ πρὸΞ τὸ ἀπὸ τῆΞκΞ ΑΖ, οὕτωΞπ ὁ ΔΓ 
πρὸπ τὸν ΓΕ, τὸ ἀπὸ τῆΞ ΒΑ ἄρα πρὸς 
τὸ ἀπὸ τῆςκ ΑΖ Πόχον ἔχει. ὃν ἀριθμὸς 
ὁ ΔΓ πρὸΞκ ἀριθμὸν τὸν ΓΕ᾿ σύμμετρον 
ἄρα ἐστὶ τὸ ἀπὸ τῆΞπΞ ΒΑ τῷ ἀπὸ τῆς 
ΑΖ. ῥητὸν ὃὲ τὸ ἀπὸ τῆΞπΞ ΑΒ᾿ ῥητὸν 
ἄρα καὶ τὸ ἀπὸ τῆΞπΞ ΑΖ᾽ ῥητὴ ἄρα καὶ 
ἡ ΑΖ. 

καὶ ἐπεὶ ὁ ΔΓ πρὸΞ τὸν ΓΕ ηό- 
χον οὐκ ἔχει, ὃν τετράχωνοΞκπ ἀριθμὸς 
πρὸς τετράχωνον ἀριθμόν, οὐδὲ τὸ Γ Ε Δ 
ἀπὸ τῆΞφΞ ΒΑ ἄρα πρὸΞ τὸ ἀπὸ τῆς 
ΑΖ Πόχον ἔχει, ὃν τετράχωνοΞξ ἀριθ- 
μὸΞπ πρὸΞ τετράχωνον ἀριθμόν᾽ ἀσύμ- 
μετροβ ἄρα ἐστὶν ἣ ΑΒ τῇ ΑΖ μήκει" 
αἱ ΒΑ. ΑΖ ἄρα ῥηταί εἰσι δυνάμει μό- 
νον σύμμετροι. 

καὶ ἐπεί ἐστιν] ὧΞπ ὁ ΔΓ πρὸπ τὸν ΓΕ, οὕτωΞ τὸ ἀπὸ τῆΞ ΒΑ πρὸ τὸ ἀπὸ 
τῆσϑ ΑΖ. ἀναστρέψαντι ἄρα ὧξ ὁ ΓΔ πρὸκ τὸν ΔΕ. οὕτωΞ τὸ ἀπὸ τῆπ ΑΒ πρὸς 
τὸ ἀπὸ τῆΞ ΒΖ. ὁ ὃδὲ ΓΔ πρὸΞ τὸν ΔΕ ηόχον ἔχει. ὃν τετράχωνοΞ ἀριθμὸς 
πρὸΞ τετράχωνον ἀριθμόν᾽ καὶ τὸ ἀπὸ τῆΞ ΑΒ ἄρα πρὸΞκπ τὸ ἀπὸ τῆΞκ ΒΖ 
Πόχον ἔχει, ὃν τετράχωνοΞ ἀριθμὸΞ πρὸΞ τετράχωνον ἀριθμόν᾽ σύμμετροβπ 
ἄρα ἐστὶν ἢ ΑΒ τῇ ΒΖ μήκει. καί ἐστι τὸ ἀπὸ τῆΞ ΑΒ ἴσον τοῖΞ ἀπὸ τῶν 
ΑΖ, ΖΒ’ ἢ ΑΒ ἄρα τῆκπ ΑΖ μεῖζον δύναται τῇ ΒΖ συμμέτρῳ ἑαυτῇ. 

Εὕρηνται ἄρα δύο ῥηταὶ δυνάμει μόνον σύμμετροι αἱ ΒΑ, ΑΖ, ὥστε τὴν 
μείζονα τὴν ΑΒ τῆΞςΞ ἐηάσσονοΞ τῆΞ ΑΖ μεῖζον δύνασθαι τῷ ἀπὸ τῆΞ ΒΖ 
συμμέτρου ἑαυτῇ μήκει ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


» 
τυ 
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ῆ΄. 
Εὑρεῖν δύο ῥητὰΞΞ δυνάμει μόνον συμμέτρουξΞ, ὥστε τὴν μείζονα 
τῆΞξ ἐηάσσονοΞ μεῖζον δύνασθαι τῷ ἀπὸ ἀσυμμέτρου ἑαυτῇ μήκει. 


Ἐκκείσθω ῥητὴ ἢ ΑΒ καὶ δύο τετράχωνοι ἀριθμοὶ οἱ ΓΕ, ΕΔ, ὥστε τὸν 
συχκείμενον ἐξ αὐτῶν τὸν ΓΔ μὴ εἶναι τετράχωνον, καὶ χεχράφθω ἐπὶ τῆς 
ΑΒ ἡμικύκηιον τὸ ΑΖΒ, καὶ πεποιήσθω ὡΞπ ὁ ΔΓ πρὸ τὸν ΓΕ. οὕτωΞ τὸ ἀπὸ 
τῆς ΒΑ πρὸΞπ τὸ ἀπὸ τῆΞ ΑΖ, καὶ ἐπεζεύχθω ἢ ΖΒ. 

ὉμοίωςΞπ δὴ δείξομεν τῷ πρὸ τού- 
του. ὅτι αἱ ΒΑ, ΑΖ ῥηταί εἰσι δυνάμει 
μόνον σύμμετροι. καὶ ἐπεί ἐστιν ὡκ ὁ 
ΔΓ πρὸπ τὸν ΓΕ, οὕτωΞ τὸ ἀπὸ τῆπ ΒΑ 
πρὸς τὸ ἀπὸ τῆΞκΞ ΑΖ. ἀναστρέψαντι 
ἄρα ὡΞκ ὁ ΓΔ πρὸκ τὸν ΔΕ, οὕτωΞπ τὸ 
ἀπὸ τῆΞ ΑΒ πρὸ τὸ ἀπὸ τῆΞ ΒΖ. 

ὁ ὃξ ΓΔ πρὸ τὸν ΔΕ Πἡόχον οὐκ ἔ- 
χει. ὃν τετράχωνοΞκ ἀριθμὸΞκ πρὸ τε- 
τράχωνον ἀριθμόν οὐδ᾽ ἄρα τὸ ἀπὸ 
τῆς ΑΒ πρὸΞ τὸ ἀπὸ τῆΞ ΒΖ Πηόχον ἔ- 
χει. ὃν τετράχωνοΞκ ἀριθμὸΞκ πρὸ τε- 
τράχωνον ἀριθμόν: ἀσύμμετροΞξ ἄρα ἐστὶν ἣ ΑΒ τῇ ΒΖ μήκει. καὶ δύναται 
ἢ ΑΒ τῆς ΑΖ μεῖζον τῷ ἀπὸ τῆΞ ΖΒ ἀσυμμέτρου ἑαυτῇ. 

Αἱ ΑΒ. ΑΖ ἄρα ῥηταί εἰσι δυνάμει μόνον σύμμετροι, καὶ ἢ ΑΒ τῆΞ ΑΖ 
μεῖζον δύναται τῷ ἀπὸ τῆΞπ ΖΒ ἀσυμμέτρου ἑαυτῇ μήκει᾽ ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


Ζ 


Γ Ε Δ 


ἢα΄. 
Εὑρεῖν δύο μέσαπ δυνάμει μόνον συμμέτρουΞ ῥητὸν περιεχούσαϑ, 
ὥστε τὴν μείζονα τῆΞ ἐηάσσονοΞ μεῖζον δύνασθαι τῷ ἀπὸ συμμέτρου 
ἑαυτῇ μήκει. 


Ἐκκείσθωσαν δύο ῥηταὶ δυνάμει μόνον σύμμετροι αἱ Α, Β, ὥστε τῆν Α 
μείζονα οὖσαν τῆπ ἐπάσσονοΞ τῆΞπΞ Β μεῖζον δύνασθαι τῷ ἀπὸ συμμέτρου 
ἑαυτῇ μήκει. 

καὶ τῷ ὑπὸ τῶν Α, Β ἴσον ἔστω τὸ ἀπὸ τῆςπ Γ. μέσον ὃξ τὸ ὑπὸ τῶν Α, 
Β᾽ μέσον ἄρα καὶ τὸ ἀπὸ τῇπ Γ᾽ μέση ἄρα καὶ ἢ Γ. τῷ ὃξ ἀπὸ τῆΞκπ Β ἴσον 
ἔστω τὸ ὑπὸ τῶν Γ, Δ. ῥητὸν ὃξ τὸ ἀπὸ τῆΞ Β᾽ ῥητὸν ἄρα καὶ τὸ ὑπὸ τῶν 
Γ, Δ. 

καὶ ἐπεί ἐστιν ωὡΞ ἢ Α πρὸβπ τῆν Β, οὕτω τὸ ὑ 
τῆς Β, ἀηηὰ τῷ μὲν ὑπὸ τῶν Α, Β ἴσον ἐστὶ τὸ ἀπὸ τῆς 


91 


τὶ 
τὸ ὑπὸ τῶν Γ. Δ. 


ωπ ὃξ τὸ ἀπὸ τῆπ Γ πρὸΞκπ τὸ ὑπὸ 
τῶν Γ. Δ, οὕτωΞ ἢ Γ πρὸΞξ τὴν Δ’ καὶ 
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ὑπὸ τῶν Γ, Δ, ὼὡπ ἄρα ἢ Α πρὸ τὴν Β. οὕτωΞπ τὸ ἀπὸ τῆΞπ Γ πρὸΞ 
Γ, 


ωπ ἄρα ἣ Α πρὸ τὴν Β, οὕτωΞ ἢ Γ 


πρὸΞ τὴν Δ. σύμμετροβϑ δὲ ΠΑ τῇ Β 
δυνάμει μόνον᾽ σύμμετροΞξ ἄρα καὶ ἢ 
Γ τῇ Δ ὀυνάμει μόνον. καί ἐστι μέση 


ἢ Γ᾽ μέση ἄρα καὶ ἢ Δ. 


καὶ ἐπεί ἐστιν ὧὡΞ ἢ Α πρὸβπ τὴν Β, 
ἢ Γ πρὸπ τὴν Δ, ἢ ὃδξ Α τῆΞ Β μεῖζον 
δύναται τῷ ἀπὸ συμμέτρου ἑαυτῇ. καὶ 
ἢ Γ ἄρα τῆΞπ Δ μεῖζον δύναται τῷ ἀπὸ 


συμμέτρου ἑαυτῇ. 


;» 


Φ΄΄'ρ.π11Ὰ.1ἈὺῪξιτ7τ1ς,ᾺᾺ0Ὰ.-.:-:-|. Ὁ ΓῸ 


Εὕρηνται ἄρα δύο μέσαι δυνάμει μόνον σύμμετροι αἱ Γ, Δ ῥητὸν περιέ- 
χουσαι, καὶ ἢ Γ τῆΞ Δ μεῖζον δύναται τῷ ἀπὸ συμμέτρου ἑαυτῇ μήκει. 
Ὁμοίωςπ δὴ δειχθήσεται καὶ τῷ ἀπὸ ἀσυμμέτρου, ὅταν ἣ Α τῆΞ Β μεῖζον 


δύνηται τῷ ἀπὸ ἀσυμμέτρου ἑαυτῇ. 


β΄. 


Εὑρεῖν δύο μέσαΞ δυνάμει μόνον συμμέτρουΞξ μέσον περιεχούσαϑ, 
ὥστε τὴν μείζονα τῆΞ ἐηάσσονοΞ μεῖζον δύνασθαι τῷ ἀπὸ συμμέτρου 


ἑαυτῇ. 


Ἐκκείσθωσαν τρεῖπ ῥηταὶ δυνάμει 
μόνον σύμμετροι αἱ Α, Β. Γ, ὥστε τὴν 
Α τῆς Γ μεῖζον δύνασθαι τῷ ἀπὸ συμ- 
μέτρου ἑαυτῇ. καὶ τῷ μὲν ὑπὸ τῶν Α, 
Β ἴσον ἔστω τὸ ἀπὸ τῆΞπ Δ. μέσον ἄ- 
ρα τὸ ἀπὸ τῆΞ Δ’ καὶ ἢ Δ ἄρα μέση 
ἐστίν. τῷ ὃξ ὑπὸ τῶν Β. Γ ἴσον ἔστω 
τὸ ὑπὸ τῶν Δ, Ε. 

καὶ ἐπεί ἐστιν ὧὡΞ τὸ ὑπὸ τῶν Α. 
Β πρὸΞπ τὸ ὑπὸ τῶν Β. Γ. οὕτωΞ ἡηΑ 
πρὸΞ τὴν Γ, ἀπηπηὰ τῷ μὲν ὑπὸ τῶν Α. 
Β ἴσον ἐστὶ τὸ ἀπὸ τῆΞπ Δ. τῷ ὃξ ὑπὸ 
τῶν Β. Γ ἴσον τὸ ὑπὸ τῶν Δ. Ε, ἔστιν 


ἄρα ὡὼΞ ἢ ΑΑ πρὸΞκ τὴν Γ, οὕτωΞ τὸ ἀπὸ τῆΞπ Δ πρὸκπ τὸ ὑπὸ τῶν Δ, Ε. 
ωπ ὃξ τὸ ἀπὸ τῆΞ Δ πρὸΞ τὸ ὑπὸ τῶν Δ. Ε. οὕτωΞ ἢ Δ πρὸ τὴν Ε᾿ καὶ 
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ωπ ἄρα ἢ Α πρὸς τὴν Γ, οὕτωΞ ἢ Δ πρὸϑ τὴν Ε᾿ σύμμετροϑ ὃξ ἢ Α τῇ Γ 
δυνάμει [μόνον!. σύμμετροϑ ἄρα καὶ ἢ Δ τῇ Ε δυνάμει μόνον. μέση ὃξ ἢ 
Δ᾽ μέση ἄρα καὶ ἢ Ε. 

καὶ ἐπεί ἐστιν ωὡΞ ἢ Α πρὸ τὴν Γ, ἢ Δ πρὸ τὴν Ε, ἣ ὃδξ Α τῆς Γ μεῖζον 
δύναται τῷ ἀπὸ συμμέτρου ἑαυτῇ, καὶ ἣ Δ ἄρα τῆΞκ Ε μεῖζον δυνήσεται τῷ 
ἀπὸ συμμέτρου ἑαυτῇ. Πέχω δή, ὅτι καὶ μέσον ἐστὶ τὸ ὑπὸ τῶν Δ. Ε. ἐπεὶ 
χὰρ ἴσον ἐστὶ τὸ ὑπὸ τῶν Β. Γ τῷ ὑπὸ τῶν Δ, Ε, μέσον ὃέ τὸ ὑπὸ τῶν Β, 
Γ αἱ χὰρ Β, Γ ῥηταί εἰσι δυνάμει μόνον σύμμετροι), μέσον ἄρα καὶ τὸ ὑπὸ 
τῶν Δ. Ε. 

Εὕρηνται ἄρα δύο μέσαι δυνάμει μόνον σύμμετροι αἱ Δ, Ε μέσον περιέ- 
χουσαι. ὥστε τὴν μείζονα τῇΞπΞ ἐπάσσονοΞπ μεῖζον δύνασθαι τῷ ἀπὸ συμμέ- 
τρου ἑαυτῇ. 

ὉμοίωΞ δὴ πάῆιν δειχθήσεται καὶ τῷ ἀπὸ ἀσυμμέτρου. ὅταν ἣΑ τῆΞ Γ 
μεῖζον δύνηται τῷ ἀπὸ ἀσυμμέτρου ἑαυτῇ. 


Λῆμμα : Ἔστω τρίχωνον ὀρθοχώνιον τὸ ΑΒΓ ὀρθὴν ἔχον τὴν 
Α, καὶ ἤχθω κάθετοΞπ ἣ ΑΔ’ ἢέχω, ὅτι τὸ μὲν ὑπὸ τῶν ΓΒΔ ἴσον ἐστὶ 
τῷ ἀπὸ τῆΞπΞ ΒΑ, τὸ δὲ ὑπὸ τῶν ΒΓΔ ἴσον τῷ ἀπὸ τῆΞ ΓΑ, καὶ τὸ 
ὑπὸ τῶν ΒΔ, ΔΓ ἴσον τῷ ἀπὸ τῆΞ ΑΔ. καὶ ἔτι τὸ ὑπὸ τῶν ΒΓ, ΑΔ 
ἴσον [ἐστὶϊ τῷ ὑπὸ τῶν ΒΑ, ΑΓ. 

Καὶ πρῶτον, ὅτι τὸ ὑπὸ τῶν ΓΒΔ 
ἴσον [ἐστὶ] τῷ ἀπὸ τῆΞπ ΒΑ. 

Ἐπεὶ χὰρ ἐν ὀρθοχωνίῳ τριχώνῳ 
ἀπὸ τῇΞ ὀρθῆΞ χωνίαΞ ἐπὶ τὴν βάσιν 
κάθετοΞ ἧκται ἡ ΑΔ, τὰ ΑΒΔ, ΑΔΓ ἄ- 
ρα τρίχωνα ὅμοιά ἐστι τῷ τε ὅπῳ τῷ 
ΑΒΓ καὶ ἀηηήποιΞ. καὶ ἐπεὶ ὅμοιόν 
ἐστι τὸ ΑΒΓ τρίχωνον τῷ ΑΒΔ τριχυω- 
νῳ, ἔστιν ἄρα ὡξ ἢ ΓΒ πρὸ τὴν ΒΑ, 
οὕτωΞ ἢ ΒΑ πρὸ τὴν ΒΔ’ τὸ ἄρα ὑπὸ 
τῶν ΓΒΔ ἴσον ἐστὶ τῷ ἀπὸ τῆΞκ ΑΒ. 

Διὰ τὰ αὐτὰ δὴ καὶ τὸ ὑπὸ τῶν ΒΓΔ ἴσον ἐστὶ τῷ οχ τῆς ΑΓ. 

Καὶ ἐπεί. ἐὰν ἐν ὀρθοχωνίῳψ τριχώνῳ ἀπὸ τῆπ ὀρθῇΞ χωνίαΞ ἐπὶ τὴν 
βάσιν κάθετοΞκ ἀχθῇ, ἢ ἀχθεῖσα τῶν τῆΞ βάσεωΞ τμημάτων μέση ἀνάηοχόν 
ἐστιν. ἔστιν ἄρα ὼξ ἢ ΒΔ πρὸΞκ τὴν ΔΑ. οὕτωΞ ἢ ΑΔ πρὸΞπ τὴν ΔΓ’ τὸ ἄρα 
ὑπὸ τῶν ΒΔ. ΔΓ ἴσον ἐστὶ τῷ ἀπὸ τῆςπ ΔΑ. 

Λέχω, ὅτι καὶ τὸ ὑπὸ τῶν ΒΓ. ΑΔ ἴσον ἐστὶ τῷ ὑπὸ τῶν ΒΑ. ΑΓ. ἐπεὶ 


οι 
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χάρ, ὧὼπ ἔφαμεν. ὅμοιόν ἐστι τὸ ΑΒΓ τῷ ΑΒΔ, ἔστιν ἄρα ὡΞξ ἡ ΒΓ πρὸΞκ τὴν 
ΓΑ, οὕτως ἡ ΒΑ πρὸ τὴν ΑΔ. [ἐὰν δὲ τέσσαρεπ εὐθεῖαι ἀνάδοχον ὦσιν, 
τὸ ὑπὸ τῶν ἄκρων ἴσον ἐστὶ τῷ ὑπὸ τῶν μέσων. τὸ ἄρα ὑπὸ τῶν ΒΓ, ΑΔ 
ἴσον ἐστὶ τῷ ὑπὸ τῶν ΒΑ, ΑΓ’ ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 
ἢχ΄. 

Εὑρεῖν δύο εὐθείαΞ δυνάμει ἀσυμμέτρουξΞ ποιούσαΞπ τὸ μὲν συχ- 
κείμενον ἐκ τῶν ἀπ᾿ αὐτῶν τετραχώνων ῥητόν, τὸ δ᾽ ὑπ᾽ αὐτῶν 
μέσον. 


Ἐκκείσθωσαν δύο ῥηταὶ δυνάμει 
μόνον σύμμετροι αἱ ΑΒ, ΒΓ, ὥστε τὴν 
μείζονα τὴν ΑΒ τῆΞ ἐπάσσονοΞξ τῆκ 
ΒΓ μεῖζον δύνασθαι τῷ ἀπὸ ἀσυμμέ- 
τρου ἑαυτῇ. καὶ τετμήσθω ἢ ΒΓ δίχα 
κατὰ τὸ Δ. καὶ τῷ ἀφ᾽ ὁποτέραΞπ τῶν 
ΒΔ. ΔΓ ἴσον παρὰ τὴν ΑΒ παραβεβηή- 
Ε Ζ σθω παραηπηηηπόχραμμον ἐῆηηεῖπον εἴς- 
Β ὃει τετραχώνῳ. καὶ ἔστω τὸ ὑπὸ τῶν 
ΑΕΒ, καὶ χεχράφθω ἐπὶ τῆΞκΞ ΑΒ Ἡμι- 
κύκηῆιον τὸ ΑΖΒ. καὶ ἤχθω τῇ ΑΒ πρὸΞ 
ὀρθὰΞ ἢ ΕΖ, καὶ ἐπεζεύχθωσαν αἱ ΑΖ, 
ΖΒ. 

ΚΚαὶ ἐπεὶ [δύο] εὐθεῖαι ἄνισοί εἰσιν 
αἱ ΑΒ. ΒΓ, καὶ ἢ ΑΒ τῆΞ ΒΓ μεῖζον δύ- 
ναται τῷ ἀπὸ ἀσυμμέτρου ἑαυτῇ. τῷ 
ὃξ τετάρτῳ τοῦ ἀπὸ τῆΞπ ΒΓ, τουτέ- 
στι τῷ ἀπὸ τῆΞ ἡμισείαΞ αὐτῆκπ, ἴσον 
παρὰ τὴν ΑΒ παραβέβηῆηται παραηῆη- 
Πόχραμμον ἐηηεῖπον εἴδει τετραχώνῳ καὶ ποιεῖ τὸ ὑπὸ τῶν ΑΕΒ, ἀσύμμε- 
τροβ ἄρα ἐστὶν ἢ ΑΕ τῇ ΕΒ. 

καί ἐστιν ὼὡβ ἣ ΑΕ πρὸΞπ ΕΒ. οὕτωΞ τὸ ὑπὸ τῶν ΒΑ. ΑΕ πρὸκπ τὸ ὑπὸ τῶν 
ΑΒ, ΒΕ. ἴσον ὃδξ τὸ μὲν ὑπὸ τῶν ΒΑ. ΑΕ τῷ ἀπὸ τῆΞ ΑΖ. τὸ ὃξ ὑπὸ τῶν ΑΒ, 
ΒΕ τῷ ἀπὸ τῆΞ ΒΖ ἀσύμμετρον ἄρα ἐστὶ τὸ ἀπὸ τῆΞκΞ ΑΖ τῷ ἀπὸ τῆκπ ΖΒ᾽ 
αἱ ΑΖ, ΖΒ ἄρα δυνάμει εἰσὶν ἀσύμμετροι. καὶ ἐπεὶ ἢ ΑΒ ῥητή ἐστιν, ῥητὸν 
ἄρα ἐστὶ καὶ τὸ ἀπὸ τῆΞπΞ ΑΒ᾿ ὥστε καὶ τὸ συχκείμενον ἐκ τῶν ἀπὸ τῶν ΑΖ, 
ΖΒ ῥητόν ἐστιν. 

καὶ ἐπεὶ πάηιν τὸ ὑπὸ τῶν ΑΕ, ΕΒ ἴσον ἐστὶ τῷ ἀπὸ τῆΞπ ΕΖ. ὑπόκειται 
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ὃξ τὸ ὑπὸ τῶν ΑΕ, ΕΒ καὶ τῷ ἀπὸ τῆΞπΞ ΒΔ ἴσον, ἴση ἄρα ἐστὶν ἢ ΖΕ τῇ ΒΔ’ 
διπηῆ ἄρα ἣ ΒΓ τῆΞκΞ ΖΕ᾽ ὥστε καὶ τὸ ὑπὸ τῶν ΑΒ. ΒΓ σύμμετρόν ἐστι τῷ 
ὑπὸ τῶν ΑΒ. ΕΖ. μέσον ὃδξ τὸ ὑπὸ τῶν ΑΒ. ΒΓ’ μέσον ἄρα καὶ τὸ ὑπὸ τῶν 
ΑΒ. ΕΖ. ἴσον ὃξ τὸ ὑπὸ τῶν ΑΒ. ΕΖ τῷ ὑπὸ τῶν ΑΖ. ΖΒ᾽ μέσον ἄρα καὶ τὸ 
ὑπὸ τῶν ΑΖ, ΖΒ. ἐδείχθη ὃὲξ καὶ ῥητὸν τὸ συχκείμενον ἐκ τῶν ἀπ᾿ αὐτῶν 
τετραχώνων. 

Εὕὔρηνται ἄρα δύο εὐθεῖαι δυνάμει ἀσύμμετροι αἱ ΑΖ, ΖΒ ποιοῦσαι τὸ 
μὲν συχκείμενον ἐκ τῶν ἀπ᾿ αὐτῶν τετραχώνων ῥητόν, τὸ δὲ ὑπ᾽ αὐτῶν 
μέσον᾽ ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


ἢδ΄. 

Εὑρεῖν δύο εὐθείαΞ δυνάμει ἀσυμμέτρουξΞ ποιούσαΞπ τὸ μὲν συχ- 
κείμενον ἐκ τῶν ἀπ᾽ αὐτῶν τετραχώνων μέσον, τὸ δ᾽ ὑπ᾽ αὐτῶν 
ῥητόν. 

Ἐκκείσθωσαν δύο μέσαι δυνάμει 
μόνον σύμμετροι αἱ ΑΒ. ΒΓ ῥητὸν πε- Α 
ριέχουσαι τὸ ὑπ᾽ αὐτῶν, ὥστε τὴν ΑΒ 
τῆς ΒΓ μεῖζον δύνασθαι τῷ ἀπὸ ἀ- 
συμμέτρου ἑαυτῇ, καὶ χεχράφθω ἐπὶ 
τῆξ ΑΒ τὸ ΑΔΒ ἡμικύκηιον, καὶ τε- 
τμήσθω ἢ ΒΓ δίχα κατὰ τὸ Ε, καὶ 


παραβεβηήσθω παρὰ τὴν ΑΒ τῷ ἀπὸ 2 Δ 
τῆς ΒΕ ἴσον παραηηηηόχραμμον ἐῆ- 
ἢεῖπον εἴδει τετραχώνῳ τὸ ὑπὸ τῶν Β 


ΑΖΒ’ ἀσύμμετροΞ ἄρα [ἐστὶν ἡ ΑΖ 
τῇ ΖΒ μήκει. καὶ ἤχθω ἀπὸ τοῦ Ζ τῇ 
ΑΒ πρὸΞπ ὀρθὰξ ἢ ΖΔ, καὶ ἐπεζεύχθω- Ε 
σαν αἱ ΑΔ, ΔΒ. 
Ἐπεὶ ἀσύμμετρόΞξ ἐστιν ἢ ΑΖ τῇ 
ΖΒ. ἀσύμμετρον ἄρα ἐστὶ καὶ τὸ ὑπὸ 
τῶν ΒΑ. ΑΖ τῷ ὑπὸ τῶν ΑΒ. ΒΖ. ἴσον Γ 
ὃξ τὸ μὲν ὑπὸ τῶν ΒΑ, ΑΖ τῷ ἀπὸ τῆς 
ΑΔ. τὸ ὃξ ὑπὸ τῶν ΑΒ, ΒΖ τῷ ἀπὸ τῆς 
ΔΒ’ ἀσύμμετρον ἄρα ἐστὶ καὶ τὸ ἀπὸ τῆῇΞπΞ ΑΔ τῷ ἀπὸ τῆΞκ ΔΒ. 
καὶ ἐπεὶ μέσον ἐστὶ τὸ ἀπὸ τῆπ ΑΒ. μέσον ἄρα καὶ τὸ συχκείμενον ἐκ 
τῶν ἀπὸ τῶν ΑΔ. ΔΒ. καὶ ἐπεὶ διπηῆ ἐστιν ἣ ΒΓ τῆΞ ΔΖ, διπηάσιον ἄρα 
καὶ τὸ ὑπὸ τῶν ΑΒ. ΒΓ τοῦ ὑπὸ τῶν ΑΒ. ΖΔ. ῥητὸν ὃξ τὸ ὑπὸ τῶν ΑΒ, ΒΓ: 
ῥητὸν ἄρα καὶ τὸ ὑπὸ τῶν ΑΒ. ΖΔ. τὸ ὃξ ὑπὸ τῶν ΑΒ, ΖΔ ἴσον τῷ ὑπὸ τῶν 
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ΑΔ. ΔΒ᾽ ὥστε καὶ τὸ ὑπὸ τῶν ΑΔ, ΔΒ ῥητόν ἐστιν. 

Εὕρηνται ἄρα δύο εὐθεῖαι δυνάμει ἀσύμμετροι αἱ ΑΔ, ΔΒ ποιοῦσαι τὸ 
μὲν] συχκείμενον ἐκ τῶν ἀπ᾽ αὐτῶν τετραχώνων μέσον, τὸ δ᾽ ὑπ᾽ αὐτῶν 
ῥητόν᾽ ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


ἢε΄. 

Εὑρεῖν δύο εὐθείαΞ δυνάμει ἀσυμμέτρουΞ ποιούσαξ τό τε συχκεί- 
μενον ἐκ τῶν ἀπ᾿ αὐτῶν τετραχώνων μέσον καὶ τὸ ὑπ᾽ αὐτῶν μέσον 
καὶ ἔτι ἀσύμμετρον τῷ συχκειμένῳ ἐκ τῶν ἀπ᾽ αὐτῶν τετραχύώνῳ. 

Ἐκκείσθωσαν δύο μέσαι δυνάμει 

Α μόνον σύμμετροι αἱ ΑΒ. ΒΓ μέσον πε- 

ριέχουσαι, ὥστε τὴν ΑΒ τῆΞκ ΒΓ λμεῖ- 

ζον δύνασθαι τῷ ἀπὸ ἀσυμμέτρου ἐἔ- 

αυτῇ, καὶ χεχράφθω ἐπὶ τῆΞπΞ ΑΒ Ἡμι- 

κύκηῆιον τὸ ΑΔΒ. καὶ τὰ Ποιπὰ χεχο- 
νέτω τοῖΞ ἐπάνω ὁμοίωκ. 

καὶ ἐπεὶ ἀσύμμετρόΞξ ἐστιν ἢ ΑΖ 
τῇ ΖΒ μήκει. ἀσύμμετρόξ ἐστι καὶ ἢ 


Ξ 5 ΑΔ τῇ ΔΒ δυνάμει. καὶ ἐπεὶ μέσον 

Β ἐστὶ τὸ ἀπὸ τῆΞπΞ ΑΒ. μέσον ἄρα καὶ 
τὸ συχκείμενον ἐκ τῶν ἀπὸ τῶν ΑΔ, 
ΔΒ. 

Ε καὶ ἐπεὶ τὸ ὑπὸ τῶν ΑΖ. ΖΒ ἴσον 


ἐστὶ τῷ ἀφ᾽ ἑκατέραξ τῶν ΒΕ, ΔΖ. ἴση 

ἄρα ἐστὶν ἣ ΒΕ τῇ ΔΖ᾽ διπηῆ ἄρα ἢ ΒΓ 

Γ τῆς ΖΔ᾽ ὥστε καὶ τὸ ὑπὸ τῶν ΑΒ, ΒΓ 

διπηάσιόν ἐστι τοῦ ὑπὸ τῶν ΑΒ, ΖΔ. 

μέσον ὃξ τὸ ὑπὸ τῶν ΑΒ, ΒΓ’ μέσον ἄρα καὶ τὸ ὑπὸ τῶν ΑΒ. ΖΔ. καί ἐστιν 
ἴσον τῷ ὑπὸ τῶν ΑΔ. ΔΒ᾽ μέσον ἄρα καὶ τὸ ὑπὸ τῶν ΑΔ. ΔΒ. 

καὶ ἐπεὶ ἀσύμμετρόξπ ἐστιν ἢ ΑΒ τῇ ΒΓ μήκει, σύμμετροβπ ὃξ ἢ ΓΒ τῇ 

ΒΕ, ἀσύμμετροΞκ ἄρα καὶ ἢ ΑΒ τῇ ΒΕ μήκει᾽ ὥστε καὶ τὸ ἀπὸ τῆΞπ ΑΒ τῷ ὑπὸ 

τῶν ΑΒ. ΒΕ ἀσύμμετρόν ἐστιν. ἀηηὰ τῷ μὲν ἀπὸ τῆΞ ΑΒ ἴσα ἐστὶ τὰ ἀπὸ 

τῶν ΑΔ. ΔΒ. τῷ ὃε ὑπὸ τῶν ΑΒ. ΒΕ ἴσον ἐστὶ τὸ ὑπὸ τῶν ΑΒ. ΖΔ, τουτέστι 

τὸ ὑπὸ τῶν ΑΔ, ΔΒ᾽ ἀσύμμετρον ἄρα ἐστὶ τὸ συχκείμενον ἐκ τῶν ἀπὸ τῶν 

ΑΔ. ΔΒ τῷ ὑπὸ τῶν ΑΔ. ΔΒ. 

Εὕρηνται ἄρα δύο εὐθεῖαι αἱ ΑΔ, ΔΒ δυνάμει ἀσύμμετροι ποιοῦσαι τό 

τε συχκείμενον ἐκ τῶν ἀπ᾿ αὐτῶν μέσον καὶ τὸ ὑπ᾽ αὐτῶν μέσον καὶ ἔτι 

ἀσύμμετρον τῷ συχκειμένῳ ἐκ τῶν ἀπ᾿ αὐτῶν τετραχώνων᾽ ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 
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ἢ ς΄. 

Ἐὰν δύο ῥηταὶ δυνάμει μόνον σύμμετροι συντεθῶσιν, ἣ δῆη ἄηοχόξ 
ἐστιν, καηείσθω δὲ ἐκ δύο ὀνομάτων. 

Συχκείσθωσαν χὰρ δύο ῥηταὶ δυνάμει μόνον σύμμετροι αἱ ΑΒ, ΒΓ’ Πέχῳω, 
ὅτι ὅηη ἢ ΑΓ ἀποχόπ ἐστιν. 

Ἐπεὶ χὰρ ἀσύμμετρόκ ἐστιν ἢ ΑΒ 
τῇ ΒΓ μήκει᾽ δυνάμει χὰρ μόνον εἰσὶ 
σύμμετροι᾽ ὡΞ ὃξ ἢ ΑΒ πρὸκ τὴν ΒΓ. 
οὕτωΞ τὸ ὑπὸ τῶν ΑΒΓ πρὸΞ τὸ ἀπὸ Α Β Γ 
τῆς ΒΓ, ἀσύμμετρον ἄρα ἐστὶ τὸ ὑπὸ 
τῶν ΑΒ, ΒΓ τῷ ἀπὸ τῆς ΒΓ. 

ἀηηὰ τῷ μὲν ὑπὸ τῶν ΑΒ. ΒΓ σύμμετρόν ἐστι τὸ δὶΞ ὑπὸ τῶν ΑΒ. ΒΓ. 
τῷ ὃξ ἀπὸ τῆΞ ΒΓ σύμμετρά ἐστι τὰ ἀπὸ τῶν ΑΒ. ΒΓ᾽ αἱ χὰρ ΑΒ, ΒΓ ῥηταί 
εἰσι δυνάμει μόνον σύμμετροι᾽ ἀσύμμετρον ἄρα ἐστὶ τὸ δὶΞ ὑπὸ τῶν ΑΒ, 
ΒΓ τοῖΞ ἀπὸ τῶν ΑΒ, ΒΓ. 

καὶ συνθέντι τὸ δὶΞ ὑπὸ τῶν ΑΒ. ΒΓ μετὰ τῶν ἀπὸ τῶν ΑΒ, ΒΓ. τουτέστι 
τὸ ἀπὸ τῆΞπΞ ΑΓ. ἀσύμμετρόν ἐστι τῷ συχκειμένῳ ἐκ τῶν ἀπὸ τῶν ΑΒ. ΒΓ. 
ῥητὸν δὲ τὸ συχκείμενον ἐκ τῶν ἀπὸ τῶν ΑΒ, ΒΓ’ ἄδοχον ἄρα [ἐστὶ] τὸ ἀπὸ 
τῆξ. ΑΓ ὥστε καὶ ἢ ΑΓ ἄηοχόΞκ ἐστιν, καηείσθω δὲ ἐκ δύο ὀνομάτων ὅπερ 
ἔδει δεῖξαι. 


ῆζ΄. 

Ἐὰν δύο μέσαι δυνάμει μόνον σύμμετροι συντεθῶσι ῥητὸν πε- 
ριέχουσαι, ἣ ὅῆη ἄηοχόΞξΞ ἐστιν, καῆείσθω δὲ ἐκ δύο μέσων πρώτη. 

Συχκείσθωσαν χὰρ δύο μέσαι δυνάμει μόνον σύμμετροι αἱ ΑΒ, ΒΓ ῥητὸν 
περιέχουσαι᾽ Πέχω, ὅτι ὅῆη ἢ ΑΓ ἀηοχόπ ἐστιν. 

Ἐπεὶ χὰρ ἀσύμμετρόκπ ἐστιν ἢ ΑΒ 
τῇ ΒΓ μήκει, καὶ τὰ ἀπὸ τῶν ΑΒ. ΒΓ 
ἄρα ἀσύμμετρά ἐστι τῷ ὃδὶΞ ὑπὸ τῶν 

Α Β Γ ΑΒ. ΒΓ’ καὶ συνθέντι τὰ ἀπὸ τῶν ΑΒ. 

ΒΓ μετὰ τοῦ δὶΞ ὑπὸ τῶν ΑΒ, ΒΓ, ὅπερ 
ἐστὶ τὸ ἀπὸ τῆΞπΞ ΑΓ. ἀσύμμετρόν ἐστι τῷ ὑπὸ τῶν ΑΒ, ΒΓ. 

ῥητὸν ὃξὲ τὸ ὑπὸ τῶν ΑΒ, ΒΓ’ ὑπόκεινται χὰρ αἱ ΑΒ. ΒΓ ῥητὸν περιέ- 
χουσαι᾿ ἄποχον ἄρα τὸ ἀπὸ τῇΞπΞ ΑΓ’ ἄποχοπ ἄρα ἢ ΑΓ, καηείσθω δὲ ἐκ δύο 
μέσων πρώτη ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 
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ἤη΄. 
Ἐὰν δύο μέσαι δυνάμει μόνον σύμμετροι συντεθῶσι μέσον πε- 


ριέχουσαι, ἢ ὅῆη ἄηοχόΞξ ἐστιν, καῆηείσθω δὲ ἐκ δύο μέσων δευτέρα. 


Συχκείσθωσαν χὰρ δύο μέσαι δυνάμει μόνον σύμμετροι αἱ ΑΒ. ΒΓ μέσον 
περιέχουσαι᾽ ἠέχω, ὅτι ἀποχόΞπ ἐστιν ἢ ΑΓ. 

Ἐκκείσθω χὰρ ῥητὴ ἢ ΔΕ, καὶ τῷ 
ἀπὸ τῆΞ ΑΓ ἴσον παρὰ τὴν ΔΕ παρα- 
βεβηήσθω τὸ ΔΖ πηάτοΞ ποιοῦν τὴν 
ΔΗ. καὶ ἐπεὶ τὸ ἀπὸ τῆΞπΞ ΑΓ ἴσον ἐ- 
στὶ τοῖΞ τε ἀπὸ τῶν ΑΒ, ΒΓ καὶ τῷ 
ὃὶΞ ὑπὸ τῶν ΑΒ. ΒΓ. παραβεβηήσθω Δ Θ Η 
ὃ τοῖΞ ἀπὸ τῶν ΑΒ. ΒΓ παρὰ τὴν 
ΔΕ ἴσον τὸ ΕΘ᾽ Ποιπὸν ἄρα τὸ ΘΖ ἴ- 
σον ἐστὶ τῷ δὶΞ ὑπὸ τῶν ΑΒ. ΒΓ. καὶ 
ἐπεὶ μέση ἐστὶν ἑκατέρα τῶν ΑΒ, ΒΓ, 
μέσα ἄρα ἐστὶ καὶ τὰ ἀπὸ τῶν ΑΒ. 

ΒΓ. Ε Ζ 
μέσον ὃξ ὑπόκειται καὶ τὸ δὶπ ὑπὸ 

τῶν ΑΒ. ΒΓ. καί ἐστι τοῖΞπΞ μὲν ἀπὸ 

τῶν ΑΒ. ΒΓ ἴσον τὸ ΕΘ. τῷ ὃέε δὶΞ ὑπὸ τῶν ΑΒ. ΒΓ ἴσον τὸ ΖΘ’ μέσον ἄρα 

ἑκάτερον τῶν ΕΘ, ΘΖ. καὶ παρὰ ῥητὴν τὴν ΔΕ παράκειται᾽ ῥητὴ ἄρα ἐστὶν 

ἑκατέρα τῶν ΔΘ. ΘΗ καὶ ἀσύμμετροκπ τῇ ΔΕ μήκει. 

ἐπεὶ οὖν ἀσύμμετρόπ ἐστιν ἡ ΑΒ τῇ ΒΓ μήκει, καί ἐστιν ὧΞ ἣ ΑΒ πρὸΞ 
τὴν ΒΓ. οὕτωΞ τὸ ἀπὸ τῆΞπΞ ΑΒ πρὸΞ τὸ ὑπὸ τῶν ΑΒ. ΒΓ, ἀσύμμετρον ἄρα 
ἐστὶ τὸ ἀπὸ τῆΞπΞ ΑΒ τῷ ὑπὸ τῶν ΑΒ. ΒΓ. 

ἀηηὰ τῷ μὲν ἀπὸ τῆΞ ΑΒ σύμμετρόν ἐστι τὸ συχκείμενον ἐκ τῶν ἀπὸ 
τῶν ΑΒ, ΒΓ τετραχώνων, τῷ ὃξ ὑπὸ τῶν ΑΒ. ΒΓ σύμμετρόν ἐστι τὸ δὶΞ ὑπὸ 
τῶν ΑΒ. ΒΓ. ἀσύμμετρον ἄρα ἐστὶ τὸ συχκείμενον ἐκ τῶν ἀπὸ τῶν ΑΒ, ΒΓ 
τῷ δὶΞ ὑπὸ τῶν ΑΒ. ΒΓ. 

ἀηηὰ τοῖΞ μὲν ἀπὸ τῶν ΑΒ, ΒΓ ἴσον ἐστὶ τὸ ΕΘ. τῷ ὃδὲ δὶΞ ὑπὸ τῶν ΑΒ. 
ΒΓ ἴσον ἐστὶ τὸ ΘΖ. ἀσύμμετρον ἄρα ἐστὶ τὸ ΕΘ τῷ ΘΖ᾽ ὥστε καὶ ἢ ΔΘ 
τῇ ΘΗ ἐστιν ἀσύμμετροξ μήκει. αἱ ΔΘ. ΘΗ ἄρα ῥηταί εἰσι δυνάμει μόνον 
σύμμετροι. 

ὥστε ἢ ΔΗ ἄηοχόΞξ ἐστιν. ῥητὴ δὲ ἣ ΔΕ’ τὸ δὲ ὑπὸ ἀηόχου καὶ ῥητῆπ 
περιεχόμενον ὀρθοχώνιον ἄποχόν ἐστιν ἄποχον ἄρα ἐστὶ τὸ ΔΖ χωρίον, καὶ 
ἡ δυναμένη [αὐτὸ] ἄποχόΞ ἐστιν. δύναται δὲ τὸ ΔΖ ἡἣ ΑΓ’ ἄῆοχοΞ ἄρα ἐστὶν 
ἢ ΑΓ, καηείσθω ὃξ ἐκ δύο μέσων δευτέρα. ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 
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ηθ΄. 
Ἐὰν δύο εὐθεῖαι δυνάμει ἀσύμμετροι συντεθῶσι ποιοῦσαι τὸ μὲν 
συχκείμενον ἐκ τῶν ἀπ᾽ αὐτῶν τετραχώνων ῥητόν, τὸ δ᾽ ὑπ᾽ αὐτῶν 
μέσον, ἣ ὅῆη εὐθεῖα ἄπηοχόΞξΞ ἐστιν, καηείσθω δὲ μείζων. 


Συχκείσθωσαν χὰρ δύο εὐθεῖαι ὃυ- 
νάμει ἀσύμμετροι αἱ ΑΒ. ΒΓ ποιοῦσαι 
τὰ προκείμενα᾽ ἠἤέχω, ὅτι ἀποχόΞπ ἐ- 
στιν ἢ ΑΓ. 

Ἐπεὶ χὰρ τὸ ὑπὸ τῶν ΑΒ. ΒΓ μέ- 
σον ἐστίν, καὶ τὸ δὶΞ [ἄρα] ὑπὸ τῶν 
ΑΒ. ΒΓ μέσον ἐστίν. τὸ ὃξ συχκείμενον ἐκ τῶν ἀπὸ τῶν ΑΒ, ΒΓ ῥητόν᾽ 
ἀσύμμετρον ἄρα ἐστὶ τὸ δὶΞ ὑπὸ τῶν ΑΒ. ΒΓ τῷ συχκειμένῳ ἐκ τῶν ἀπὸ 
τῶν ΑΒ, ΒΓ’ ὥστε καὶ τὰ ἀπὸ τῶν ΑΒ. ΒΓ μετὰ τοῦ δὶΞ ὑπὸ τῶν ΑΒ. ΒΓ, 
ὅπερ ἐστὶ τὸ ἀπὸ τῆΞκ ΑΓ. ἀσύμμετρόν ἔστι τῷ συχκειμένῳ ἐκ τῶν ἀπὸ τῶν 
ΑΒ, ΒΓ [ῥητὸν δὲ τὸ συχκείμενον ἐκ τῶν ἀπὸ τῶν ΑΒ, ΒΓ᾿᾽ ἄοχον ἄρα ἐστὶ 
τὸ ἀπὸ τῆΞ ΑΓ. ὥστε καὶ ἢ ΑΓ ἄηοχόΞκ ἐστιν, καηείσθω δὲ μείζων. ὅπερ 
ἔδει δεῖξαι. 


Α Β Γ 


μ΄. 

Ἐὰν δύο εὐθεῖαι δυνάμει ἀσύμμετροι συντεθῶσι ποιοῦσαι τὸ μὲν 
συχκείμενον ἐκ τῶν ἀπ᾿ αὐτῶν τετραχώνων μέσον, τὸ δ᾽ ὑπ᾽ αὐτῶν 
ῥητόν, ἣ ὅῆη εὐθεῖα ἄπηοχόΞ ἐστιν, καηείσθω δὲ ῥητὸν καὶ μέσον 
δυναμένη. 

Συχκείσθωσαν χὰρ δύο εὐθεῖαι δυνάμει ἀσύμμετροι αἱ ΑΒ. ΒΓ ποιοῦσαι 
τὰ προκείμενα᾽ Πέχω, ὅτι ἄποχόΞπ ἐστιν ἢ ΑΓ. 

Ἐπεὶ χὰρ τὸ συχκείμενον ἐκ τῶν 
ἀπὸ τῶν ΑΒ, ΒΓ μέσον ἐστίν, τὸ ὃξ 
ὃϊΞ ὑπὸ τῶν ΑΒ, ΒΓ ῥητόν. ἀσύμμε- 
τρον ἄρα ἐστὶ τὸ συχκείμενον ἐκ τῶν 
ἀπὸ τῶν ΑΒ. ΒΓ τῷ δὶΞ ὑπὸ τῶν ΑΒ, 
ΒΓ᾽ ὥστε καὶ τὸ ἀπὸ τῆΞκΞ ΑΓ ἀσύμ- 
μετρόν ἐστι τῷ δὶΞ ὑπὸ τῶν ΑΒ, ΒΓ. 
ῥητὸν ὃξ τὸ δὶΞ ὑπὸ τῶν ΑΒ, ΒΓ’ ἄ- 
ἤοχον ἄρα τὸ ἀπὸ τῆῇπ ΑΓ. 

ἄποχοβ ἄρα ἢἣ ΑΓ, καηείσθω δὲ ῥητὸν καὶ μέσον δυναμένη. ὅπερ ἔδει 
δεῖξαι. 
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μα΄. 

Ἐὰν δύο εὐθεῖαι δυνάμει ἀσύμμετροι συντεθῶσι ποιοῦσαι τό τε 
συχκείμενον ἐκ τῶν ἀπ᾿ αὐτῶν τετραχώνων μέσον καὶ τὸ ὑπ᾽ αὐ- 
τῶν μέσον καὶ ἔτι ἀσύμμετρον τῷ συχκειμένῳ ἐκ τῶν ἀπ᾽ αὐτῶν 
τετραχώνων, ἣ ὅηη εὐθεῖα ἄηοχόΞ ἐστιν, καῆείσθω δὲ δύο μέσα 
δυναμένη. 

Συχκείσθωσαν χὰρ δύο εὐθεῖαι δυνάμει ἀσύμμετροι αἱ ΑΒ. ΒΓ ποιοῦσαι 
τὰ προκείμενα᾽ Πέχω, ὅτι ἢ ΑΓ ἄηποχόκ ἐστιν. 

Ἐκκείσθω ῥητὴ ἢ ΔΕ, καὶ παρα- 

Θ βεβηήσθω παρὰ τὴν ΔΕ τοῖΞ μὲν ἀπὸ 

τῶν ΑΒ. ΒΓ ἴσον τὸ ΔΖ. τῷ ὃὲ ὃδὶΞ 

ὑπὸ τῶν ΑΒ, ΒΓ ἴσον τὸ ΗΘ᾽ ὅηον ἄ- 

ρα τὸ ΔΘ ἴσον ἐστὶ τῷ ἀπὸ τῆΞ ΑΓ 
τετραχώνῳ. 

καὶ ἐπεὶ μέσον ἐστὶ τὸ συχκείμε- 

Η Ζ νον ἐκ τῶν ἀπὸ τῶν ΑΒ. ΒΓ, καί ἐ- 

στιν ἴσον τῷ ΔΖ. μέσον ἄρα ἐστὶ καὶ 

τὸ ΔΖ. καὶ παρὰ ῥητὴν τὴν ΔΕ πα- 

ράκειται᾽ ῥητὴ ἄρα ἐστὶν ἢ ΔΗ καὶ 

ἀσύμμετροξπ τῇ ΔΕ μήκει. 

διὰ τὰ αὐτὰ ὃη καὶ ἢ ΗΚ ῥητή 

ἐστι καὶ ἀσύμμετροΞξ τῇ ΗΖ, τουτέστι 

ΓὶΪ Δ Ε τῇ ΔΕ, μήκει. " ΝΣ 

καὶ ἐπεὶ ἀσύμμετρά ἐστι τὰ ἀπὸ 

τῶν ΑΒ. ΒΓ τῷ δὶΞ ὑπὸ τῶν ΑΒ, ΒΓ. 

ἀσύμμετρόν ἐστι τὸ ΔΖ τῷ ΗΘ’ ὥστε 

καὶ ἢ ΔΗ τῇ ΗΚ ἀσύμμετρόκ ἐστιν. 

καί εἰσι ῥηταί᾽ αἱ ΔΗ, ΗΚ ἄρα ῥηταί 

εἰσι δυνάμει μόνον σύμμετροι᾽ ἄποχοβπ 

ἄρα ἐστὶν ἣ ΔΚ ἢ καηουμένη ἐκ δύο 
ὀνομάτων. 

ῥητὴ ὃξ ἢ ΔΕ᾿ ἄποχον ἄρα ἐστὶ τὸ ΔΘ καὶ ἢ δυναμένη αὐτὸ ἀποχόξ 
ἐστιν. δύναται ὃξ τὸ ΘΔ ἢ ΑΓ᾽ ἄποχοΞπ ἄρα ἐστὶν ἣ ΑΓ, καηείσθω δὲ δύο 
μέσα δυναμένη. ὕπερ ἔδει δεῖξαι. 


(ΔΕΖΗ) -- ΑΒ- ΒΓ: 
(ΗΖΘΚῚ) --ἰ 2: ΑΒ. ΒΓ 
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Λῆμμαα: Ὅτι δὲ αἱ εἰρημέναι ἄῆοχοι μοναχῶΞξ διαιροῦνται 
εἰς τὰΞξ εὐθείαπ. ἐξ ὧν σύχκεινται ποιουσῶν τὰ προκείμενα εἴδη. 
δείξομεν ἤδη προεκθέμενοι ἤημμάτιον τοιοῦτον. 


Ἐκκείσθω εὐθεῖα ἣ ΑΒ καὶ τετμήσθω ἣ ὅηῆη εἰΞ ἄνισα καθ᾽ ἑκάτερον 
τῶν Γ. Δ, ὑποκείσθω ὃξ μείζων ἢ ΑΓ τῆΞ ΔΒ᾽ Πέχω. ὅτι τὰ ἀπὸ τῶν ΑΓ. ΓΒ 
μείζονά ἐστι τῶν ἀπὸ τῶν ΑΔ. ΔΒ. 

Τετμήσθω χὰρ ἢ ΑΒ δίχα κατὰ τὸ 
Ε. καὶ ἐπεὶ μείζων ἐστὶν ἢ ΑΓ τῆςκ ΔΒ, 
κοινὴ ἀφῃρήσθω ἢ ΔΓ’ Ποιπὴ ἄρα ἢ ΑΔ 
Α ΔΟῸ Ε Γ Β ΠοιπῆΞ τῆς ΓΒ μείζων ἐστίν. ἴση ὃὲξ ἢ 
ΑΕ τῇ ΕΒ᾽ ἐηάττων ἄρα ἢ ΔΕ τῆΞκ ΕΓ΄ 
τὰ Γ, Δ ἄρα σημεῖα οὐκ ἴσον ἀπέχουσι 
τῆς διχοτομίαδ. 

καὶ ἐπεὶ τὸ ὑπὸ τῶν ΑΓ, ΓΒ μετὰ τοῦ ἀπὸ τῆΞπ ΕΓ ἴσον ἐστὶ τῷ ἀπὸ τῆς 
ΕΒ. ἀηηὰ μὴν καὶ τὸ ὑπὸ τῶν ΑΔ. ΔΒ μετὰ τοῦ ἀπὸ ΔΕ ἴσον ἐστὶ τῷ ἀπὸ 
τῆς ΕΒ. τὸ ἄρα ὑπὸ τῶν ΑΓ, ΓΒ μετὰ τοῦ ἀπὸ τῆπ ΕΓ ἴσον ἐστὶ τῷ ὑπὸ τῶν 
ΑΔ. ΔΒ μετὰ τοῦ ἀπὸ τῆκ ΔΕ’ ὧν τὸ ἀπὸ τῆΞ ΔΕ ἔἢασσόν ἐστι τοῦ ἀπὸ τῆςΞ 
ΕΓ᾽ καὶ Ποιπὸν ἄρα τὸ ὑπὸ τῶν ΑΓ, ΓΒ ἔπασσόν ἐστι τοῦ ὑπὸ τῶν ΑΔ, ΔΒ. 

ὥστε καὶ τὸ δὶΞ ὑπὸ τῶν ΑΓ, ΓΒ ἔπασσόν ἐστι τοῦ δὶΞ ὑπὸ ΑΔ, ΔΒ. 
καὶ Ποιπὸν ἄρα τὸ συχκείμενον ἐκ τῶν ἀπὸ τῶν ΑΓ, ΓΒ μεῖζόν ἐστι τοῦ 
συχκειμένου ἐκ τῶν ἀπὸ τῶν ΑΔ, ΔΒ᾽ ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


μβ΄. 
Ἡ ἐκ δύο ὀνομάτων κατὰ ἕν μόνον σημεῖον διαιρεῖται εἰΞ τὰ 
ὀνόματα. 


Ἔστω ἐκ δύο ὀνομάτων ἢ ΑΒ διῃρημένη εἰΞ τὰ ὀνόματα κατὰ τὸ Γ΄ αἱ 
ΑΓ, ΓΒ ἄρα ῥηταί εἰσι δυνάμει μόνον σύμμετροι. ἠέχω, ὅτι ἣ ΑΒ κατ᾽ ἄηηο 
σημεῖον οὐ διαιρεῖται εἰΞ δύο ῥητὰπ δυνάμει μόνον συμμέτρου. 

Εἰ χὰρ δυνατόν. διῃρήσθω καὶ κα- 
τὰ τὸ Δ. ὥστε καὶ τὰκ ΑΔ, ΔΒ ῥητὰς 
εἶναι δυνάμει μόνον συμμέτρουκ. φα- 
νερὸν δή, ὅτι ἣ ΑΓ τῇ ΔΒ οὐκ ἔστιν ΑΝ Δ Γ Β 
ἢ αὐτή. εἰ χὰρ δυνατόν. ἔστω. ἔσται 
ὃ καὶ ἢ ΑΔ τῇ ΓΒ ἢ αὐτή᾽ καὶ ἔσται 
ωπ ἢ ΑΓ πρὸΞ τῆν ΓΒ. οὕτωΞ ἢ ΒΔ 
πρὸΞ τὴν ΔΑ, καὶ ἔσται ἢ ΑΒ κατὰ τὸ αὐτὸ τῇ κατὰ τὸ Γ διαιρέσει ὃιαι- 
ρεθεῖσα καὶ κατὰ τὸ Δ᾽ ὅπερ οὐχ ὑπόκειται. οὐκ ἄρα ἢ ΑΓ τῇ ΔΒ ἐστιν ἢ 
αὐτή. 
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διὰ ὃ τοῦτο καὶ τὰ Γ. Δ σημεῖα οὐκ ἴσον ἀπέχουσι τῆπ διχοτομίαΞ. 
ἄρα διαφέρει τὰ ἀπὸ τῶν ΑΓ, ΓΒ τῶν ἀπὸ τῶν ΑΔ. ΔΒ. τούτῳ διαφέρει καὶ 
τὸ δὶΞ ὑπὸ τῶν ΑΔ, ΔΒ τοῦ δὶΞ ὑπὸ τῶν ΑΓ, ΓΒ διὰ τὸ καὶ τὰ ἀπὸ τῶν ΑΓ, 
ΓΒ μετὰ τοῦ ὃδὶΞ ὑπὸ τῶν ΑΓ. ΓΒ καὶ τὰ ἀπὸ τῶν ΑΔ. ΔΒ μετὰ τοῦ δὶΞ ὑπὸ 
τῶν ΑΔ, ΔΒ ἴσα εἶναι τῷ ἀπὸ τῆς ΑΒ. 

ἀηηὰ τὰ ἀπὸ τῶν ΑΓ, ΓΒ τῶν ἀπὸ τῶν ΑΔ. ΔΒ διαφέρει ῥητῷ" ῥητὰ χὰρ 
ἀμφότερα᾽ καὶ τὸ δὶΞ ἄρα ὑπὸ τῶν ΑΔ, ΔΒ τοῦ δὶΞ ὑπὸ τῶν ΑΓ, ΓΒ διαφέρει 
ῥητῷ μέσα ὄντα᾽ ὅπερ ἄτοπον᾽ μέσον χὰρ μέσου οὐχ ὑπερέχει ῥητῷ. 

Οὐκ ἄρα ἣ ἐκ δύο ὀνομάτων κατ᾽ ἄῆῆο καὶ ἄῆῆο σημεῖον διαιρεῖται" 
καθ᾽ ἕν ἄρα μόνον᾽ ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


“«Ἑ ἡ 


μα. 
Ἡ ἐκ δύο μέσων πρώτῃ καθ᾽ ἕν μόνον σημεῖον διαιρεῖται. 
Ἔστω ἐκ δύο μέσων πρώτη ἣ ΑΒ διῃρημένη κατὰ τὸ Γ, ὥστε τὰκ ΑΓ, 
ΓΒ μέσαξΞ εἶναι δυνάμει μόνον συμμέτρουΞ ῥητὸν περιεχούσαΞ᾽ Πέχω, ὅτι ἢ 
ΑΒ κατ᾽ ἄηηο σημεῖον οὐ διαιρεῖται. 
Εἰ χὰρ δυνατόν, διῃρήσθω καὶ κα- 


τὰ τὸ Δ. ὥστε καὶ τὰκ ΑΔ. ΔΒ μέσα 
εἶναι δυνάμει μόνον συμμέτρουΞξ ῥη- 
Α Δ Γ Β τὸν περιεχούσαΞ. 
ἐπεὶ οὖν, ᾧ διαφέρει τὸ δὶΞ ὑπὸ 
τῶν ΑΔ. ΔΒ τοῦ δὶΞ ὑπὸ τῶν ΑΓ, ΓΒ. 
τούτῳ διαφέρει τὰ ἀπὸ τῶν ΑΓ, ΓΒ τῶν ἀπὸ τῶν ΑΔ, ΔΒ. ῥητῷ ὃξ διαφέρει 
τὸ δὶΞπ ὑπὸ τῶν ΑΔ, ΔΒ τοῦ δὶΞ ὑπὸ τῶν ΑΓ, ΓΒ᾽ ῥητὰ χὰρ ἀμφότερα᾽ ῥητῷ 
ἄρα διαφέρει καὶ τὰ ἀπὸ τῶν ΑΓ, ΓΒ τῶν ἀπὸ τῶν ΑΔ, ΔΒ μέσα ὄντα᾽ ὅπερ 
ἄτοπον. 
Οὐκ ἄρα ἡἣ ἐκ δύο μέσων πρώτη κατ᾽ ἄῆῆο καὶ ἄῆῆο σημεῖον διαιρεῖται 
εἰς τὰ ὀνόματα᾽ καθ᾽ ἕν ἄρα μόνον᾽ ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


μδ΄. 

Ἡ ἐκ μέσων δευτέρα καθ᾽ ἕν μόνον σημεῖον διαιρεῖται. 

Ἔστω ἐκ δύο μέσων δευτέρα ἢ ΑΒ διῃρημένη κατὰ τὸ Γ, ὥστε τὰκ ΑΓ, 
ΓΒ μέσαΞξ εἰναι δυνάμει μόνον συμμέτρουξΞ μέσον περιεχούσαΞ᾽ φανερὸν δῆ, 
ὅτι τὸ Γ οὐκ ἔστι κατὰ τῆῇΞ διχοτομίαξ, ὅτι οὐκ εἰσὶ μήκει σύμμετροι. Πἠέχω, 
ὅτι ἣ ΑΒ κατ᾽ ἄῆῆο σημεῖον οὐ διαιρεῖται. 

Εἰ χὰρ δυνατόν. διῃρήσθω καὶ κατὰ τὸ Δ. ὥστε τὴν ΑΓ τῇ ΔΒ μὴ εἰναι 
τὴν αὐτήν. ἀηηὰ μείζονα καθ᾽ ὑπόθεσιν τὴν ΑΓ᾽ δῆπον δή. ὅτι καὶ τὰ ἀπὸ 
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τῶν ΑΔ. ΔΒ. ὡς ἐπάνω ἐδείξαμεν, ἐπάσσονα τῶν ἀπὸ τῶν ΑΓ, ΓΒ᾽ καὶ τὰκ 
ΑΔ. ΔΒ μέσα εἶναι δυνάμει μόνον συμμέτρουξ μέσον περιεχούσαξπ. 

καὶ ἐκκείσθω ῥητὴ ἢ ΕΖ. καὶ τῷ 
μὲν ἀπὸ τῆΞπΞ ΑΒ ἴσον παρὰ τὴν ΕΖ 
παραηηηηόχραμμον ὀρθοχώνιον παρα- Α Δ ΓΒ 
βεβηήσθω τὸ ΕΚ. τοῖΞ δὲ ἀπὸ τῶν ΑΓ. Ε ΜΘ Ν 
ΓΒ ἴσον ἀφῃρήσθω τὸ ΕΗ᾿ Ποιπὸν ἄρα 
τὸ ΘΚ ἴσον ἐστὶ τῷ δὶΞ ὑπὸ τῶν ΑΓ. 
ΓΒ. 

πάηῆιν δὴ τοῖΞ ἀπὸ τῶν ΑΔ, ΔΒ, 
ἅπερ ἐΠπάσσονα ἐδείχθη τῶν ἀπὸ τῶν 
ΑΓ, ΓΒ. ἴσον ἀφῃρήσθω τὸ ΕΛ’ καὶ ἢοι- Ζ ΛΗ Κ 
πὸν ἄρα τὸ ΜΚ ἴσον τῷ δὶΞ ὑπὸ τῶν 
ΑΔ, ΔΒ. καὶ ἐπεὶ μέσα ἐστὶ τὰ ἀπὸ (ἜΤΗ ΠΕΣ , 

(ΕΖΗΘ) -- ΑΓΞ Ἐ ΓΒ 

τῶν ΑΓ, ΓΒ, μέσον ἄρα καὶ] τὸ ΕΗ. (μχλν) -- ΑΔῬ 1 ΔΒ; 
καὶ παρὰ ῥητὴν τὴν ΕΖ παράκειται" 
ῥητὴ ἄρα ἐστὶν ἢ ΕΘ καὶ ἀσύμμετροΞξ τῇ ΕΖ μήκει. διὰ τὰ αὐτὰ δὴ καὶ 
ἢ ΘΝ ῥητή ἐστι καὶ ἀσύμμετροΞπ τῇ ΕΖ μήκει. καὶ ἐπεὶ αἱ ΑΓ, ΓΒ μέσαι 
εἰσὶ δυνάμει μόνον σύμμετροι, ἀσύμμετροΞκ ἄρα ἐστὶν ἢ ΑΓ τῇ ΓΒ μήκει. 

ωπ ὃξ ἢ ΑΓ πρὸ τὴν ΓΒ. οὕτωΞ τὸ ἀπὸ τῆΞπΞ ΑΓ πρὸΞ τὸ ὑπὸ τῶν ΑΓ, 
ΓΒ᾽ ἀσύμμετρον ἄρα ἐστὶ τὸ ἀπὸ τῆΞ ΑΓ τῷ ὑπὸ τῶν ΑΓ, ΓΒ. ἀηηὰ τῷ μὲν 
ἀπὸ τῆΞπΞ ΑΓ σύμμετρά ἐστι τὰ ἀπὸ τῶν ΑΓ, ΓΒ᾽ δυνάμει χάρ εἰσι σύμμετροι 
αἱ ΑΓ, ΓΒ. τῷ ὃε ὑπὸ τῶν ΑΓ, ΓΒ σύμμετρόν ἐστι τὸ δὶΞ ὑπὸ τῶν ΑΓ, ΓΒ. 
καὶ τὰ ἀπὸ τῶν ΑΓ, ΓΒ ἄρα ἀσύμμετρά ἐστι τῷ δὶΞ ὑπὸ τῶν ΑΓ. ΓΒ. 

ἀηηὰ τοῖΞπ μὲν ἀπὸ τῶν ΑΓ. ΓΒ ἴσον ἐστὶ τὸ ΕΗ. τῷ δὲ δὶΞ ὑπὸ τῶν ΑΓ, 
ΓΒ ἴσον τὸ ΘΚ᾽ ἀσύμμετρον ἄρα ἐστὶ τὸ ΕΗ τῷ ΘΚ’ ὥστε καὶ ἢ ΕΘ τῇ ΘΝ 
ἀσύμμετρόκπ ἐστι μήκει. καί εἰσι ῥηταί" αἱ ΕΘ, ΘΝ ἄρα ῥηταί εἰσι δυνάμει 
μόνον σύμμετροι. ἐὰν ὃξ δύο ῥηταὶ δυνάμει μόνον σύμμετροι συντεθῶσιν. ἢ 
ὅπη ἄποχόπ ἐστιν ἢ καηπουμένη ἐκ δύο ὀνομάτων᾽ ἢ ΕΝ ἄρα ἐκ δύο ὀνομάτων 
ἐστὶ διῃρημένη κατὰ τὸ Θ. 

κατὰ τὰ αὐτὰ δὴ δειχθήσονται καὶ αἱ ΕΜ. ΜΝ ῥηταὶ δυνάμει μόνον 
σύμμετροι᾽ καὶ ἔσται ἣ ΕΝ ἐκ δύο ὀνομάτων κατ᾽ ἄηῆηο καὶ ἄηηο διῃρημένη 
τό τε Θ καὶ τὸ Μ. καὶ οὐκ ἔστιν ἢ ΕΘ τῇ ΜΝ ἡ αὐτῇ. ὅτι τὰ ἀπὸ τῶν ΑΓ, 
ΓΒ μείζονά ἐστι τῶν ἀπὸ τῶν ΑΔ. ΔΒ. 

ἀηηὰ τὰ ἀπὸ τῶν ΑΔ, ΔΒ μείζονά ἐστι τοῦ δὶΞ ὑπὸ ΑΔ, ΔΒ’ ποηηῷ ἄρα 
καὶ τὰ ἀπὸ τῶν ΑΓ, ΓΒ. τουτέστι τὸ ΕΗ, μεῖζόν ἐστι τοῦ δὶΞ ὑπὸ τῶν ΑΔ, 
ΔΒ, τουτέστι τοῦ ΜΚ’ ὥστε καὶ ἢ ΕΘ τῆΞ ΜΝ μείζων ἐστίν. ἢ ἄρα ΕΘ τῇ 
ΜΝ οὐκ ἔστιν ἢ αὐτή ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 
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με΄. 

Ἡ μείζων κατὰ τὸ αὐτὸ μόνον σημεῖον διαιρεῖται. 

Ἔστω μείζων ἢ ΑΒ διῃρημένη κατὰ τὸ Γ, ὥστε τὰπ ΑΓ, ΓΒ δυνάμει 
ἀσυμμέτρουΞ εἶναι ποιούσαΞ τὸ μὲν συχκείμενον ἐκ τῶν ἀπὸ τῶν ΑΓ, ΓΒ 
τετραχώνων ῥητόν, τὸ δ᾽ ὑπὸ τῶν ΑΓ, ΓΒ μέσον᾽ Πέχω. ὅτι ἣ ΑΒ κατ᾽ ἀηηο 
σημεῖον οὐ διαιρεῖται. 

Εἰ χὰρ δυνατόν. διῃρήσθω καὶ κα- 
τὰ τὸ Δ. ὥστε καὶ τὰκ ΑΔ. ΔΒ δυνά- 
μει ἀσυμμέτρουΞξ εἶναι ποιούσαΞ τὸ 
μεν συχκείμενον ἐκ τῶν ἀπὸ τῶν ΑΔ. Α Δ Γ Ρ 
ΔΒ ῥητόν, τὸ δ᾽ ὑπ᾽ αὐτῶν μέσον. 


καὶ ἐπεί, ᾧ διαφέρει τὰ ἀπὸ τῶν ΑΓ, ΓΒ τῶν ἀπὸ τῶν ΑΔ, ΔΒ, τούτῳ 
διαφέρει καὶ τὸ δὶΞ ὑπὸ τῶν ΑΔ, ΔΒ τοῦ δὶΞ ὑπὸ τῶν ΑΓ, ΓΒ. ἀηηὰ τὰ ἀπὸ 
τῶν ΑΓ, ΓΒ τῶν ἀπὸ τῶν ΑΔ, ΔΒ ὑπερέχει ῥητῷ᾽ ῥητὰ χὰρ ἀμφότερα᾽ καὶ 
τὸ δὶΞ ὑπὸ τῶν ΑΔ. ΔΒ ἄρα τοῦ δὶΞ ὑπὸ τῶν ΑΓ, ΓΒ ὑπερέχει ῥητῷ μέσα 
ὄντα᾽ ὅπερ ἐστὶν ἀδύνατον. 

οὐκ ἄρα ἢἣ μείζων κατ᾽ ἄηηο καὶ ἄηῆο σημεῖον διαιρεῖται᾽ κατὰ τὸ αὐτὸ 
ἄρα μόνον διαιρεῖται᾽ ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


με΄. 
Ἡ ῥητὸν καὶ μέσον δυναμένη καθ᾽ ἕν μόνον σημεῖον διαιρεῖται. 
Ἔστω ῥητὸν καὶ μέσον δυναμένη ἢ ΑΒ διῃρημένη κατὰ τὸ Γ, ὥστε τὰκ 
ΑΓ. ΓΒ δυνάμει ἀσυμμέτρουΞξ εἶναι ποιούσαβπ τὸ μὲν συχκείμενον ἐκ τῶν 
ἀπὸ τῶν ΑΓ. ΓΒ μέσον. τὸ δὲ δὶΞ ὑπὸ τῶν ΑΓ, ΓΒ ῥητόν᾽ Πέχω, ὅτι ἢ ΑΒ 
κατ᾽ ἄηηο σημεῖον οὐ διαιρεῖται. 


Εἰ χὰρ δυνατόν, διηρήσθω καὶ κα- 
τὰ τὸ Δ. ὥστε καὶ τὰκ ΑΔ. ΔΒ δυνά- 
μει ἀσυμμέτρουΞ εἶναι ποιούσαΞ τὸ 
μὲν συχκείμενον ἐκ τῶν ἀπὸ τῶν ΑΔ, 
ΔΒ μέσον, τὸ ὃέξ δὶΞ ὑπὸ τῶν ΑΔ, ΔΒ 
ῥητόν. 

ἐπεὶ οὖν, ᾧ διαφέρει τὸ δὶΞ ὑπὸ τῶν ΑΓ, ΓΒ τοῦ δὶΞ ὑπὸ τῶν ΑΔ, ΔΒ. 
τούτῳ διαφέρει καὶ τὰ ἀπὸ τῶν ΑΔ, ΔΒ τῶν ἀπὸ τῶν ΑΓ, ΓΒ. τὸ ὃξ δὶΞ ὑπὸ 
τῶν ΑΓ. ΓΒ τοῦ δὶΞ ὑπὸ τῶν ΑΔ. ΔΒ ὑπερέχει ῥητῷ, καὶ τὰ ἀπὸ τῶν ΑΔ. ΔΒ 
ἄρα τῶν ἀπὸ τῶν ΑΓ, ΓΒ ὑπερέχει ῥητῷ μέσα ὄντα᾽ ὅπερ ἐστὶν ἀδύνατον. 

οὐκ ἄρα ἣ ῥητὸν καὶ μέσον δυναμένη κατ᾽ ἄηῆο καὶ ἄηῆο σημεῖον διαι- 
ρεῖται. κατὰ ἕν ἄρα σημεῖον διαιρεῖται ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 
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μζ΄. 

Ἡ δύο μέσα δυναμένη καθ᾽ ἕν μόνον σημεῖον διαιρεῖται. 

Ἔστω [δύο μέσα δυναμένη) ἣ ΑΒ διῃρημένη κατὰ τὸ Γ, ὥστε τὰκ ΑΓ, ΓΒ 
δυνάμει ἀσυμμέτρουε εἶναι ποιούσαξ τό τε συχκείμενον ἐκ τῶν ἀπὸ τῶν ΑΓ. 
ΓΒ μέσον καὶ τὸ ὑπὸ τῶν ΑΓ. ΓΒ μέσον καὶ ἔτι ἀσύμμετρον τῷ συχκειμένῳ 
ἐκ τῶν ἀπ᾿ αὐτῶν. Πέχω. ὅτι ἣ ΑΒ κατ᾽ ἄῆῆο σημεῖον οὐ διαιρεῖται ποιοῦσα 
τὰ προκείμενα. 

Εἰ χὰρ δυνατόν. διῃρήσθω κατὰ 
τὸ Δ. ὥστε πάηιν δηπονότι τὴν ΑΓ 
τῇ ΔΒ μὴ εἶναι τὴν αὐτήν, ἀῆηὰ μεί- 
ζονα καθ᾽ ὑπόθεσιν τὴν ΑΓ, καὶ ἐκ- 
κείσθω ῥητὴ ἢ ΕΖ, καὶ παραβεβηήσθω 
παρὰ τὴν ΕΖ τοῖΞ μὲν ἀπὸ τῶν ΑΓ. 
ΓΒ ἴσον τὸ ΕΗ. τῷ ὃὲ δὶΞ ὑπὸ τῶν ΑΓ, 
ΓΒ ἴσον τὸ ΘΚ᾽ ὅηον ἄρα τὸ ΕΚ ἴσον 
ἐστὶ τῷ ἀπὸ τῆΞ ΑΒ τετραχώνῳ. 

πάηιν δὴ παραβεβηήσθω παρὰ τὴν 
ΕΖ τοῖΞ ἀπὸ τῶν ΑΔ, ΔΒ ἴσον τὸ ΕΛ’: 
Ποιπὸν ἄρα τὸ δὶΞ ὑπὸ τῶν ΑΔ, ΔΒ Ζ ΛΗ Κ 
Ποιπῷ τῷ ΜΚ ἴσον ἐστίν. καὶ ἐπεὶ μέ- 
σον ὑπόκειται τὸ συχκείμενον ἐκ τῶν 
ἀπὸ τῶν ΑΓ, ΓΒ. μέσον ἄρα ἐστὶ καὶ 
τὸ ΕΗ. καὶ παρὰ ῥητὴν τὴν ΕΖ πα- 
ράκειται᾽ ῥητὴ ἄρα ἐστὶν ἢ ΘΕ καὶ 
ἀσύμμετροκπ τῇ ΕΖ μήκει. 

διὰ τὰ αὐτὰ δὴ καὶ ἢ ΘΝ ῥητή ἐστι καὶ ἀσύμμετροκπ τῇ ΕΖ μήκει. καὶ 
ἐπεὶ ἀσύμμετρόν ἐστι τὸ συχκείμενον ἐκ τῶν ἀπὸ τῶν ΑΓ. ΓΒ τῷ ὃδὶΞ ὑπὸ 
τῶν ΑΓ, ΓΒ. καὶ τὸ ΕΗ ἄρα τῷ ΗΝ ἀσύμμετρόν ἐστιν᾽ ὥστε καὶ ἣ ΕΘ τῇ 
ΘΝ ἀσύμμετρόΞπ ἐστιν. καί εἰσι ῥηταί αἱ ΕΘ. ΘΝ ἄρα ῥηταί εἰσι δυνάμει 
μόνον σύμμετροι᾽ ἢ ΕΝ ἄρα ἐκ δύο ὀνομάτων ἐστὶ διῃρημένη κατὰ τὸ Θ. 

ὁμοίωΞ δὴ δείξομεν, ὅτι καὶ κατὰ τὸ Μ διήρηται. καὶ οὐκ ἔστιν ἢ ΕΘ τῇ 
ΜΝ ἢἣ αὐτή᾽ ἢ ἄρα ἐκ δύο ὀνομάτων κατ᾽ ἄηῆο καὶ ἄπῆῆο σημεῖον διήρηται᾽ 
ὅπερ ἐστὶν ἄτοπον. οὐκ ἄρα ἣ δύο μέσα δυναμένη κατ᾽ ἄηηο καὶ ἄηηο 
σημεῖον διαιρεῖται᾽ καθ᾽ ἕν ἄρα μόνον [σημεῖον͵ διαιρεῖται. 


Π.» 
;» 
- 
ὌΝ ἝΞ 
τυ 
“ 


(ΕΖΚΝ) -- ΑΒΖ 
(ΕΖΗΘ) -- ΑΓ Ἐ ΓΒ: 
(ΕΖΛΑΛΜ) --  ΑΔ2- ΔΒ 
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Ὅροι δεύτεροι. 


Ὑποκειμέντῃϑ ῥητῆς καὶ τῆς ἐκ δύο ὀνομάτων διῃρημένηΞπ εἰΞ τὰ 
ὀνόματα, ἣβ τὸ μεῖζον ὄνομα τοῦ ἐηάσσονοξ μεῖζον δύναται τῷ 
ἀπὸ συμμέτρου ἑαυτῇ μήκει; ἐὰν μὲν τὸ μεῖζον ὄνομα σύμμετρον 
ἢ μήκει τῇ ἐκκειμένῃ ῥητῇ, καῆείσθω [ἡ ὅῆη] ἐκ δύο ὀνομάτων 
πρώτη. 

Ἐὰν δὲ τὸ ἐῆάσσον ὄνομα σύμμετρον ἢ μήκει τῇ ἐκκειμένῃ ῥητῇ, 
καῆηείσθω ἐκ δύο ὀνομάτων δευτέρα. 

Ἐὰν δὲ μηδέτερον τῶν ὀνομάτων σύμμετρον ἢ μήκει τῇ ἐκκειμένῃ 
ῥητῇ, καηείσθω ἐκ δύο ὀνομάτων τρίτη. 

Πάῆιν δὴ ἐὰν τὸ μεῖζον ὄνομα ἰτοῦ ἐδάσσονοΞε; μεῖζον δύνηται τῷ 
ἀπὸ ἀσυμμέτρου ἑαυτῇ μήκει, ἐὰν μὲν τὸ μεῖζον ὄνομα σύμμετρον 
ἢ μήκει τῇ ἐκκειμένῃ ῥητῇ, καηείσθω ἐκ δύο ὀνομάτων τετάρτῃ. 
Ἐὰν δὲ τὸ ἔηασσον, πέμπτη. 

Ἐὰν δὲ μηδέτερον, ἕκτη. 
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μη. 

Εὑρεῖν τὴν ἐκ δύο ὀνομάτων πρώτην. 

Ἐκκείσθωσαν δύο ἀριθμοὶ οἱ ΑΓ, ΓΒ. ὥστε τὸν συχκείμενον ἐξ αὐτῶν τὸν 
ΑΒ πρὸκ μὲν τὸν ΒΓ ἡόχον ἔχειν. ὃν τετράχωνοΞξΞ ἀριθμὸΞ πρὸΞ τετράχωνον 
ἀριθμόν. πρὸ δὲ τὸν ΓΑ Πόχον μὴ ἔχειν, ὃν τετράχωνοΞ ἀριθμὸΞ πρὸ 
τετράχωνον ἀριθμόν, καὶ ἐκκείσθω τιΞ ῥητὴ ἢ Δ, καὶ τῇ Δ σύμμετροΞκ ἔστω 
μήκει ἢ ΕΖ. ῥητὴ ἄρα ἐστὶ καὶ ἢ ΕΖ. 
καὶ χεχονέτω ὡΞ ὁ ΒΑ ἀριθμὸς πρὸΞ 
τὸν ΑΓ. οὕτωΞ τὸ ἀπὸ τῆΞπΞ ΕΖ πρὸΞ ΚΝ Θ 
τὸ ἀπὸ τῆΞ ΖΗ. ὁ ὃξ ΑΒ πρὸ τὸν ΑΓ 
Πόχον ἔχει. ὃν ἀριθμὸς πρὸΞ ἀριθμόν. 
καὶ τὸ ἀπὸ τῆΞ ΕΖ ἄρα πρὸ τὸ ἀπὸ 
τῆς ΖΗ Ππόχον ἔχει. ὃν ἀριθμὸΞξ πρὸς 
ἀριθμόν᾽ ὥστε σύμμετρόν ἐστι τὸ ἀπὸ Α Γ Β 
τῆς ΕΖ τῷ ἀπὸ τῆπ ΖΗ. καί ἐστι ῥητὴ 
ἢ ΕΖ᾽ ῥητὴ ἄρα καὶ ἢ ΖΗ. 


καὶ ἐπεὶ ὁ ΒΑ πρὸΞ τὸν ΑΓ ἠηό- ΑΒ κ' ΑΒ, μ 
7 27 τὰ ἣ 2 θ ᾿ ΓΒ λΖ ΑΙ "2 
ὅον οὐκ ἔχει, ὃν τετράδωνοπ ἀριθμὸξ ΠΠς ἊΒ. ΒΖ’ 
πρὸΞ τετράχωνον ἀριθμόν, οὐδὲ τὸ ΕΖτ-ρ' Δ Τ Ξ ΤΗΣ 
ἀπὸ τῆΞ ΕΖ ἄρα πρὸΞξ τὸ ἀπὸ τῆΞπ ΖΗ ΕΖ2 -- ΖΗ Θ2 


Πόχον ἔχει. ὃν τετράχωνοΞ ἀριθμὸς 

πρὸΞ τετράχωνον ἀριθμόν᾽ ἀσύμμετροΞ ἄρα ἐστὶν ἢ ΕΖ τῇ ΖΗ μήκει. αἱ 
ΕΖ. ΖΗ ἄρα ῥηταί εἰσι δυνάμει μόνον σύμμετροι᾽ ἐκ δύο ἄρα ὀνομάτων 
ἐστὶν ἢ ΕΗ. 

Λέχω, ὅτι καὶ πρώτη. Ἐπεὶ χάρ ἐστιν ὧὡπ ὁ ΒΑ ἀριθμὸς πρὸΞπ τὸν ΑΓ, 
οὕτωΞ τὸ ἀπὸ τῆΞ ΕΖ πρὸΞ τὸ ἀπὸ τῆΞ ΖΗ. μείζων ὃξ ὁ ΒΑ τοῦ ΑΓ. μεῖζον 
ἄρα καὶ τὸ ἀπὸ τῆΞπ ΕΖ τοῦ ἀπὸ τῆΞκ ΖΗ. 

ἔστω οὖν τῷ ἀπὸ τῆΞ ΕΖ ἴσα τὰ ἀπὸ τῶν ΖΗ, Θ. καὶ ἐπεί ἐστιν ὡΞξ ὁ 
ΒΑ πρὸ τὸν ΑΓ. οὕτωΞ τὸ ἀπὸ τῇΞ ΕΖ πρὸΞ τὸ ἀπὸ τῆΞ ΖΗ. ἀναστρέψαντι 
ἄρα ἐστὶν ὧὡξ ὁ ΑΒ πρὸ τὸν ΒΓ, οὕτωΞ τὸ ἀπὸ τῆΞ ΕΖ πρὸΞ τὸ ἀπὸ τῆΞ 
Θ. 

ὁ ὃξ ΑΒ πρὸΞκ τὸν ΒΓ ἡόχον ἔχει, ὃν τετράχωνοΞ ἀριθμὸς πρὸΞκ τετρά- 
χωνον ἀριθμόν᾽ καὶ τὸ ἀπὸ τῆΞ ΕΖ ἄρα πρὸΞκπ τὸ ἀπὸ τῆῇΞπ Θ ἠηόχον ἔχει. ὃν 
τετράχωνοΞπ ἀριθμὸΞ πρὸΞπ τετράχωνον ἀριθμόν. σύμμετροΞπ ἄρα ἐστὶν ἢ 
ΕΖ τῇ Θ μήκει᾽ ἢ ΕΖ ἄρα τῆΞ ΖΗ μεῖζον δύναται τῷ ἀπὸ συμμέτρου ἑαυτῇ. 
καί εἰσι ῥηταὶ αἱ ΕΖ, ΖΗ. καὶ σύμμετροΞ ἣ ΕΖ τῇ Δ μήκει. Ἡ ΕΗ ἄρα ἐκ 
ὃύο ὀνομάτων ἐστὶ πρωώτη᾿ ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 
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μθ΄. 

Εὑρεῖν τὴν ἐκ δύο ὀνομάτων δευτέραν. 

Ἐκκείσθωσαν δύο ἀριθμοὶ οἱ ΑΓ. ΓΒ. ὥστε τὸν συχκείμενον ἐξ αὐτῶν τὸν 
ΑΒ πρὸκ μὲν τὸν ΒΓ ἡόχον ἔχειν. ὃν τετράχωνοΞξ ἀριθμὸΞ πρὸΞ τετράχωνον 
ἀριθμόν. πρὸς δὲ τὸν ΑΓ Πόχον μὴ ἔχειν, ὃν τετράχωνοΞ ἀριθμὸΞ πρὸ 
τετράχωνον ἀριθμόν, καὶ ἐκκείσθω ῥητὴ ἢ Δ, καὶ τῇ Δ σύμμετροΞπ ἔστω ἢ 
ΕΖ μήκει᾽ ῥητὴ ἄρα ἐστὶν ἢ ΕΖ. 

χεχονέτω δὴ καὶ ὡπ ὁ ΓΑ ἀριθμὸς 
πρὸΞ τὸν ΑΒ. οὕτωΞ τὸ ἀπὸ τῆΞπ ΕΖ 
πρὸΞπ τὸ ἀπὸ τῆΞ ΖΗ σύμμετρον ἄρα 
ἐστὶ τὸ ἀπὸ τῆΞ ΕΖ τῷ ἀπὸ τῆΞπ ΖΗ. 
ῥητὴ ἄρα ἐστὶ καὶ ἢ ΖΗ. 

καὶ ἐπεὶ ὁ ΓΑ ἀριθμὸΞ πρὸ: τὸν “πππττττ.-τ------- 
ΑΒ Πόχον οὐκ ἔχει. ὃν τετράχωνοΞπ 
ἀριθμὸΞ πρὸΞ τετράχωνον ἀριθμόν. Α Γ Β 
οὐδὲ τὸ ἀπὸ τῆΞπΞ ΕΖ πρὸΞ τὸ ἀπὸ τῆΞ 
ΖΗ ἢἠἢόχον ἔχει. ὃν τετράχωνοΞ ἀριθ- 


ΓΤ 
Ν 
Τ' 


ΑΒ κῷ ΑΒ Η" 


μὸΞ πρὸΞ τετράχωνον ἀριθμόν. ἀ- ΤΒ χΣ ἊΤΓΤ υϑ 
σύμμετροξ ἄρα ἐστὶν ἢ ΕΖ τῇ ΖΗ μή- τὰ .- 
ΑΒ ΖΗ 


κει αἱ ΕΖ, ΖΗ ἄρα ῥηταί εἰσι δυνάμει 
μόνον σύμμετροι᾽ ἐκ δύο ἄρα ὀνομά- 
των ἐστὶν ἣ ΕΗ. 

Δεικτέον δή. ὅτι καὶ δευτέρα. Ἐπεὶ χὰρ ἀνάπαπηίν ἐστιν ὡΞπΞ ὁ ΒΑ ἀ- 
ριθμὸΞ πρὸΞπ τὸν ΑΓ, οὕτωΞ τὸ ἀπὸ τῆΞΞ ΗΖ πρὸΞ τὸ ἀπὸ τῆκπ ΖΕ. μείζων 
δὲ ὁ ΒΑ τοῦ ΑΓ, μεῖζον ἄρα [καὶ τὸ ἀπὸ τῆΞ ΗΖ τοῦ ἀπὸ τῆκ ΖΕ. 

ἔστω τῷ ἀπὸ τῆΞπΞ ΗΖ ἴσα τὰ ἀπὸ τῶν ΕΖ, Θ᾽ ἀναστρέψαντι ἄρα ἐστὶν 
ὡΞ ὁ ΑΒ πρὸ τὸν ΒΓ, οὕτωΞ τὸ ἀπὸ τῆΞ ΖΗ πρὸΞ τὸ ἀπὸ τῆΞ Θ. ἀηη᾿ ὁ ΑΒ 
πρὸΞ τὸν ΒΓ ἢόχον ἔχει. ὃν τετράχωνοΞξ ἀριθμὸΞ πρὸΞ τετράχωνον ἀριθμόν: 
καὶ τὸ ἀπὸ τῆΞ ΖΗ ἄρα πρὸΞπ τὸ ἀπὸ τῆΞ Θ ἢόχον ἔχει. ὃν τετράχωνοβπ 
ἀριθμὸΞ πρὸΞπ τετράχωνον ἀριθμόν. 

σύμμετροπ ἄρα ἐστὶν ἢ ΖΗ τῇ Θ μήκει ὥστε ἢ ΖΗ τῆς ΖΕ μεῖζον 
δύναται τῷ ἀπὸ συμμέτρου ἑαυτῇ. καί εἰσι ῥηταὶ αἱ ΖΗ, ΖΕ δυνάμει μόνον 
σύμμετροι, καὶ τὸ ΕΖ ἔπασσον ὄνομα τῇ ἐκκειμένῃ ῥητῇ σύμμετρόν ἐστι τῇ 
Δ μήκει. Ἡ ΕΗ ἄρα ἐκ δύο ὀνομάτων ἐστὶ δευτέρα᾽ ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


ΖΗ2--ΕΖ᾿ -- Θ2 
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ν΄. 
Εὑρεῖν τὴν ἐκ δύο ὀνομάτων τρίτην. 


Ἐκκείσθωσαν δύο ἀριθμοὶ οἱ ΑΓ. ΓΒ. ὥστε τὸν συχκείμενον ἐξ αὐτῶν τὸν 
ΑΒ πρὸκ μὲν τὸν ΒΓ ἡόχον ἔχειν. ὃν τετράχωνοΞξ ἀριθμὸΞ πρὸΞ τετράχωνον 
ἀριθμόν. πρὸ δὲ τὸν ΑΓ Πἡόχον μὴ ἔχειν, ὃν τετράχωνοΞ ἀριθμὸΞ πρὸ 
τετράχωνον ἀριθμόν. 


ἐκκείσθω δέ τιΞ καὶ ἄπηηοΞπ μὴ τε- 
τράχωνοΞξ ἀριθμὸΞ ὁ Δ, καὶ πρὸ ἐἔ- 
κάτερον τῶν ΒΑ. ΑΓ Πόχον μὴ ἐχέτω, 
ὧν τετράχωνοΞξ ἀριθμὸΞ πρὸΞπ τετρά- 
χωνον ἀριθμόν καὶ ἐκκείσθω τι ῥητῇ 
εὐθεῖα ἢ Ε, καὶ χεχονέτω ὧδ ὁ Δ πρὸς 
τὸν ΑΒ. οὕτωΞ τὸ ἀπὸ τῆΞ Ε πρὸ τὸ Κ 
ἀπὸ τῆΞπΞ ΖΗ᾽ σύμμετρον ἄρα ἐστὶ τὸ 
ἀπὸ τῆΞπ Ε τῷ ἀπὸ τῆΞ ΖΗ. Ζ Η Θ 

καί ἐστι ῥητὴ ἣ Ε᾿ ῥητὴ ἄρα ἐστὶ 
καὶ ἢ ΖΗ. καὶ ἐπεὶ ὁ Δ πρὸΞ τὸν ΑΒ πὶ 
ἢόχον οὐκ ἔχει, ὃν τετράχωνοΞ ἀριθ- τε -α ἀτή γς 
μὸΞ πρὸπ τετράχωνον ἀριθμόν, οὐδ Δ ,κἱ Δ, κ 
τὸ ἀπὸ τῆΞ Ε πρὸΞ τὸ ἀπὸ τῆΞ ΖΗ δ᾿ Δ ΑἹ ᾿ 
; δ: ἃ ᾿ ᾽ ᾿ Δ Η ΒΑ ΖΗ ᾿ ᾿ 2 
Πόχον ἔχει, ὃν τετράψωνοπ ἀριθμὸπἠ κ5 -σηΣ ἂτ΄. πὸ 28: - ΗΘ ἘΚ 
πρὸΞ τετράχωνον ἀριθμόν ἀσύμμε- 
τροβ ἄρα ἐστὶν ἣ Ε τῇ ΖΗ μήκει. 

χεχονέτω δὴ πάηιν ὡΞ ὁ ΒΑ ἀριθμὸΞ πρὸΞπ τὸν ΑΓ, οὕτωΞ τὸ ἀπὸ τῆΞ 
ΖΗ πρὸΞπ τὸ ἀπὸ τῆΞ ΗΘ᾽ σύμμετρον ἄρα ἐστὶ τὸ ἀπὸ τῆπ ΖΗ τῷ ἀπὸ τῆΞξ 
ΗΘ. ῥητὴ ὃξ ἡ ΖΗ’ ῥητὴ ἄρα καὶ ἢ ΗΘ. καὶ ἐπεὶ ὁ ΒΑ πρὸκ τὸν ΑΓ Πόχον 
οὐκ ἔχει, ὃν τετράχωνοΞ ἀριθμὸΞκ πρὸΞ τετράχωνον ἀριθμόν. οὐδὲ τὸ ἀπὸ 
τῆς ΖΗ πρὸΞ τὸ ἀπὸ τῆΞπ ΘΗ ἠόχον ἔχει. ὃν τετράχωνοΞξ ἀριθμὸΞ πρὸ 
τετράχωνον ἀριθμόν ἀσύμμετροΞξ ἄρα ἐστὶν ἢ ΖΗ τῇ ΗΘ μήκει. αἱ ΖΗ, 
ΗΘ ἄρα ῥηταί εἰσι δυνάμει μόνον σύμμετροι᾽ ἣ ΖΘ ἄρα ἐκ δύο ὀνομάτων 
ἐστίν. 

Λέχω δή. ὅτι καὶ τρίτη. Ἐπεὶ χάρ ἔστιν ὡβ ὁ Δ πρὸΞκ τὸν ΑΒ, οὕτωΞξ 
τὸ ἀπὸ τῆΞπΞ Ε πρὸΞ τὸ ἀπὸ τῆΞπΞ ΖΗ, ὡΞ ὃξ ὁ ΒΑ πρὸ τὸν ΑΓ. οὕτωΞξ τὸ 
ἀπὸ τῆΞ ΖΗ πρὸ τὸ ἀπὸ τῆΞπ ΗΘ. δι᾽ ἴσου ἄρα ἐστὶν ὧὡΞπ ὁ Δ πρὸ τὸν ΑΓ, 
οὕτωΞ τὸ ἀπὸ τῆΞ Ε πρὸΞ τὸ ἀπὸ τῆΞ ΗΘ. 

ὁ ὃὲ Δ πρὸΞ τὸν ΑΓ Πόχον οὐκ ἔχει, ὃν τετράχωνοΞ ἀριθμὸΞξ πρὸπ τε- 
τράχωνον ἀριθμόν οὐδὲ τὸ ἀπὸ τῆΞπΞ Ε ἄρα πρὸΞ τὸ ἀπὸ τῆΞπΞ ΗΘ Πόχον 


» 
--" 
υυ 


Ἄ » κὶ 
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ἔχει, ὃν τετράχωνοΞ ἀριθμὸΞ πρὸΞ τετράχωνον ἀριθμόν ἀσύμμετροΞπ ἄρα 
ἐστὶν ἢ Ε τῇ ΗΘ μήκει. 

καὶ ἐπεί ἐστιν ὼΞ ὁ ΒΑ πρὸ τὸν ΑΓ. οὕτωΞξ τὸ ἀπὸ τῆΞ ΖΗ πρὸ τὸ ἀπὸ 
τῆς ΗΘ. μεῖζον ἄρα τὸ ἀπὸ τῆΞ ΖΗ τοῦ ἀπὸ τῆΞ ΗΘ. ἔστω οὖν τῷ ἀπὸ 
τῆς ΖΗ ἴσα τὰ ἀπὸ τῶν ΗΘ, Κ’ ἀναστρέψαντι ἄρα [ἐστὶν] ὧὡΞ ὁ ΑΒ πρὸς 
τὸν ΒΓ. οὕτωΞ τὸ ἀπὸ τῆΞπΞ ΖΗ πρὸ τὸ ἀπὸ τῆ Κ. 

ὁ ὃξ ΑΒ πρὸΞκ τὸν ΒΓ ἡόχον ἔχει, ὃν τετράχωνοΞ ἀριθμὸς πρὸΞ τετρά- 
χωνον ἀριθμόν καὶ τὸ ἀπὸ τῆΞκΞ ΖΗ ἄρα πρὸΞ τὸ ἀπὸ τῆΞπ Κ ἠηόχον ἔχει. 
ὃν τετράχωνοΞ ἀριθμὸΞ πρὸΞ τετράχωνον ἀριθμόν᾽ σύμμετροκ ἄρα [ἐστὶν] 
ἢ ΖΗ τῇ Κ μήκει. ἢ ΖΗ ἄρα τῆΞ ΗΘ μεῖζον δύναται τῷ ἀπὸ συμμέτρου 
ἑαυτῇ. καί εἰσιν αἱ ΖΗ, ΗΘ ῥηταὶ δυνάμει μόνον σύμμετροι, καὶ οὐδετέρα 
αὐτῶν σύμμετρόξ ἔστι τῇ Ε μήκει. Ἡ ΖΘ ἄρα ἐκ δύο ὀνομάτων ἐστὶ τρίτη; 
ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


να΄. 

Εὑρεῖν τὴν ἐκ δύο ὀνομάτων τετάρτην. 

Ἐκκείσθωσαν δύο ἀριθμοὶ οἱ ΑΓ, ΓΒ, ὥστε τὸν ΑΒ πρὸΞ τὸν ΒΓ Πόχον 
μὴ ἔχειν μήτε μὴν πρὸ τὸν ΑΓ. ὃν τετράχωνοΞξ ἀριθμὸΞ πρὸΞ τετράχωνον 
ἀριθμόν. καὶ ἐκκείσθω ῥητὴ Ἢ Δ, καὶ τῇ Δ σύμμετροβπ ἔστω μήκει ἢ ΕΖ᾽ 
ῥητὴ ἄρα ἐστὶ καὶ ἢ ΕΖ. 
καὶ χεχονέτω ὡΞ ὁ ΒΑ ἀριθμὸΞπ πρὸς 
τὸν ΑΓ, οὕτωΞ τὸ ἀπὸ τῆΞ ΕΖ πρὸς Δ Θ 


τὸ ἀπὸ τῆΞπΞ ΖΗ σύμμετρον ἄρα ἐστὶ ιΡὗὖὃ Πρ5Θ5ΡσὨῺφΦ 
τὸ ἀπὸ τῆΞπ ΕΖ τῷ ἀπὸ τῆΞ ΖΗ ῥητὴ 
ᾶρα ἐστὶ καὶ ἢ ΖΗ. Ε 7 Η 


καὶ ἐπεὶ ὁ ΒΑ πρὸΞπ τὸν ΑΓ ηό- 
χον οὐκ ἔχει, ὃν τετράχωνοΞξ ἀριθ- 
μὸΞ πρὸΞ τετράχωνον ἀριθμόν, οὐδξ Α Γ Β 
τὸ ἀπὸ τῆΞ ΕΖ πρὸΞ τὸ ἀπὸ τῆΞπΞ ΖΗ 
Πόχον ἔχει. ὃν τετράχωνοΞξ ἀριθμὸς 


Ν 7 7 ͵ . ᾿ ͵ μ 
ΠΡΟΞ᾿ τΕΤραχυνΟν ΘρΡΙΟΠΌν ΘΟ με προς αν: 
τροϑβ ἄρα ἔστὶν ἡ ΕΖ τῇ ΖΗ μήκει. αἱ ΑΒ ἘΕ72 


ΕΖ, ΖΗ ἄρα ῥηταί εἰσι δυνάμει μόνον ας ο΄ ΣΝ 


σύμμετροι᾽ ὥστε ἢ ΕΗ ἐκ δύο ὀνομά- 
των ἐστίν. 

Λέχω δή. ὅτι καὶ τετάρτη. Ἐπεὶ χάρ ἐστιν ὡβκ ὁ ΒΑ πρὸ τὸν ΑΓ, οὕτωΞξ 
τὸ ἀπὸ τῆΞ ΕΖ πρὸΞ τὸ ἀπὸ τῆΞ ΖΗ [μείζων δὲ ὁ ΒΑ τοῦ ΑΓ], μεῖζον ἄρα 
τὸ ἀπὸ τῆΞ ΕΖ τοῦ ἀπὸ τῆΞ ΖΗ. 


ΕΖ2-- ΖΗ2- Θ9 
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ἔστω οὖν τῷ ἀπὸ τῆΞ ΕΖ ἴσα τὰ ἀπὸ τῶν ΖΗ, Θ᾽ ἀναστρέψαντι ἄρα 
ωπ ὁ ΑΒ ἀριθμὸΞκ πρὸΞ τὸν ΒΓ, οὕτωΞ τὸ ἀπὸ τῆΞπ ΕΖ πρὸΞ τὸ ἀπὸ τῆ 
Θ. ὁ δὲ ΑΒ πρὸΞ τὸν ΒΓ ἠόχον οὐκ ἔχει, ὃν τετράχωνοΞ ἀριθμὸΞκ πρὸ 
τετράχωνον ἀριθμόν᾽ οὐδ᾽ ἄρα τὸ ἀπὸ τῆΞ ΕΖ πρὸΞ τὸ ἀπὸ τῆΞ Θ ἠἢόχον 
ἔχει, ὃν τετράχωνοΞπ ἀριθμὸΞ πρὸπ τετράχωνον ἀριθμόν. 

ἀσύμμετροΞ ἄρα ἐστὶν ἢ ΕΖ τῇ Θ μήκει: ἣ ΕΖ ἄρα τῆΞκΞ ΗΖ μεῖζον 
δύναται τῷ ἀπὸ ἀσυμμέτρου ἑαυτῇ. καί εἰσιν αἱ ΕΖ, ΖΗ ῥηταὶ δυνάμει 
μόνον σύμμετροι. καὶ ἢ ΕΖ τῇ Δ σύμμετρόκ ἐστι μήκει. Ἡ ΕΗ ἄρα ἐκ δύο 
ὀνομάτων ἐστὶ τετάρτη ὕπερ ἔδει δεῖξαι. 


νβ΄. 

Εὑρεῖν τὴν ἐκ δύο ὀνομάτων πέμπτην. 

Ἐκκείσθωσαν δύο ἀριθμοὶ οἱ ΑΓ, ΓΒ. ὥστε τὸν ΑΒ πρὸΞπ ἑκάτερον αὐτῶν 
Πόχον μὴ ἔχειν, ὃν τετράχωνοΞ ἀριθμὸΞ πρὸΞ τετράχωνον ἀριθμόν, καὶ 
ἐκκείσθω ῥητή τιπ εὐθεῖα ἣ Δ, καὶ τῇ Δ σύμμετροΞ ἔστω [μήκει] ἣ ΕΖ᾽ ῥητὴ 
ἄρα ἢ ΕΖ. 

καὶ χεχονέτω ὡὼΞ ὁ ΓΑ πρὸΞ τὸν 
ΑΒ. οὕτωΞ τὸ ἀπὸ τῆΞ ΕΖ πρὸκπ τὸ 
ἀπὸ τῆΞ ΖΗ. ὁ ὃδὲ ΓΑ πρὸΞπ τὸν ΑΒ 
Πόχον οὐκ ἔχει, ὃν τετράχωνοΞπ ἀριθ- 
μὸΞΞ πρὸ τετράχωνον ἀριθμόν᾽ οὐδὲξ 
τὸ ἀπὸ τῆΞ ΕΖ ἄρα πρὸΞ τὸ ἀπὸ τῆΞ 
ΖΗ ἢόχον ἔχει, ὃν τετράχωνοΞ ἀριθ- κΑ Γ Β 
μὸΞ πρὸΞ τετράχωνον ἀριθμόν. αἱ 
ΕΖ, ΖΗ ἄρα ῥηταί εἰσι δυνάμει μό- 


Δ Θ 


ΓΤ 
ΓΝ 
δ 


͵ -- 2 Ἵ 27 7 ͵ ΑΒ κΖ ΑΒ Ἦ" 
νον σύμμετροι: ἐκ δύο ἄρα ὀνομάτων πε ἀπε 
ἐστὶν ἡ ΕΗ. ΓΑ ΕΖ' 

ΕΖτ-ερ. ἃ ἘΞ Ξ 
ΑΒ ΖΗ 


Λέχω δή, ὅτι καὶ πέμπτη. Ἐπεὶ 
χάρ ἐστιν ὧὡΞξ ὁ ΓΑ πρὸΞ τὸν ΑΒ, οὕ- 
τω τὸ ἀπὸ τῆΞ ΕΖ πρὸΞ τὸ ἀπὸ τῆς 
ΖΗ, ἀνάπαῆιν ὡΞπ ὁ ΒΑ πρὸκ τὸν ΑΓ, οὕτωΞ τὸ ἀπὸ τῆΞκΞ ΖΗ πρὸκ τὸ ἀπὸ 
τῆς ΖΕ μεῖζον ἄρα τὸ ἀπὸ τῆΞ ΗΖ τοῦ ἀπὸ τῆκπ ΖΕ. 

ἔστω οὖν τῷ ἀπὸ τῆΞ ΗΖ ἴσα τὰ ἀπὸ τῶν ΕΖ, Θ᾽ ἀναστρέψαντι ἄρα 
ἐστὶν ὡβ ὁ ΑΒ ἀριθμὸΞπ πρὸΞ τὸν ΒΓ. οὕτωΞ τὸ ἀπὸ τῆΞ ΗΖ πρὸΞπ τὸ ἀπὸ 
τῆς Θ. ὁ δὲ ΑΒ πρὸΞκ τὸν ΒΓ ἠἢόχον οὐκ ἔχει, ὃν τετράχωνοΞ ἀριθμὸΞπ 
πρὸΞ τετράχωνον ἀριθμόν οὐδ᾽ ἄρα τὸ ἀπὸ τῆΞ ΖΗ πρὸΞ τὸ ἀπὸ τῆΞ Θ 
Πόχον ἔχει, ὃν τετράχωνοΞξ ἀριθμὸΞ πρὸΞ τετράχωνον ἀριθμόν. ἀσύμμετροΞπ 
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ἄρα ἐστὶν ἢἣ ΖΗ τῇ Θ μήκει᾽ ὥστε ἢ ΖΗ τῆΞ ΖΕ μεῖζον δύναται τῷ ἀπὸ 
ἀσυμμέτρου ἑαυτῇ. 
καί εἰσιν αἱ ΗΖ, ΖΕ ῥηταὶ δυνάμει μόνον σύμμετροι καὶ τὸ ΕΖ ἔπαττον 
ὄνομα σύμμετρόν ἐστι τῇ ἐκκειμένῃ ῥητῇ τῇ Δ μήκει. Ἡ ΕΗ ἄρα ἐκ δύο 
ὀνομάτων ἐστὶ πέμπτη ὕπερ ἔδει δεῖξαι. 
νὰ. 
Εὑρεῖν τὴν ἐκ δύο ὀνομάτων ἕκτην. 


Ἐκκείσθωσαν δύο ἀριθμοὶ οἱ ΑΓ, ΓΒ. ὥστε τὸν ΑΒ πρὸΞπ ἑκάτερον αὐτῶν 
Πόχον μὴ ἔχειν. ὃν τετράχωνοΞ ἀριθμὸΞ πρὸΞ τετράχωνον ἀριθμόν ἔστω 
ὃξ καὶ ἕτεροΞ ἀριθμὸπ ὁ Δ μὴ τετράχωνοπ ὧν μηδξε πρὸΞ ἑκάτερον τῶν 
ΒΑ. ΑΓ Πόχον ἔχων. ὃν τετράχωνοΞξ ἀριθμὸΞ πρὸπ τετράχωνον ἀριθμόν. καὶ 
ἐκκείσθω τι ῥητὴ εὐθεῖα ἢ Ε. καὶ χεχονέτω ὡκΞ ὁ Δ πρὸκπ τὸν ΑΒ, οὕτωΞξ τὸ 
ἀπὸ τῆΞ Ε πρὸΞ τὸ ἀπὸ τῆΞπΞ ΖΗ σύμμετρον ἄρα τὸ ἀπὸ τῆΞκΞ Ε τῷ ἀπὸ τῆΞ 
ΖΗ. καί ἐστι ῥητὴ ἣ Ε᾽ ῥητὴ ἄρα καὶ ἣ ΖΗ. 


καὶ ἐπεὶ οὐκ ἔχει ὁ Δ πρὸκ τὸν ΑΒ ηό- 


ὅον, ὃν τετράχωνοΞξ ἀριθμὸΞ πρὸβ τε- ΑΔ Γ Β 
τράχωνον ἀριθμόν, οὐδὲ τὸ ἀπὸ τῆΞ 

Ε ἄρα πρὸΞ τὸ ἀπὸ τῆΞ ΖΗ Πόχον ἔ- 

χει, ὃν τετράχωνοΞξ ἀριθμὸΞπ πρὸπ τε- 5 .--Ε, 


τράχωνον ἀριθμόν ἀσύμμετροΞ ἄρα 
ἢ Ε τῇ ΖΗ μήκει. Κ 
χεχονέτω δὴ πάηπιν ὡΞξ ὁ ΒΑ πρὸς 
τὸν ΑΓ, οὕτωΞ τὸ ἀπὸ τῆΞπΞ ΖΗ πρὸΞ 
τὸ ἀπὸ τῆΞ ΗΘ. σύμμετρον ἄρα τὸ 
ἀπὸ τῆΞ ΖΗ τῷ ἀπὸ τῆΞ ΘΗ. ῥη- π ππι 
᾿ 77 ᾿ 7 ᾿ - . ἢ ᾿ 77 [κ᾿ μ 
τὸν ἄρα τὸ ἀπὸ τῆῇαπ ΘΗ’ ῥητὴ ἂρὰα τ χε πῃ 
Ἢ ΘΗ. και ἔπει ὁ ΒΑ πρὸβ τὸν ΑΓ'. Δ ,κὶ δ, κἢ 
ΐ 7 277 τὰ 7 7 2 
ἢόχον οὐκ ἔχει, ὃν τετράχωνοΞ ἀριθ- δ Δ Δ , 
᾿ Χ ͵ 7 , Ἰὸξ Δ᾽ Ε ΒΑ. ΖΗ ΖΗ2Ζ-- ΗΘ’ - κΚἪ 
μὸβ πρὸ τετράχωνον ἀριθμόν, οὐχ κΒ - ΤΗΣ ἂἋτ - ΗΘΣ 
τὸ ἀπὸ τῆβ ΖΗ πρόὸϑβ τὸ ἀπὸ τῆβ ΗΘ 
Πόχον ἔχει. ὃν τετράχωνοΞ ἀριθμὸς 
πρὸ τετράχωνον ἀριθμόν ἀσύμμετροΞπ ἄρα ἐστὶν ἢ ΖΗ τῇ ΗΘ μήκει. αἱ 
ΖΗ, ΗΘ ἄρα ῥηταί εἰσι δυνάμει μόνον σύμμετροι᾽ ἐκ δύο ἄρα ὀνομάτων 
ἐστὶν ἢ ΖΘ. 
Δεικτέον δή, ὅτι καὶ ἕκτη. Ἐπεὶ χάρ ἐστιν ὡβ ὁ Δ πρὸΞ τὸν ΑΒ. οὕτωξ 
τὸ ἀπὸ τῆΞ Ε πρὸΞ τὸ ἀπὸ τῆπ ΖΗ. ἔστι ὃξ καὶ ὼΞ ὁ ΒΑ πρὸ τὸν ΑΓ, 


ΙΝ 
ἽἼ: 
Θ᾽ 


Ἂ.-: κ’ 
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οὕτωΞ τὸ ἀπὸ τῆΞ ΖΗ πρὸΞ τὸ ἀπὸ τῆΞ ΗΘ. δι᾽ ἴσου ἄρα ἐστὶν ὡξ ὁ Δ 
πρὸΞπ τὸν ΑΓ, οὕτωΞ τὸ ἀπὸ τῆΞπΞ Ε πρὸ τὸ ἀπὸ τῆΞπ ΗΘ. 

ὁ ὃξ Δ πρὸΞκ τὸν ΑΓ Πόχον οὐκ ἔχει, ὃν τετράχωνοΞξ ἀριθμὸΞπ πρὸπ τε- 
τράχωνον ἀριθμόν᾽ οὐδὲ τὸ ἀπὸ τῆΞπ Ε ἄρα πρὸΞ τὸ ἀπὸ τῆΞπΞ ΗΘ Πόχον 
ἔχει, ὃν τετράχωνοΞ ἀριθμὸΞξΞ πρὸΞ τετράχωνον ἀριθμόν ἀσύμμετροΞπ ἄρα 
ἐστὶν ἢ Ε τῇ ΗΘ μήκει. 

ἐδείχθη ὃξ καὶ τῇ ΖΗ ἀσύμμετροΞπ᾽ ἑκατέρα ἄρα τῶν ΖΗ, ΗΘ ἀσύμμε- 
τρόϑβ ἐστι τῇ Ε μήκει. καὶ ἐπεί ἐστιν ωὡβ ὁ ΒΑ πρὸ τὸν ΑΓ, οὕτωΞπ τὸ ἀπὸ 
τῆς ΖΗ πρὸΞ τὸ ἀπὸ τῆΞκΞ ΗΘ, μεῖζον ἄρα τὸ ἀπὸ τῆΞπΞ ΖΗ τοῦ ἀπὸ τῆΞ ΗΘ. 

ἔστω οὖν τῷ ἀπὸ [τῆΞ] ΖΗ ἴσα τὰ ἀπὸ τῶν ΗΘ, Κ' ἀναστρέψαντι ἄρα 
ωπ ὁ ΑΒ πρὸΞ ΒΓ, οὕτωΞ τὸ ἀπὸ ΖΗ πρὸ τὸ ἀπὸ τῆΞκ Κ. ὁ ὃξ ΑΒ πρὸκπ τὸν 
ΒΓ Πόχον οὐκ ἔχει, ὃν τετράχωνοΞξ ἀριθμὸς πρὸΞ τετράχωνον ἀριθμόν᾽ ὥστε 
οὐδὲ τὸ ἀπὸ ΖΗ πρὸΞ τὸ ἀπὸ τῆΞπ Κ ἠόχον ἔχει. ὃν τετράχωνοΞπ ἀριθμὸς 
πρὸπ τετράχωνον ἀριθμόν. ἀσύμμετροΞξ ἄρα ἐστὶν ἢ ΖΗ τῇ Κ μήκει᾽ ἢ ΖΗ 
ἄρα τῆΞ ΗΘ μεῖζον δύναται τῷ ἀπὸ ἀσυμμέτρου ξαυτῇ. 

καί εἰσιν αἱ ΖΗ. ΗΘ ῥηταὶ δυνάμει μόνον σύμμετροι, καὶ οὐδετέρα 
αὐτῶν σύμμετρόκ ἔστι μήκει τῇ ἐκκειμένῃ ῥητῇ τῇ Ε. Ἡ ΖΘ ἄρα ἐκ δύο 
ὀνομάτων ἐστὶν ἕκτη ὕπερ ἔδει δεῖξαι. 


Λ ἣμ μα : Ἔστω δύο τετράχωνα τὰ ΑΒ. ΒΓ καὶ κείσθωσαν 
ὥστε ἐπ᾽ εὐθείαΞ εἶναι τὴν ΔΒ τῇ ΒΕ᾽ ἐπ᾽ εὐθείαΞ ἄρα ἐστὶ καὶ ἣ 
ΖΒ τῇ ΒΗ. καὶ συμπεπηηρώσθω τὸ ΑΓ παραηηηηόχραμμον᾽ ἠέχω, ὅτι 
τετράχωνόν ἐστι τὸ ΑΓ, καὶ ὅτι τῶν ΑΒ. ΒΓ μέσον ἀνάηοχόν ἐστι τὸ 
ΔΗ, καὶ ἔτι τῶν ΑΓ, ΓΒ μέσον ἀνάηοχόν ἐστι τὸ ΔΓ. 

Ἐπεὶ χὰρ ἴση ἐστὶν ἢ μὲν ΔΒ τῇ 

Κ Η ': ΒΖ, ἡ δὲ ΒΕ τῇ ΒΗ, ὅῆη ἄρα ἡ ΔΕ 
ὅηῃ τῇ ΖΗ ἐστιν ἴση. ἀηη᾽ ἢ μὲν ΔΕ 

ἑκατέρᾳ τῶν ΑΘ, ΚΓ ἐστιν ἴση. ἢ ὃξ 

Δ Ε ΖΗ ἑκατέρᾳ τῶν ΑΚ, ΘΓ ἐστιν ἴση καὶ 
ἑκατέρα ἄρα τῶν ΑΘ, ΚΓ ἑκατέρᾳ τῶν 
ΑΚ, ΘΓ ἐστιν ἴση. ἰσόπηευρον ἄρα 
ἐστὶ τὸ ΑΓ παραηηηπόχραμμον᾽ ἔστι 
ὃξ καὶ ὀρθοχώωνιον᾽ τετράχωνον ἄρα 
ἐστὶ τὸ ΑΓ. 

Καὶ ἐπεί ἐστιν ὧΞξ ἢ ΖΒ πρὸΞκ τὴν 

Α Ζ Θ ΒΗ. οὕτωΞ ἣ ΔΒ πρὸΞπ τὴν ΒΕ. ἀηη᾿ 
ωπ μὲν ἢ ΖΒ πρὸΞ τὴν ΒΗ, οὕτωΞ τὸ ΑΒ πρὸΞ τὸ ΔΗ. ὡξ ὃξ ἢ ΔΒ πρὸς 
τὴν ΒΕ, οὕτωΞ τὸ ΔΗ πρὸ τὸ ΒΓ, καὶ ὡΞ ἄρα τὸ ΑΒ πρὸ τὸ ΔΗ. οὕτως 
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τὸ ΔΗ πρὸ τὸ ΒΓ. τῶν ΑΒ. ΒΓ ἄρα μέσον ἀνάηοχόν ἐστι τὸ ΔΗ. 

Λέχω δή, ὅτι καὶ τῶν ΑΓ, ΓΒ μέσον ἀνάπηοχόν [ἐστι] τὸ ΔΓ. 

Ἐπεὶ χάρ ἐστιν ωὡΞ ἣ ΑΔ πρὸΞ τὴν ΔΚ, οὕτωΞ ἢ ΚΗ πρὸκπ τὴν ΗΓ᾽ ἴση 
δάρ [ἐστιν] ἑκατέρα ἑκατέρᾳ καὶ συνθέντι ὧΞ ἣ ΑΚ πρὸΞ ΚΔ, οὕτως ἡ ΚΓ 
πρὸπ ΓΗ, ἀηη᾽ ὡΞ μὲν ἡ ΑΚ πρὸΞ ΚΔ, οὕτωΞ τὸ ΑΓ πρὸκ τὸ ΓΔ. ὡΞξ δὲ ἣ 
ΚΓ πρὸΞ ΓΗ. οὕτωΞ τὸ ΔΓ πρὸΞ ΓΒ, καὶ ὡπ ἄρα τὸ ΑΓ πρὸκπ ΔΓ, οὕτωΞκ τὸ 
ΔΓ πρὸΞ τὸ ΒΓ. τῶν ΑΓ, ΓΒ ἄρα μέσον ἀνάηοχόν ἐστι τὸ ΔΓ’ ἃ προέκειτο 
δεῖξαι. 


νδ΄. 
Ἐὰν χωρίον περιέχηται ὑπὸ ῥητῆΞκΞ καὶ τῆΞπΞ ἐκ δύο ὀνομάτων 
πρώτηξ, ἣ τὸ χωρίον δυναμένη ἄπηοχόΞΞ ἐστιν ἣ καηουμένη ἐκ δύο 
ὀνομάτων. 


Χωρίον χὰρ τὸ ΑΓ περιεχέσθω ὑπὸ ῥητῆΞ τῆΞ ΑΒ καὶ τῆΞκπ ἐκ δύο ὀνο- 
μάτων πρώτηΞκπ τῆΞπ ΑΔ᾿ ἠέχω, ὅτι ἣ τὸ ΑΓ χωρίον δυναμένη ἄηοχόξΞξ ἐστιν 
ἢ καπουμένη ἐκ δύο ὀνομάτων. 

Ἐπεὶ χὰρ ἐκ δύο ὀνομάτων ἐστὶ 
Α ΗΕ Ζ Δ πρώτῃ ἢ ΑΔ. διῃρήσθω εἰΞ τὰ ὀνό- 
ματα κατὰ τὸ Ε, καὶ ἔστω τὸ μεῖζον 
ὄνομα τὸ ΑΕ. φανερὸν δή. ὅτι αἱ ΑΕ, 
ΕΔ ῥηταί εἰσι δυνάμει μόνον σύμμε- 
τροι. καὶ ἢἣ ΑΕ τῆΞ ΕΔ μεῖζον δύνα- 
ται τῷ ἀπὸ συμμέτρου ἑαυτῇ. καὶ ἢ 
ΑΕ σύμμετρόκπ ἐστι τῇ ἐκκειμένῃ ῥη- 
Ρ Π τῇ τῇ ΑΒ μήκει. 

τετμήσθω δὴ ἣ ΕΔ δίχα κατὰ τὸ 
Ξ Ζ σημεῖον. καὶ ἐπεὶ ἢ ΑΕ τῆΞ ΕΔ μεῖ- 
ζον δύναται τῷ ἀπὸ συμμέτρου ἕαυ- 
τῇ. ἐὰν ἄρα τῷ τετάρτῳ μέρει τοῦ 
ἀπὸ τῆΞ ἐπάσσονοΞξ, τουτέστι τῷ ἀπὸ 
τῆξ ΕΖ, ἴσον παρὰ τὴν μείζονα τὴν 
ΑΕ παραβηηθῇ ἐηηεῖπον εἴδει τετρα- 

χώνῳ. εἰΞ σύμμετρα αὐτὴν διαιρεῖ. 
παραβεβῆήσθω οὖν παρὰ τὴν ΑΕ τῷ ἀπὸ τῆς ΕΖ ἴσον τὸ ὑπὸ ΑΗ, ΗΕ’ 
σύμμετροΞπ ἄρα ἐστὶν ἢ ΑΗ τῇ ΕΗ μήκει. καὶ ἤχθωσαν ἀπὸ τῶν Η. Ε. Ζ 
ὁποτέρᾳ τῶν ΑΒ. ΓΔ παράηηηηοι αἱ ΗΘ, ΕΚ, ΖΛ: καὶ τῷ μὲν ΑΘ παραῆηηη- 
Ποχράμμῳ ἴσον τετράχωνον συνεστάτω τὸ ΣΝ. τῷ δὲ ΗΚ ἴσον τὸ ΝΠ. καὶ 


Σ Ο 
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κείσθω ὥστε ἐπ᾽ εὐθείαΞ εἶναι τὴν ΜΝ τῇ ΝΞ᾿ ἐπ᾽ εὐθείαΞ ἄρα ἐστὶ καὶ 
ἢ ΡΝ τῇ ΝΟ. καὶ συμπεπηηρώσθω τὸ ΣΠ παραηηηπόχραμμον᾽ τετράχωνον 
ἄρα ἐστὶ τὸ ΣΠ. 

καὶ ἐπεὶ τὸ ὑπὸ τῶν ΑΗ, ΗΕ ἴσον ἐστὶ τῷ ἀπὸ τῆΞκ ΕΖ, ἔστιν ἄρα ὡβ ἢ 
ΑΗ πρὸκ ΕΖ. οὕτωΞ ἢ ΖΕ πρὸΞ ΕΗ’ καὶ 5 ἄρα τὸ ΑΘ πρὸ ΕΛ. τὸ ΕΛ πρὸ 
ΚΗ᾽ τῶν ΑΘ. ΗΚ ἄρα μέσον ἀνάηοχόν ἐστι τὸ ΕΛ. 

ἀηηὰ τὸ μὲν ΑΘ ἴσον ἐστὶ τῷ ΣΝ. τὸ ὃδξ ΗΚ ἴσον τῷ ΝΠ’ τῶν ΣΝ, ΝΠ 
ἄρα μέσον ἀνάηοχόν ἐστι τὸ ΕΛ. ἔστι δὲ τῶν αὐτῶν τῶν ΣΝ, ΝΠ μέσον 
ἀνάηοχον καὶ τὸ ΜΡ’ ἴσον ἄρα ἐστὶ τὸ ΕΛ τῷ ΜΡ’ ὥστε καὶ τῷ ΟΞ ἴσον 
ἐστίν. ἔστι ὃδξ καὶ τὰ ΑΘ, ΗΚ τοῖς ΣΝ. ΝΠ ἴσα᾽ ὅηον ἄρα τὸ ΑΓ ἴσον ἐστὶν 
ὅπῳ τῷ ΣΠ. τουτέστι τῷ ἀπὸ τῆΞ ΜΞ τετραχώνῳ᾽ τὸ ΑΓ ἄρα δύναται ἣ ΜΞ. 

Λέχω, ὅτι ἢ ΜΞ ἐκ δύο ὀνομάτων ἐστίν. Ἐπεὶ χὰρ σύμμετρόπ ἐστιν ἢ 
ΑΗ τῇ ΗΕ, σύμμετρόΞπ ἐστι καὶ ἢ ΑΕ ἑκατέρᾳ τῶν ΑΗ. ΗΕ. ὑπόκειται ὃξ 
καὶ ἢ ΑΕ τῇ ΑΒ σύμμετροε: καὶ αἱ ΑΗ, ΗΕ ἄρα τῇ ΑΒ σύμμετροί εἰσιν. καί 
ἐστι ῥητὴ ἢ ΑΒ᾽ ῥητὴ ἄρα ἐστὶ καὶ ἑκατέρα τῶν ΑΗ. ΗΕ’ ῥητὸν ἄρα ἐστὶν 
ἑκάτερον τῶν ΑΘ, ΗΚ. καί ἐστι σύμμετρον τὸ ΑΘ τῷ ΗΚ. 

ἀηηὰ τὸ μὲν ΑΘ τῷ ΣΝ ἴσον ἐστίν, τὸ ὃξ ΗΚ τῷ ΝΠ’ καὶ τὰ ΣΝ, ΝΠ 
ἄρα, τουτέστι τὰ ἀπὸ τῶν ΜΝ, ΝΞ, ῥητά ἐστι καὶ σύμμετρα. καὶ ἐπεὶ 
ἀσύμμετρόπ ἐστιν ἣ ΑΕ τῇ ΕΔ μήκει, ἀηη᾽ ἣ μὲν ΑΕ τῇ ΑΗ ἐστι σύμμετροϑκ, 
Ἢ ὃξ ΔΕ τῇ ΕΖ σύμμετροΞπ, ἀσύμμετροΞ ἄρα καὶ ἢ ΑΗ τῇ ΕΖ᾽ ὥστε καὶ τὸ 
ΑΘ τῷ ΕΛ ἀσύμμετρόν ἐστιν. 

ἀηηὰ τὸ μὲν ΑΘ τῷ ΣΝ ἐστιν ἴσον, τὸ δὲ ΕΛ τῷ ΜΡ’ καὶ τὸ ΣΝ ἄρα 
τῷ ΜΡ ἀσύμμετρόν ἐστιν. ἀηη᾿ ὧὼΞπΞ τὸ ΣΝ πρὸΞ ΜΡ, ἣ ΟΝ πρὸ τὴν ΝΡ᾽ 
ἀσύμμετροΞκ ἄρα ἐστὶν ἢ ΟΝ τῇ ΝΡ. ἴση ὃξ ἢ μὲν ΟΝ τῇ ΜΝ. ἢ ὃὲ ΝΡ τῇ 
ΝΞ᾽ ἀσύμμετροΞξ ἄρα ἐστὶν ἢ ΜΝ τῇ ΝΞ. 

καί ἐστι τὸ ἀπὸ τῆΞ ΜΝ σύμμετρον τῷ ἀπὸ τῆκπ ΝΞ. καὶ ῥητὸν ἑκάτερον᾽ 
αἱ ΜΝ. ΝΞ ἄρα ῥηταί εἰσι δυνάμει μόνον σύμμετροι. Ἡ ΜΞ ἄρα ἐκ δύο 
ὀνομάτων ἐστὶ καὶ δύναται τὸ ΑΓ’ ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


Υ͂ 


νε΄. 
Ἐὰν χωρίον περιέχηται ὑπὸ ῥητῆΞ καὶ τῆΞπΞ ἐκ δύο ὀνομάτων 
δευτέραϑπ, ἣ τὸ χωρίον δυναμένη ἄηοχόΞπΞ ἐστιν ἢ καπουμένη ἐκ δύο 
μέσων πρώτη. 
ΠΠεριεχέσθω χὰρ Χωρίον τὸ ΑΒΓΔ ὑπὸ ῥητῆΞπ τῆΞ ΑΒ καὶ τῆΞπ ἐκ δύο 
ὀνομάτων δευτέραΞπ τῆΞπ ΑΔ’ Πέχω. ὅτι ἣ τὸ ΑΓ χωρίον δυναμένη ἐκ δύο 
μέσων πρώτη ἐστίν. 
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Ἐπεὶ χὰρ ἐκ δύο ὀνομάτων ὃδευ- 
τέρα ἐστὶν ἢ ΑΔ. διῃρήσθω εἰΞ τὰ Α ΗΕ 7ζ Δ 
ὀνόματα κατὰ τὸ Ε. ὥστε τὸ μεῖζον 
ὄνομα εἶναι τὸ ΑΕ’ αἱ ΑΕ, ΕΔ ἄρα 
ῥηταί εἰσι δυνάμει μόνον σύμμετροι. 
καὶ ἢ ΑΕ τῆΞ ΕΔ μεῖζον δύναται τῷ 
ἀπὸ συμμέτρου ἑαυτῇ, καὶ τὸ ἔηπατ- 
τον ὄνομα ἣ ΕΔ σύμμετρόν ἐστι τῇ Β ΘΚ ΔΛ Γ 
ΑΒ μήκει. τετμήσθω ἢ ΕΔ δίχα κατὰ Ρ Π 
τὸ Ζ. καὶ τῷ ἀπὸ τῆΞ ΕΖ ἴσον παρὰ 
τὴν ΑΕ παραβεβηήσθω ἐηηεῖπον εἴδει - 
τετραχώνῳ τὸ ὑπὸ τῶν ΑΗΕ᾿ σύμμε- 
τροβ ἄρα ἢ ΑΗ τῇ ΗΕ μήκει. 

καὶ διὰ τῶν Η, Ε, Ζ παράηηηῆοι 
Ὥχθωσαν ταῖΞπ ΑΒ. ΓΔ αἱ ΗΘ. ΕΚ, ΖΛ. 
καὶ τῷ μὲν ΑΘ παραηηηηοχράμμῳ ἴ- 
σον τετράχωνον συνεστάτω τὸ ΣΝ. Σ Ο 
τῷ ὃξ ΗΚ ἴσον τετράχωνον τὸ ΝΠ. 
καὶ κείσθω ὥστε ἐπ᾽ εὐθείαΞ εἶναι τὴν 
ΜΝ τῇ ΝΞ’ ἐπ᾽ εὐθείαΞ ἄρα [ἐστὶ] καὶ 
ἢ ΡΝ τῇ ΝΟ. καὶ συμπεπηηρώσθω τὸ ΣΠ τετράχωνον᾽ φανερὸν δὴ ἐκ τοῦ 
προδεδειχμένου, ὅτι τὸ ΜΡ μέσον ἀνάηοχόν ἐστι τῶν ΣΝ, ΝΠ. καὶ ἴσον τῷ 
ΕΛ. καὶ ὅτι τὸ ΑΓ χωρίον δύναται ἢ ΜΞ. 

δεικτέον δή. ὅτι ἣ ΜΞ ἐκ δύο μέσων ἐστὶ πρώτη. ἐπεὶ ἀσύμμετρόΞξ 
ἐστιν ἢ ΑΕ τῇ ΕΔ μήκει, σύμμετροΞπ ὃξ ἢ ΕΔ τῇ ΑΒ. ἀσύμμετροΞκπ ἄρα ἢ ΑΕ 
τῇ ΑΒ. καὶ ἐπεὶ σύμμετρόΞξ ἐστιν ἢ ΑΗ τῇ ΕΗ. σύμμετρόκπ ἔστι καὶ ἢ ΑΕ 
ἑκατέρᾳ τῶν ΑΗ, ΗΕ. ἀηηὰ ἢ ΑΕ ἀσύμμετροΞκ τῇ ΑΒ μήκει᾽ καὶ αἱ ΑΗ, ΗΕ 
ἄρα ἀσύμμετροί εἰσι τῇ ΑΒ. αἱ ΒΑ, ΑΗ, ΗΕ ἄρα ῥπταί εἰσι δυνάμει μόνον 
σύμμετροι᾽ ὥστε μέσον ἐστὶν ἑκάτερον τῶν ΑΘ, ΗΚ. ὥστε καὶ ἑκάτερον 
τῶν ΣΝ. ΝΠ μέσον ἐστίν. καὶ αἱ ΜΝ, ΝΞ ἄρα μέσαι εἰσίν. 

καὶ ἐπεὶ σύμμετροΞ ἢ ΑΗ τῇ ΗΕ μήκει, σύμμετρόν ἐστι καὶ τὸ ΑΘ τῷ 
ΗΚ, τουτέστι τὸ ΣΝ τῷ ΝΠ, τουτέστι τὸ ἀπὸ τῆΞ ΜΝ τῷ ἀπὸ τῆΞ ΝΞ [ὥστε 
δυνάμει εἰσὶ σύμμετροι αἱ ΜΝ, ΝΞ]. καὶ ἐπεὶ ἀσύμμετρόκ ἐστιν ἡ ΑΕ τῇ 
ΕΔ μήκει. ἀηη᾽ ἢ μὲν ΑΕ σύμμετρόκ ἐστι τῇ ΑΗ, ἡ δὲ ΕΔ τῇ ΕΖ σύμμετροξκ. 
ἀσύμμετροΞ ἄρα ἢ ΑΗ τῇ ΕΖ ὥστε καὶ τὸ ΑΘ τῷ ΕΛ ἀσύμμετρόν ἐστιν, 
τουτέστι τὸ ΣΝ τῷ ΜΡ, τουτέστιν ἣ ΟΝ τῇ ΝΡ, τουτέστιν ἣ ΜΝ τῇ ΝΞ 
ἀσύμμετρόπ ἐστι μήκει. 

ἐδείχθησαν δὲ αἱ ΜΝ, ΝΞ καὶ μέσαι οὖσαι καὶ δυνάμει σύμμετροι᾽ αἱ 
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ΜΝ. ΝΞ ἄρα μέσαι εἰσὶ δυνάμει μόνον σύμμετροι. Πέχω δή, ὅτι καὶ ῥητὸν 
περιέχουσιν. ἐπεὶ χὰρ ἢ ΔΕ ὑπόκειται ἑκατέρᾳ τῶν ΑΒ, ΕΖ σύμμετροκ, 
σύμμετροπ ἄρα καὶ ἣ ΕΖ τῇ ΕΚ. καὶ ῥητὴ ἑκατέρα αὐτῶν᾽ ῥητὸν ἄρα τὸ 
ΕΛ, τουτέστι τὸ ΜΡ᾽ τὸ ὃξ ΜΡ ἐστι τὸ ὑπὸ τῶν ΜΝΞ. ἐὰν ὃε δύο μέσαι 
δυνάμει μόνον σύμμετροι συντεθῶσι ῥητὸν περιέχουσαι, ἢ ὅῆη ἄποχόπ ἐστιν. 
καηεῖται ὃξ ἐκ δύο μέσων πρώτη. Ἡ ἄρα ΜΞ ἐκ δύο μέσων ἐστὶ πρώτη; 
ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 
νε΄. 

Ἐὰν χωρίον περιέχηται ὑπὸ ῥητῆΞ καὶ τῆΞπΞ ἐκ δύο ὀνομάτων 
τρίτηβ, ἣ τὸ χωρίον δυναμένη ἄηοχόΞξΞ ἐστιν ἣ καηουμένη ἐκ δύο 
μέσων δευτέρα. 

Χωρίον χὰρ τὸ ΑΒΓΔ περιεχέσθω ὑπὸ ῥητῆΞ τῆΞ ΑΒ καὶ τῆΞ ἐκ δύο 
ὀνομάτων τρίτηΞ τῆΞ ΑΔ διῃρημένη εἰΞ τὰ ὀνόματα κατὰ τὸ Ε. ὧν μεῖζόν 
ἐστι τὸ ΑΕ᾿ Πέχω. ὅτι ἣ τὸ ΑΓ Χωρίον δυναμένη ἄπηοχόΞπ ἐστιν ἢ καπουμένη 
ἐκ δύο μέσων δευτέρα. 

Κατεσκευάσθω χὰρ τὰ αὐτὰ τοῖΞ 
Α ΗΕ 7ζ Δ πρότερον. καὶ ἐπεὶ ἐκ δύο ὀνομά- 
των ἐστὶ τρίτη ἢ ΑΔ. αἱ ΑΕ, ΕΔ ἄρα 
ῥηταί εἰσι δυνάμει μόνον σύμμετροι, 
καὶ ἢ ΑΕ τῆΞ ΕΔ μεῖζον δύναται τῷ 
ἀπὸ συμμέτρου ἑαυτῇ, καὶ οὐδετέρα 
τῶν ΑΕ, ΕΔ σύμμετρόκ [ἐστι] τῇ ΑΒ 
Β ΘΚ ΔΛ Γ μήκει. 
Ρ Π ὁμοίωΞ δὴ τοῖΞ προδεδειχμένοιϑπ 
δείξομεν. ὅτι ἢ ΜΞ ἐστιν ἢ τὸ ΑΓ χυ- 
- ρίον δυναμένη, καὶ αἱ ΜΝ, ΝΞ μέσαι 
εἰσὶ δυνάμει μόνον σύμμετροι ὥστε 
Ἢ ΜΞ ἐκ δύο μέσων ἐστίν. 
Δεικτέον δή, ὅτι καὶ δευτέρα. [Καὶ͵ 
ἐπεὶ ἀσύμμετρόΞπ ἐστιν ἢ ΔΕ τῇ ΑΒ 
μήκει, τουτέστι τῇ ΕΚ. σύμμετροΞπ ὃξ 
Σ Ο ἡ ΔΕ τῇ ΕΖ. ἀσύμμετροκ ἄρα ἐστὶν 
ἢ ΕΖ τῇ ΕΚ μήκει. καί εἰσι ῥηταί᾽ αἱ 
ΖΕ, ΕΚ ἄρα ῥηταί εἰσι δυνάμει μόνον σύμμετροι. μέσον ἄρα ἰἐστὶ] τὸ ΕΛ, 
τουτέστι τὸ ΜΡ’ καὶ περιέχεται ὑπὸ τῶν ΜΝΞ’ μέσον ἄρα ἐστὶ τὸ ὑπὸ τῶν 
ΜΝΞ. Ἡ ΜΞ ἄρα ἐκ δύο μέσων ἐστὶ δευτέρα᾽ ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 
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νζ΄. 
Ἐὰν χωρίον περιέχηται ὑπὸ ῥητῆΞκΞ καὶ τῆΞπΞ ἐκ δύο ὀνομάτων 


τετάρτη, ἣ τὸ χωρίον δυναμένη ἄηοχόΞξΞ ἐστιν ἣ καηουμένη μείζων. 


Χωρίον χὰρ τὸ ΑΓ περιεχέσθω ὑπὸ ῥητῆΞπΞ τῆΞπΞ ΑΒ καὶ τῆΞπ ἐκ δύο ὀ- 
νομάτων τετάρτηΞ τῆΞ ΑΔ διῃρημένηΞ εἰΞ τὰ ὀνόματα κατὰ τὸ Ε, ὧν 
μεῖζον ἔστω τὸ ΑΕ᾿ Πέχω, ὅτι ἢ τὸ ΑΓ χωρίον δυναμένη ἄποχόΞπ ἐστιν ἢ 
καΠπουμένη μείζων. 

Ἐπεὶ χὰρ ἣ ΑΔ ἐκ δύο ὀνομάτων 
ἐστὶ τετάρτη, αἱ ΑΕ, ΕΔ ἄρα ῥηταί Α ΗΕ 7ζ Δ 
εἰσι δυνάμει μόνον σύμμετροι. καὶ ἢ 
ΑΕ τῆς ΕΔ μεῖζον δύναται τῷ ἀπὸ 
ἀσυμμέτρου ἑαυτῇ. καὶ ἢ ΑΕ τῇ ΑΒ 
σύμμετρόΞπ ἐστι] μήκει. 

τετμήσθω ἢ ΔΕ δίχα κατὰ τὸ Ζ. 
καὶ τῷ ἀπὸ τῆΞ ΕΖ ἴσον παρὰ τὴν ΑΕ 
παραβεβῆηήσθω παραηηηηόχραμμον τὸ Ρ Π 
ὑπὸ ΑΗ. ΗΕ ἀσύμμετροΞκπ ἄρα ἐστὶν 
ἢ ΑΗ τῇ ΗΕ μήκει. ἤχθωσαν παράη- Ξ 
ἤηῆοι τῇ ΑΒ αἱ ΗΘ. ΕΚ, ΖΛ, καὶ τὰ 
Ποιπὰ τὰ αὐτὰ τοῖΞ πρὸ τούτου χεχο- 
νέτω᾽ φανερὸν δή. ὅτι ἢ τὸ ΑΓ χωρίον 
δυναμένη ἐστὶν ἢ ΜΞ. 

δεικτέον δή, ὅτι ἢ ΜΞ ἄποχόπ ἐ- 
στιν ἢ καπουμένη μείζων. ἐπεὶ ἀσύμ- 
μετρόΞ ἐστιν ἢ ΑΗ τῇ ΕΗ μήκει, ἀ- 
σύμμετρόν ἐστι καὶ τὸ ΑΘ τῷ ΗΚ, τουτέστι τὸ ΣΝ τῷ ΝΠ’ αἱ ΜΝ. ΝΞ ἄρα 
δυνάμει εἰσὶν ἀσύμμετροι. 

καὶ ἐπεὶ σύμμετρόΞξΞ ἐστιν ἣ ΑΕ τῇ ΑΒ μήκει, ῥητόν ἐστι τὸ ΑΚ᾽ καί 
ἐστιν ἴσον τοῖΞ ἀπὸ τῶν ΜΝ, ΝΞ᾿ ῥητὸν ἄρα [ἐστὶ] καὶ τὸ συχκείμενον ἐκ 
τῶν ἀπὸ τῶν ΜΝ, ΝΞ. καὶ ἐπεὶ ἀσύμμετρόΞπ ἐστιν] ἣ ΔΕ τῇ ΑΒ μήκει, 
τουτέστι τῇ ΕΚ, ἀηηὰ ἢ ΔΕ σύμμετρόπ ἐστι τῇ ΕΖ. ἀσύμμετροΞ ἄρα ἢ ΕΖ 
τῇ ΕΚ μήκει. 

αἱ ΕΚ, ΕΖ ἄρα ῥηταί εἰσι δυνάμει μόνον σύμμετροι᾽ μέσον ἄρα τὸ ΛΕ, 
τουτέστι τὸ ΜΡ. καὶ περιέχεται ὑπὸ τῶν ΜΝ, ΝΞ’ μέσον ἄρα ἐστὶ τὸ ὑπὸ 
τῶν ΜΝ, ΝΞ. καὶ ῥητὸν τὸ Γσυδκείμενον] ἐκ τῶν ἀπὸ τῶν ΜΝ, ΝΞ, καί 
εἰσιν ἀσύμμετροι αἱ ΜΝ, ΝΞ δυνάμει. 

ἐὰν ὃξ δύο εὐθεῖαι δυνάμει ἀσύμμετροι συντεθῶσι ποιοῦσαι τὸ μὲν συχ- 


Σ Ο 


ΒΥΙΚΛΕΙΔΟΥ ΣΙΟΙΧΕΙΟΝ εὯἝὯὃὉὃῤὉϑὃ δὃ 


κείμενον ἐκ τῶν ἀπ᾿ αὐτῶν τετραχώνων ῥητόν, τὸ δ᾽ ὑπ᾽ αὐτῶν μέσον, ἣ ὅηη 
ἀποχόΞξ ἐστιν, καηεῖται ὃξ μείζων. Ἡ ΜΞ ἄρα ἄηοχόΞκ ἐστιν ἣ καΠπουμένη 
μείζων. καὶ δύναται τὸ ΑΓ χωρίον᾽ ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


νη΄. 

Ἐὰν χωρίον περιέχηται ὑπὸ ῥητῆΞ καὶ τῆΞπΞ ἐκ δύο ὀνομάτων 
πέμπτηξ, ἣ τὸ χωρίον δυναμένη ἄηοχόΞ ἐστιν ἣ καπηουμένη ῥητὸν 
καὶ μέσον δυναμένη. 

Χωρίον χὰρ τὸ ΑΓ περιεχέσθω ὑπὸ ῥητῆΞπΞ τῆΞπ ΑΒ καὶ τῆΞπ ἐκ δύο ὀνο- 
μάτων πέμπτηΞπ τῆΞπΞ ΑΔ διῃρημένη εἰ τὰ ὀνόματα κατὰ τὸ Ε, ὥστε τὸ 
μεῖζον ὄνομα εἶναι τὸ ΑΕ’ ἢέχω [δή], ὅτι ἣ τὸ ΑΓ χωρίον δυναμένη ἄδοχός 
ἐστιν ἢ καηουμένη ῥητὸν καὶ μέσον δυναμένη. 

Κατεσκευάσθω χὰρ τὰ αὐτὰ τοῖΞ 

Α ΗΕ 7χζ Δ πρότερον δεδειχμένοιξΞ᾽ φανερὸν δή. 

ὅτι ἢ τὸ ΑΓ χωρίον δυναμένη ἐστὶν 

ΜΞ. δεικτέον δή, ὅτι ἢ ΜΞ ἐστιν 

Ἢ ῥητὸν καὶ μέσον δυναμένη. ἐπεὶ 

χὰρ ἀσύμμετρόΞπ ἐστιν ἢ ΑΗ τῇ ΗΕ. 

ἀσύμμετρον ἄρα ἐστὶ καὶ τὸ ΑΘ τῷ 

Β ΘΚ ΔΛ Γ ΘΕ, τουτέστι τὸ ἀπὸ τῆΞ ΜΝ τῷ ἀ- 
Ρ Π πὸ τῆβ ΝΞ᾿ αἱ ΜΝ. ΝΞ ἄρα δυνάμει 

εἰσὶν ἀσύμμετροι. 

καὶ ἐπεὶ ἢ ΑΔ ἐκ δύο ὀνομάτων 
ἐστὶ πέμπτη, καί [ἐστιν] ἔβασσον αὐ- 
τῆξ τμῆμα τὸ ΕΔ. σύμμετροβ ἄρα ἢ 
ΕΔ τῇ ΑΒ μήκει. ἀηηὰ ἡἣ ΑΕ τῇ ΕΔ ἐ- 
στιν ἀσύμμετροκ᾽ καὶ ἢ ΑΒ ἄρα τῇ ΑΕ 
ἐστιν ἀσύμμετροΞκ μήκει. [αἱ ΒΑ, ΑΕ 

Σ Ο ῥηταί εἰσι δυνάμει μόνον σύμμετροι. 
μέσον ἄρα ἐστὶ τὸ ΑΚ, τουτέστι τὸ 
συχκείμενον ἐκ τῶν ἀπὸ τῶν ΜΝ. ΝΞ. 

καὶ ἐπεὶ σύμμετρόκπ ἐστιν ἣ ΔΕ τῇ ΑΒ μήκει, τουτέστι τῇ ΕΚ. ἀηηὰ ἢ ΔΕ 
τῇ ΕΖ σύμμετρόπ ἐστιν, καὶ ἢ ΕΖ ἄρα τῇ ΕΚ σύμμετρόκ ἐστιν. καὶ ῥητὴ ἢ 
ΕΚ᾽ ῥητὸν ἄρα καὶ τὸ ΕΛ, τουτέστι τὸ ΜΡ, τουτέστι τὸ ὑπὸ ΜΝΞ’ αἱ ΜΝ. 
ΝΞ ἄρα δυνάμει ἀσύμμετροί εἰσι ποιοῦσαι τὸ μὲν συχκείμενον ἐκ τῶν ἀπ᾽ 
αὐτῶν τετραχώνων μέσον, τὸ δ᾽ ὑπ᾽ αὐτῶν ῥητόν. Ἡ ΜΞ ἄρα ῥητὸν καὶ 
μέσον δυναμένη ἐστὶ καὶ δύναται τὸ ΑΓ χωρίον᾽ ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 
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νθ΄. 

Ἐὰν χωρίον περιέχηται ὑπὸ ῥητῆΞκΞ καὶ τῆΞπΞ ἐκ δύο ὀνομάτων 
ἕκτηξ, ἢ τὸ χωρίον δυναμένη ἄηοχόΞξΞ ἐστιν ἣ καῆηουμένη δύο μέσα 
δυναμένη. 

Χωρίον χὰρ τὸ ΑΒΓΔ περιεχέσθω ὑπὸ ῥητῆΞ τῆΞ ΑΒ καὶ τῆΞπ ἐκ δύο 
ὀνομάτων ἕκτηΞ τῆΞπΞ ΑΔ διῃρημένηΞξ εἰ τὰ ὀνόματα κατὰ τὸ Ε. ὥστε τὸ 
μεῖζον ὄνομα εἶναι τὸ ΑΕ᾿ δέχω, ὅτι ἡἣ τὸ ΑΓ δυναμένη ἡ δύο μέσα δυναμένη 
ἐστίν. 

Κατεσκευάσθω [χὰρ] τὰ αὐτὰ τοῖς 
προδεδειχμένοιπ. φανερὸν δή, ὅτι [ἢ] Α ΗΕ Ζ Δ 
τὸ ΑΓ δυναμένη ἐστὶν ἢ ΜΞ, καὶ ὅτι 
ἀσύμμετρόκπ ἐστι ἢ ΜΝ τῇ ΝΞ ὁυνά- 
μει. καὶ ἐπεὶ ἀσύμμετρόξ ἐστιν ἢ ΕΑ 
τῇ ΑΒ μήκει, αἱ ΕΑ, ΑΒ ἄρα ῥηταί 
εἰσι δυνάμει μόνον σύμμετροι᾽ μέσον 
ἄρα ἐστὶ τὸ ΑΚ. τουτέστι τὸ συχκεί- Β ΘΚ Λ Γ 
μενον ἐκ τῶν ἀπὸ τῶν ΜΝ, ΝΞ. Ρ Π 

πάηιν, ἐπεὶ ἀσύμμετρόΞπ ἐστιν ἢ 
ΕΔ τῇ ΑΒ μήκει, ἀσύμμετροΞξ ἄρα ἐ- 
στὶ καὶ ἢ ΖΕ τῇ ΕΚ’ αἱ ΖΕ, ΕΚ ἄρα 
ῥηταί εἰσι δυνάμει μόνον σύμμετροι: 
μέσον ἄρα ἐστὶ τὸ ΕΛ, τουτέστι τὸ 
ΜΡ, τουτέστι τὸ ὑπὸ τῶν ΜΝΞ. καὶ 
ἐπεὶ ἀσύμμετροβπ ἢ ΑΕ τῇ ΕΖ, καὶ τὸ 
ΑΚ τῷ ΕΛ ἀσύμμετρόν ἐστιν. Σ Ο 

ἀηηὰ τὸ μὲν ΑΚ ἐστι τὸ συχκείμε- 
νον ἐκ τῶν ἀπὸ τῶν ΜΝ, ΝΞ, τὸ ὃξ 
ΕΛ ἐστι τὸ ὑπὸ τῶν ΜΝΞ᾽ ἀσύμμετρον ἄρα ἐστὶ τὸ συχκείμενον ἐκ τῶν 
ἀπὸ τῶν ΜΝΞ τῷ ὑπὸ τῶν ΜΝΞ. καί ἐστι μέσον ἑκάτερον αὐτῶν, καὶ αἱ 
ΜΝ. ΝΞ ὁυνάμει εἰσὶν ἀσύμμετροι. Ἡ ΜΞ ἄρα δύο μέσα δυναμένη ἐστὶ 
καὶ δύναται τὸ ΑΓ΄ ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


Λῆμμα : Ἐὰν εὐθεῖα χραμμὴ τμηθῇ εἰΞ ἄνισα, τὰ ἀπὸ τῶν 
ἀνίσων τετράχωνα μείζονά ἐστι τοῦ δὶΞ ὑπὸ τῶν ἀνίσων περιεχομένου 
ὀρθοχωνίου. 


Ἔστω εὐθεῖα ἢ ΑΒ καὶ τετμήσθω εἰπ ἄνισα κατὰ τὸ Γ, καὶ ἔστω μείζων 
ἢ ΑΓ’ ἡέχω, ὅτι τὰ ἀπὸ τῶν ΑΓ, ΓΒ μείζονά ἐστι τοῦ δὶΞ ὑπὸ τῶν ΑΓ, ΓΒ. 


ΒΥΙΚΛΕΙΔΟΥ ΣΙΟΙΧΕΙΟ 


Δ Β 


ΑΔ᾽᾿ ὥστε τὸ ὑπὸ τῶν ΑΓ, ΓΒ ἔἐῆαττόν 
ΑΓ, ΓΒ ἔηαττον ἢ διπηάσιόν ἐστι τοῦ 


Ν 10 00 


Τετμήσθω χὰρ ἢ ΑΒ δίχα κατὰ τὸ 
Δ. ἐπεὶ οὖν εὐθεῖα χραμμὴ τέτμηται 
εἰα μὲν ἴσα κατὰ τὸ Δ, εἰ ὃξ ἄνισα 
κατὰ τὸ Γ, τὸ ἄρα ὑπὸ τῶν ΑΓ, ΓΒ 
μετὰ τοῦ ἀπὸ ΓΔ ἴσον ἐστὶ τῷ ἀπὸ 
ἐστι τοῦ ἀπὸ ΑΔ’ τὸ ἄρα δὶΞ ὑπὸ τῶν 
ἀπὸ ΑΔ. 


ἀηηὰ τὰ ἀπὸ τῶν ΑΓ, ΓΒ διπῆάσιά [ἐστι] τῶν ἀπὸ τῶν ΑΔ, ΔΓ’ τὰ ἄρα 


ἀπὸ τῶν ΑΓ, ΓΒ μείζονά ἐστι τοῦ δὶΞ 


ξ΄. 


ὑπὸ τῶν ΑΓ, ΓΒ᾽ ὅπερ ἔδει δεῖξαι... 


Υ 


Τὸ ἀπὸ τῆΞ ἐκ δύο ὀνομάτων παρὰ ῥητὴν παραβαηηόμενον πῆάτοΞξ 
ποιεῖ τὴν ἐκ δύο ὀνομάτων πρώτην. 


Ἔστω ἐκ δύο ὀνομάτων ἡ ΑΒ διῃρημένη εἰΞ5 τὰ ὀνόματα κατὰ τὸ Γ, 
ὥστε τὸ μεῖζον ὄνομα εἶναι τὸ ΑΓ, καὶ ἐκκείσθω ῥητὴ ἢ ΔΕ, καὶ τῷ ἀπὸ 


τῆξ. ΑΒ ἴσον παρὰ τὴν ΔΕ παραβεβηῃ 
Πέχω. ὅτι ἣ ΔΗ ἐκ δύο ὀνομάτων ἐστ 

ΠΠαραβεβηήσθω χὰρ παρὰ τὴν ΔΕ 
τῷ μὲν ἀπὸ τῆκπ ΑΓ ἴσον τὸ ΔΘ, τῷ ὃξ 
ἀπὸ τῆΞ ΒΓ ἴσον τὸ ΚΛ’ Ποιπὸν ἄρα τὸ 
ὃὶΞ ὑπὸ τῶν ΑΓ. ΓΒ ἴσον ἐστὶ τῷ ΜΖ. 
τετμήσθω ἢ ΜΗ δίχα κατὰ τὸ Ν, καὶ 
παράηηηῆοΞκ ἤχθω ἡ ΝΞ ἑκατέρᾳ τῶν 
ΜΛ, ΗΖ]. ἑκάτερον ἄρα τῶν ΜΞ, ΝΖ 
ἴσον ἐστὶ τῷ ἅπαξ ὑπὸ τῶν ΑΓΒ. 

καὶ ἐπεὶ ἐκ δύο ὀνομάτων ἐστὶν ἢ 
ΑΒ διῃρημένη εἰ τὰ ὀνόματα κατὰ 
τὸ Γ, αἱ ΑΓ, ΓΒ ἄρα ῥηταί εἰσι ὃυ- 
νάμει μόνον σύμμετροι᾽ τὰ ἄρα ἀπὸ 
τῶν ΑΓ, ΓΒ ῥητά ἐστι καὶ σύμμετρα 
ἀηπηήηποιΞπ᾽ ὥστε καὶ τὸ συχκείμενον ἐκ 
τῶν ἀπὸ τῶν ΑΓ, ΓΒ ᾿σύμμετρόν ἐστι 
τοῖβ ἀπὸ τῶν ΑΓ, ΓΒ’ ῥητὸν ἄρα ἐ- 
στὶ τὸ συχκείμενον ἐκ τῶν ἀπὸ τῶν 
ΑΓ, ΓΒΙ. καί ἐστιν ἴσον τῷ ΔΛ’ ῥητὸν 
ἄρα ἐστὶ τὸ ΔΛ. καὶ παρὰ ῥητὴν 


σθω τὸ ΔΕΖΗ πηάτοκ ποιοῦν τὴν ΔΗ᾿ 


ὶ πρώτῃ. 


Δ ΚΜ Ν Π 
Ε ΘΛ. Ξ-Ξ- Ζ 
Α Γ Β 


τὴν ΔΕ παράκειται᾽ ῥητὴ ἄρα ἐστὶν ἢ ΔΜ καὶ σύμμετροκπ τῇ ΔΕ μήκει. 
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πάηιν, ἐπεὶ αἱ ΑΓ, ΓΒ ῥηταί εἰσι δυνάμει μόνον σύμμετροι. μέσον ἄρα 
ἐστὶ τὸ δὶΞ ὑπὸ τῶν ΑΓ, ΓΒ, τουτέστι τὸ ΜΖ. καὶ παρὰ ῥητὴν τὴν ΜΛ 
παράκειται᾽ ῥητὴ ἄρα καὶ ἢ ΜΗ ἐστι καὶ ἀσύμμετροΞπ τῇ ΜΛ. τουτέστι τῇ 
ΔΕ. μήκει. ἔστι ὃξ καὶ ἢ ΜΔ ῥητὴ καὶ τῇ ΔΕ μήκει σύμμετροΞξ᾽ ἀσύμμετροξ 
ἄρα ἐστὶν ἢ ΔΜ τῇ ΜΗ μήκει. καί εἰσι ῥηταί αἱ ΔΜ, ΜΗ ἄρα ῥπταί εἰσι 
ὀυνάμει μόνον σύμμετροι᾽ ἐκ δύο ἄρα ὀνομάτων ἐστὶν ἢ ΔΗ. 

Δεικτέον δή. ὅτι καὶ πρώτη. Ἐπεὶ τῶν ἀπὸ τῶν ΑΓ, ΓΒ μέσον ἀνάηοχόν 
ἐστι τὸ ὑπὸ τῶν ΑΓΒ. καὶ τῶν ΔΘ, ΚΛ ἄρα μέσον ἀνάποχόν ἐστι τὸ ΜΞ. 
ἔστιν ἄρα ὧὠξ τὸ ΔΘ πρὸ τὸ ΜΞ, οὕτωΞ τὸ ΜΞ πρὸ τὸ ΚΛ, τουτέστιν ὡπ 
ἢ ΔΚ πρὸΞ τὴν ΜΝ. ἣ ΜΝ πρὸ τὴν ΜΚ: τὸ ἄρα ὑπὸ τῶν ΔΚ, ΚΜ ἴσον 
ἐστὶ τῷ ἀπὸ τῆΞ ΜΝ. καὶ ἐπεὶ σύμμετρόν ἐστι τὸ ἀπὸ τῆΞ ΑΓ τῷ ἀπὸ τῆΞ 
ΓΒ. σύμμετρόν ἐστι καὶ τὸ ΔΘ τῷ ΚΛ’ ὥστε καὶ ἣ ΔΚ τῇ ΚΜ σύμμετρόΞξ 
ἐστιν. 

καὶ ἐπεὶ μείζονά ἐστι τὰ ἀπὸ τῶν ΑΓ, ΓΒ τοῦ δὶΞ ὑπὸ τῶν ΑΓ. ΓΒ, μεῖζον 
ἄρα καὶ τὸ ΔΛ τοῦ ΜΖ᾽ ὥστε καὶ ἣ ΔΜ τῆΞ ΜΗ μείζων ἐστίν. καί ἐστιν 
ἴσον τὸ ὑπὸ τῶν ΔΚ, ΚΜ τῷ ἀπὸ τῆΞ ΜΝ. τουτέστι τῷ τετάρτῳ τοῦ ἀπὸ 
τῆΞ ΜΗ. καὶ σύμμετροΞ ἣ ΔΚ τῇ ΚΜ. ἐὰν δὲ ὦσι δύο εὐθεῖαι ἄνισοι, τῷ δὲ 
τετάρτῳ μέρει τοῦ ἀπὸ τῆΞ ἐπάσσονοΞξ ἴσον παρὰ τὴν μείζονα παραβηηθῇ 
ἐηηεῖπον εἴδει τετραχώνῳ καὶ εἰ5Ξ σύμμετρα αὐτὴν διαιρῇ. ἢ μείζων τῆς 
ἐηπάσσονοβπ μεῖζον δύναται τῷ ἀπὸ συμμέτρου ἑαυτῇ ἢ ΔΜ ἄρα τῆπ ΜΗ 
μεῖζον δύναται τῷ ἀπὸ συμμέτρου ἑαυτῇ. 

καί εἰσι ῥηταὶ αἱ ΔΜ, ΜΗ. καὶ ἢ ΔΜ μεῖζον ὄνομα σύμμετρόπ ἐστι τῇ 
ἐκκειμένῃ ῥητῇ τῇ ΔΕ μήκει. Ἡ ΔΗ ἄρα ἐκ δύο ὀνομάτων ἐστὶ πρώωτη᾿ ὅπερ 
ἔδει δεῖξαι. 


ξα΄. 

Τὸ ἀπὸ τῆΞ ἐκ δύο μέσων πρώτηΞπΞ παρὰ ῥητὴν παραβαηηόμενον 
πηάτοΞ ποιεῖ τὴν ἐκ δύο ὀνομάτων δευτέραν. 

Ἔστω ἐκ δύο μέσων πρώτὴ ἢ ΑΒ διῃρημένη εἰ τὰΞ μέσαΞπΞ κατὰ τὸ 
Γ, ὧν μείζων ἣ ΑΓ, καὶ ἐκκείσθω ῥητὴ ἡ ΔΕ, καὶ παραβεβῆήσθω παρὰ τὴν 
ΔΕ τῷ ἀπὸ τῆΞπΞ ΑΒ ἴσον παραηηηηόχραμμον τὸ ΔΖ πηάτοΞξ ποιοῦν τὴν ΔΗ’ 
Πέχω, ὅτι ἣ ΔΗ ἐκ δύο ὀνομάτων ἐστὶ δευτέρα. 

Κατεσκευάσθω χὰρ τὰ αὐτὰ τοῖΞπ πρὸ τούτου. καὶ ἐπεὶ ἢ ΑΒ ἐκ δύο 
μέσων ἐστὶ πρώτη διῃρημένη κατὰ τὸ Γ, αἱ ΑΓ. ΓΒ ἄρα μέσαι εἰσὶ δυνάμει 
μόνον σύμμετροι ῥητὸν περιέχουσαι᾽ ὥστε καὶ τὰ ἀπὸ τῶν ΑΓ. ΓΒ μέσα 
ἐστίν. μέσον ἄρα ἐστὶ τὸ ΔΛ. καὶ παρὰ ῥητὴν τὴν ΔΕ παραβέβηῆπται᾽ ῥητὴ 
ἄρα ἐστίν ἢἣ ΜΔ καὶ ἀσύμμετροΞκ τῇ ΔΕ μήκει. 
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πάηιν, ἐπεὶ ῥητόν ἐστι τὸ δὶΞ ὑπὸ 
τῶν ΑΓ, ΓΒ, ῥητόν ἐστι καὶ τὸ ΜΖ. 
καὶ παρὰ ῥητὴν τὴν ΜΛ παράκειται" 
ῥητὴ ἄρα [ἐστὶ] καὶ ἣ ΜΗ καὶ μήκει 
σύμμετροπ τῇ ΜΛ, τουτέστι τῇ ΔΕ’ 
ἀσύμμετροΞξ ἄρα ἐστὶν ἢ ΔΜ τῇ ΜΗ 
μήκει. καί εἰσι ῥηταί᾽ αἱ ΔΜ, ΜΗ ἄρα 
ῥηταί εἰσι δυνάμει μόνον σύμμετροι: 
ἐκ δύο ἄρα ὀνομάτων ἐστὶν ἢ ΔΗ. 

Δεικτέον δή. ὅτι καὶ δευτέρα. Ἐ- 
πεὶ χὰρ τὰ ἀπὸ τῶν ΑΓ, ΓΒ μείζονά 
ἐστι τοῦ δὶΞ ὑπὸ τῶν ΑΓ, ΓΒ, μεῖζον 
ἄρα καὶ τὸ ΔΛ τοῦ ΜΖ’ ὥστε καὶ ἣ ΔΜ 
τῆς ΜΗ. καὶ ἐπεὶ σύμμετρόν ἐστι τὸ 
ἀπὸ τῆΞΞ ΑΓ τῷ ἀπὸ τῆΞπ ΓΒ. σύμμε- 
τρόν ἐστι καὶ τὸ ΔΘ τῷ ΚΛ’ ὥστε καὶ 
ἢ ΔΚ τῇ ΚΜ σύμμετρόϑ ἐστιν. 

καί ἐστι τὸ ὑπὸ τῶν ΔΚΜ ἴσον τῷ 
ἀπὸ τῆΞ ΜΝ’ ἢ ΔΜ ἄρα τῆΞ ΜΗ μεῖς- 
ζον δύναται τῷ ἀπὸ συμμέτρου ἕαυ- 
τῇ. καί ἐστιν ἣ ΜΗ σύμμετροκπ τῇ ΔΕ μήκει. Ἡ ΔΗ ἄρα ἐκ δύο ὀνομάτων 
ἐστὶ δευτέρα. 
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ξβ΄. 

Τὸ ἀπὸ τῆΞ ἐκ δύο μέσων δευτέραΞξΞ παρὰ ῥητὴν παραβαηηόμενον 
πηάτοΞ ποιεῖ τὴν ἐκ δύο ὀνομάτων τρίτην. 

Ἔστω ἐκ δύο μέσων δευτέρα ἢ ΑΒ διῃρημένη εἰΞ τὰκ μέσαξ κατὰ τὸ Γ, 
ὥστε τὸ μεῖζον τμῆμα εἶναι τὸ ΑΓ, ῥητὴ δέ τιΞ ἔστω ἡ ΔΕ. καὶ παρὰ τὴν 
ΔΕ τῷ ἀπὸ τῆΞ ΑΒ ἴσον παραηηηπόχραμμον παραβεβηήσθω τὸ ΔΖ πηάτοΞπ 
ποιοῦν τὴν ΔΗ᾿ Πέχω, ὅτι ἢ ΔΗ ἐκ δύο ὀνομάτων ἐστὶ τρίτη. 

Κατεσκευάσθω τὰ αὐτὰ τοῖΞπΞ προδεδειχμένοιΞ. καὶ ἐπεὶ ἐκ δύο μέσων 
δευτέρα ἐστὶν ἢ ΑΒ διῃρημένη κατὰ τὸ Γ. αἱ ΑΓ, ΓΒ ἄρα μέσαι εἰσὶ δυνάμει 
μόνον σύμμετροι μέσον περιέχουσαι᾽ ὥστε καὶ τὸ συχκείμενον ἐκ τῶν ἀπὸ 
τῶν ΑΓ, ΓΒ μέσον ἐστίν. 

καί ἐστιν ἴσον τῷ ΔΛ᾽’ μέσον ἄρα καὶ τὸ ΔΛ. καὶ παράκειται παρὰ ῥητὴν 
τὴν ΔΕ᾿ ῥητὴ ἄρα ἐστὶ καὶ ἣ ΜΔ καὶ ἀσύμμετροξ τῇ ΔΕ μήκει. 


8... Θὃθὃὄ5π΄7εἪαοὄο᾽᾽᾽........ςς τ τ τ 0ὁΠῦῸῦΌῸ πΠ  ΒΥΚΛΕΊΙΔΟΥ ΣΙΟΙΧΕΙΟΝ 10 


διὰ τὰ αὐτὰ δὴ καὶ ἢ ΜΗ ῥητή 
ἐστι καὶ ἀσύμμετροΞξ τῇ ΜΛ. τουτέστι Δ ΚΜ Ν ΗΠ 
τῇ ΔΕ. μήκει" ῥητὴ ἄρα ἐστὶν ἑκατέρα 
τῶν ΔΜ, ΜΗ καὶ ἀσύμμετροΞπ τῇ ΔΕ 
μήκει. 

καὶ ἐπεὶ ἀσύμμετρόΞπ ἐστιν ἢ ΑΓ 
τῇ ΓΒ μήκει, ωὡΞ ὃξ ἢ ΑΓ πρὸΞ τὴν 
ΓΒ. οὕτωΞ τὸ ἀπὸ τῆΞ ΑΓ πρὸ τὸ ὑπὸ 
τῶν ΑΓΒ. ἀσύμμετρον ἄρα καὶ τὸ ἀπὸ 
τῆβς ΑΓ τῷ ὑπὸ τῶν ΑΓΒ. ὥστε καὶ 
τὸ συχκείμενον ἐκ τῶν ἀπὸ τῶν ΑΓ. 
ΓΒ τῷ δὶΞ ὑπὸ τῶν ΑΓΒ ἀσύμμετρόν 
ἐστιν, τουτέστι τὸ ΔΛ τῷ ΜΖ᾽ ὥστε 
καὶ ἢ ΔΜ τῇ ΜΗ ἀσύμμετρόσπ ἐστιν. 
καί εἰσι ῥηταί: ἐκ δύο ἄρα ὀνομάτων 
ἐστὶν ἢ ΔΗ. 

Δεικτέον ᾿δήϊ, ὅτι καὶ τρίτη. 

ὉμοίωΞ δὴ τοῖΞ προτέροιξ ἐπιῆο- 
χιούμεθα. ὅτι μείζων ἐστὶν ἣ ΔΜ τῆΞ 
ΜΗ. καὶ σύμμετροβπ ἢ ΔΚ τῇ ΚΜ. καί 
ἐστι τὸ ὑπὸ τῶν ΔΚΜ ἴσον τῷ ἀπὸ τῆΞπΞ ΜΝ’ ἢ ΔΜ ἄρα τῆΞ ΜΗ μεῖζον 
δύναται τῷ ἀπὸ συμμέτρου ἑαυτῇ. καὶ οὐδετέρα τῶν ΔΜ, ΜΗ σύμμετρός 
ἐστι τῇ ΔΕ μήκει. Ἡ ΔΗ ἄρα ἐκ δύο ὀνομάτων ἐστὶ τρίτη ὅπερ ἔδει 


δεῖξαι. 
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ξχ. 

Τὸ ἀπὸ τῆΞ μείζονοΞ παρὰ ῥητὴν παραβαηηόμενον πηάτοΞπ ποιεῖ 
τὴν ἐκ δύο ὀνομάτων τετάρτην. 

Ἔστω μείζων ἡ ΑΒ διῃρημένη κατὰ τὸ Γ, ὥστε μείζονα εἶναι τὴν ΑΓ 
τῆξ ΓΒ, ῥητὴ ὃὲξ ἢ ΔΕ, καὶ τῷ ἀπὸ τῆΞ ΑΒ ἴσον παρὰ τὴν ΔΕ παραβεβηήσθω 
τὸ ΔΖ παραηηηηπόχραμμον πηάτοΞπ ποιοῦν τὴν ΔΗ᾿ Πέχω, ὅτι ἣ ΔΗ ἐκ δύο 
ὀνομάτων ἐστὶ τετάρτη. 

Κατεσκευάσθω τὰ αὐτὰ τοῖΞ προδεδειχμένοιΞπ. καὶ ἐπεὶ μείζων ἐστὶν 
ἢ ΑΒ διῃρημένη κατὰ τὸ Γ, αἱ ΑΓ, ΓΒ δυνάμει εἰσὶν ἀσύμμετροι ποιοῦσαι 
τὸ μὲν συχκείμενον ἐκ τῶν ἀπ᾿ αὐτῶν τετραχώνων ῥητόν, τὸ δὲ ὑπ᾽ αὐτῶν 
μέσον. 
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ἐπεὶ οὖν ῥητόν ἐστι τὸ συχκείμε- 
νον ἐκ τῶν ἀπὸ τῶν ΑΓ, ΓΒ, ῥητὸν 
ἄρα ἐστὶ τὸ ΔΛ᾽ ῥητὴ ἄρα καὶ ἢ ΔΜ 
καὶ σύμμετροΞπ τῇ ΔΕ μήκει. 

πάηιν, ἐπεὶ μέσον ἐστὶ τὸ δὶκπ ὑ- 
πὸ τῶν ΑΓ, ΓΒ. τουτέστι τὸ ΜΖ, καὶ 
παρὰ ῥητὴν ἐστι τὴν ΜΛ, ῥητὴ ἄρα 
ἐστὶ καὶ ἣ ΜΗ καὶ ἀσύμμετροπ τῇ 
ΔΕ μήκει ἀσύμμετροΞξ ἄρα ἐστὶ καὶ 
ἢ ΔΜ τῇ ΜΗ μήκει. αἱ ΔΜ, ΜΗ ἄρα 
ῥηταί εἰσι δυνάμει μόνον σύμμετροι" 
ἐκ δύο ἄρα ὀνομάτων ἐστὶν ἢ ΔΗ. 

Δεικτέον δή], ὅτι καὶ τετάρτη. 
Ὁμοίως δὴ δείξομεν τοῖΞ πρότερον, 
ὅτι μείζων ἐστὶν ἣ ΔΜ τῆΞ ΜΗ. καὶ 
ὅτι τὸ ὑπὸ ΔΚΜ ἴσον ἐστὶ τῷ ἀπὸ τῆΞ 
ΜΝ. 

ἐπεὶ οὖν ἀσύμμετρόν ἐστι τὸ ἀπὸ 
τῆϑξ ΑΓ τῷ ἀπὸ τῆΞ ΓΒ, ἀσύμμετρον 
ἄρα ἐστὶ καὶ τὸ ΔΘ τῷ ΚΛ’ ὥστε ἀ- 
σύμμετροΞπ καὶ ἣ ΔΚ τῇ ΚΜ ἐστιν. ἐὰν δὲ ὦσι δύο εὐθεῖαι ἄνισοι, τῷ 
ὃξ τετάρτῳ μέρει τοῦ ἀπὸ τῆΞ ἐπάσσονοΞ ἴσον παραηΠηηηπόχραμμον παρὰ 
τὴν μείζονα παραβηηθῇ ἐηηεῖπον εἴδει τετραχώνῳ καὶ εἰς ἀσύμμετρα αὖ- 
τὴν διαιρῇ, ἢ μείζων τῆΞπΞ ἐηπάσσονοΞξ μεῖζον δυνήσεται τῷ ἀπὸ ἀσυμμέτρου 
ἑαυτῇ μήκει᾽ ἢ ΔΜ ἄρα τῆΞκΞ ΜΗ μεῖζον δύναται τῷ ἀπὸ ἀσυμμέτρου ἑαυτῇ. 

καί εἰσιν αἱ ΔΜ, ΜΗ ῥηταὶ δυνάμει μόνον σύμμετροι, καὶ ἢἣ ΔΜ σύμ- 
μετρόΞπ ἔστι τῇ ἐκκειμένῃ ῥητῇ τῇ ΔΕ. Ἡ ΔΗ ἄρα ἐκ δύο ὀνομάτων ἐστὶ 
τετάρτη ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 
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ξὸ΄. 

Τὸ ἀπὸ τῆΞκΞ ῥητὸν καὶ μέσον δυναμένηΞΞ παρὰ ῥητὴν παραβαῆ- 
Πόμενον πῆάτοΞπ ποιεῖ τὴν ἐκ δύο ὀνομάτων πέμπτην. 

Ἔστω ῥητὸν καὶ μέσον δυναμένη ἢ ΑΒ διῃρημένη εἰΞ τὰκ εὐθείαΞ κατὰ 
τὸ Γ, ὥστε μείζονα εἶναι τὴν ΑΓ, καὶ ἐκκείσθω ῥητὴ ἣ ΔΕ, καὶ τῷ ἀπὸ τῆς 
ΑΒ ἴσον παρὰ τὴν ΔΕ παραβεβηήσθω τὸ ΔΖ πηάτοΞπ ποιοῦν τὴν ΔΗ᾿ Πέχῳω, 
ὅτι ἢ ΔΗ ἐκ δύο ὀνομάτων ἐστὶ πέμπτη. 
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Κατεσκευάσθω τὰ αὐτὰ τοῖΞπ πρὸ 
τούτου. ἐπεὶ οὖν ῥητὸν καὶ μέσον δυ- Δ ΚΜ Ν Η 
ναμένη ἐστὶν ἣ ΑΒ διῃρημένη κατὰ 
τὸ Γ., αἱ ΑΓ, ΓΒ ἄρα δυνάμει εἰσὶν 
ἀσύμμετροι ποιοῦσαι τὸ μὲν συχκκεί- 
μενον ἐκ τῶν ἀπ᾿ αὐτῶν τετραχώνων 
μέσον, τὸ δ᾽ ὑπ᾽ αὐτῶν ῥητόν. 

ἐπεὶ οὖν μέσον ἐστὶ τὸ συχκείμε- 
νον ἐκ τῶν ἀπὸ τῶν ΑΓ. ΓΒ. μέσον ἄ- 
ρα ἐστὶ τὸ ΔΛ’ ὥστε ῥητή ἐστιν ἢ ΔΜ 
καὶ μήκει ἀσύμμετροΞκ τῇ ΔΕ. πάηῆηιν, 
ἐπεὶ ῥητόν ἐστι τὸ δὶπ ὑπὸ τῶν ΑΓΒ, 
τουτέστι τὸ ΜΖ. ῥητὴ ἄρα ἣ ΜΗ καὶ 
σύμμετροβ τῇ ΔΕ. ἀσύμμετροΞπ ἄρα 
ΔΜ τῇ ΜΗ’ αἱ ΔΜ, ΜΗ ἄρα ῥηταί 
εἰσι δυνάμει μόνον σύμμετροι᾽ ἐκ δύο 
ἄρα ὀνομάτων ἐστὶν ἢ ΔΗ. 

Λέχω δή. ὅτι καὶ πέμπτη. Ὁμοί- 
ωπ χὰρ δειχθήσεται, ὅτι τὸ ὑπὸ τῶν 
ΔΚΜ ἴσον ἐστὶ τῷ ἀπὸ τῆΞ ΜΝ. καὶ 
ἀσύμμετροπ ἢ ΔΚ τῇ ΚΜ μήκει᾽ ἣ ΔΜ 
ἄρα τῆΞπΞ ΜΗ μεῖζον δύναται τῷ ἀπὸ ἀσυμμέτρου ἑαυτῇ. καί εἰσιν αἱ ΔΜ, 
ΜΗ ῥηταὶ] δυνάμει μόνον σύμμετροι, καὶ ἣ ἐδθάσσων ἣ ΜΗ σύμμετροκ τῇ 
ΔΕ μήκει. Ἡ ΔΗ ἄρα ἐκ δύο ὀνομάτων ἐστὶ πέμπτη᾽ ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 
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ξε΄. 

Τὸ ἀπὸ τῆΞξΞ δύο μέσα δυναμένη παρὰ ῥητὴν παραβαηηόμενον 
πηάτοΞ ποιεῖ τὴν ἐκ δύο ὀνομάτων ἕκτην. 

Ἔστω δύο μέσα δυναμένη ἣ ΑΒ διῃρημένη κατὰ τὸ Γ, ῥητὴ ὃξ ἔστω ἢ 
ΔΕ. καὶ παρὰ τὴν ΔΕ τῷ ἀπὸ τῆΞκΞ ΑΒ ἴσον παραβεβηήσθω τὸ ΔΖ πηάτοΞξ 
ποιοῦν τὴν ΔΗ᾿ Πέχω, ὅτι ἢ ΔΗ ἐκ δύο ὀνομάτων ἐστὶν ἕκτη. 

Κατεσκευάσθω χὰρ τὰ αὐτὰ τοῖΞ πρότερον. καὶ ἐπεὶ ἢ ΑΒ δύο μέσα 
δυναμένη ἐστὶ διῃρημένη κατὰ τὸ Γ, αἱ ΑΓ, ΓΒ ἄρα δυνάμει εἰσὶν ἀσύμ- 
μετροι ποιοῦσαι τό τε συχκείμενον ἐκ τῶν ἀπ᾿ αὐτῶν τετραχώνων μέσον 
καὶ τὸ ὑπ᾽ αὐτῶν μέσον καὶ ἔτι ἀσύμμετρον τὸ ἐκ τῶν ἀπ᾿ αὐτῶν τετραχύ- 
νων συχκείμενον τῷ ὑπ᾽ αὐτῶν ὥστε κατὰ τὰ προδεδειχμένα μέσον ἐστὶν 
ἑκάτερον τῶν ΔΛ, ΜΖ. 


ΒΥΙΚΛΕΙΔΟΥ ΣΙΟΙΧΕΙΟ 
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καὶ παρὰ ῥητὴν τὴν ΔΕ παρά- 
κειται᾿ ῥητὴ ἄρα ἐστὶν ἑκατέρα τῶν 
ΔΜ, ΜΗ καὶ ἀσύμμετροΞ τῇ ΔΕ μή- 
κει. καὶ ἐπεὶ ἀσύμμετρόν ἔστι τὸ 
συχκείμενον ἐκ τῶν ἀπὸ τῶν ΑΓ. ΓΒ 
τῷ δὶΞ ὑπὸ τῶν ΑΓ, ΓΒ, ἀσύμμετρον 
ἄρα ἐστὶ τὸ ΔΛ τῷ ΜΖ. ἀσύμμετροΞπ 
ἄρα καὶ ἡ ΔΜ τῇ ΜΗ’ αἱ ΔΜ, ΜΗ 
ἄρα ῥηταί εἰσι δυνάμει μόνον σύμ- 
μετροι᾽ ἐκ δύο ἄρα ὀνομάτων ἐστὶν 
ἡ ΔΗ. 

Λέχω δή. ὅτι καὶ ἕκτη. ὉμοίωΞ 
δὴ πάηιν δείξομεν, ὅτι τὸ ὑπὸ τῶν 
ΔΚΜ ἴσον ἐστὶ τῷ ἀπὸ τῆΞ ΜΝ, καὶ 
ὅτι ἢ ΔΚ τῇ ΚΜ μήκει ἐστὶν ἀσύμμε- 
τροδ᾽ καὶ διὰ τὰ αὐτὰ δὴ ἢ ΔΜ τῆΞ 
ΜΗ μεῖζον δύναται τῷ ἀπὸ ἀσυμμέ- 
τρου ἑαυτῇ μήκει. καὶ οὐδετέρα τῶν 
ΔΜ, ΜΗ σύμμετρόπ ἐστι τῇ ἐκκειμέ- 
νῃ ῥητῇ τῇ ΔΕ μήκει. Ἡ ΔΗ ἄρα ἐκ 
ὃύο ὀνομάτων ἐστὶν ἕκτη ὅπερ ἔδει 


δεῖξαι. 


ξε΄. 


Ἡ τῇ ἐκ δύο ὀνομάτων μήκει 
μάτων ἐστὶ καὶ τῇ τάξει ἣ αὐτή. 


Ἔστω ἐκ δύο ὀνομάτων ἢ ΑΒ, κα 


σύμμετροΞ καὶ αὐτὴ ἐκ δύο ὀνο- 


ὶ τῇ ΑΒ μήκει σύμμετροΞκΞ ἔστω ἢ ΓΔ’ 


Πέχω, ὅτι ἢ ΓΔ ἐκ δύο ὀνομάτων ἐστὶ καὶ τῇ τάξει ἢ αὐτὴ τῇ ΑΒ. 


Ἐπεὶ χὰρ ἐκ δύο ὀνομάτων ἐστὶν 
ἢ ΑΒ, διῃρήσθω εἰΞ τὰ ὀνόματα κατὰ 
τὸ Ε, καὶ ἔστω μεῖζον ὄνομα τὸ ΑΕ’ αἱ 
ΑΕ. ΕΒ ἄρα ῥηταί εἰσι δυνάμει μόνον 
σύμμετροι. 

χεχονέτω ὼΞπΞ ἢ ΑΒ πρὸΞ τὴν ΓΔ, 
οὕτω ἢ ΑΕ πρὸΞ τὴν ΓΖ᾽ καὶ Ποιπὴ 
ἄρα ἣ ΕΒ πρὸΞπ Ποιπὴν τὴν ΖΔ ἐστιν. 


Α Ε Β 


Ζ Δ 


ωπ ἢ ΑΒ πρὸΞ τὴν ΓΔ. σύμμετροξ ὃξ 


ἢ ΑΒ τῇ ΓΔ μήκει. σύμμετροΞξ ἄρα ἐστὶ καὶ ἣ μὲν ΑΕ τῇ ΓΖ, ἢ ὃξ ΕΒ τῇ 
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ΖΔ. καί εἰσι ῥηταὶ αἱ ΑΕ, ΕΒ’ ῥηταὶ ἄρα εἰσὶ καὶ αἱ ΓΖ, ΖΔ. 

καὶ [ἐπεί ἐστιν ὧὡΞ ἣ ΑΕ πρὸΞ ΓΖ, ἣ ΕΒ πρὸπ ΖΔ. ἐναηηὰξ ἄρα ἐστὶν ὡξΞ 
ἡ ΑΕ πρὸκ ΕΒ, ἣ ΓΖ πρὸκ ΖΔ. αἱ δὲ ΑΕ, ΕΒ δυνάμει μόνον [εἰσὶ] σύμμετροι᾽ 
καὶ αἱ ΓΖ. ΖΔ ἄρα δυνάμει μόνον εἰσὶ σύμμετροι. καί εἰσι ῥηταί᾽ ἐκ δύο 
ἄρα ὀνομάτων ἐστὶν ἢ ΓΔ. 

Λέχω ὃη. ὅτι τῇ τάξει ἐστὶν ἢ αὐτὴ τῇ ΑΒ. 

Ἡ χὰρ ΑΕ τῆΞκπ ΕΒ μεῖζον δύναται ἤτοι τῷ ἀπὸ συμμέτρου ἑαυτῇ ἢ τῷ 
ἀπὸ ἀσυμμέτρου. εἰ μὲν οὖν ἣ ΑΕ τῆΞ ΕΒ μεῖζον δύναται τῷ ἀπὸ συμμέτρου 
ἑαυτῇ. καὶ ἢ ΓΖ τῆΞ ΖΔ μεῖζον δυνήσεται τῷ ἀπὸ συμμέτρου ἑαυτῇ. καὶ εἰ 
μεν σύμμετρόξ ἐστιν ἢ ΑΕ τῇ ἐκκειμένῃ ῥητῇ. καὶ ἢ ΓΖ σύμμετροΞκπ αὐτῇ 
ἔσται. καὶ διὰ τοῦτο ἑκατέρα τῶν ΑΒ. ΓΔ ἐκ δύο ὀνομάτων ἐστὶ πρώτη, 
τουτέστι τῇ τάξει ἢ αὐτῇ. εἰ ὃξ ἢ ΕΒ σύμμετρόκ ἔστι τῇ ἐκκειμένῃ ῥητῇ. 
καὶ ἢ ΖΔ σύμμετρόκ ἐστιν αὐτῇ. καὶ διὰ τοῦτο πάηιν τῇ τάξει ἢ αὐτὴ 
ἔσται τῇ ΑΒ᾽ ἑκατέρα χὰρ αὐτῶν ἔσται ἐκ δύο ὀνομάτων δευτέρα. εἰ ὃξ 
οὐδετέρα τῶν ΑΕ. ΕΒ σύμμετρόϑπ ἐστι τῇ ἐκκειμένῃ ῥητῇ, οὐδετέρα τῶν ΓΖ, 
ΖΔ σύμμετροπ αὐτῇ ἔσται, καί ἐστιν ἑκατέρα τρίτη. 

εἰ ὃξ ἢ ΑΕ τῆς ΕΒ μεῖζον δύναται τῷ ἀπὸ ἀσυμμέτρου ἑαυτῇ. καὶ ἢ 
ΓΖ τῆς ΖΔ μεῖζον δύναται τῷ ἀπὸ ἀσυμμέτρου ἑαυτῇ. καὶ εἰ μὲν ἢ ΑΕ 
σύμμετρόΞπ ἐστι τῇ ἐκκειμένῃ ῥητῇ. καὶ ἢ ΓΖ σύμμετρόκ ἐστιν αὐτῇ, καί 
ἐστιν ἑκατέρα τετάρτη. εἰ ὃξ ἢ ΕΒ. καὶ ἣ ΖΔ. καὶ ἔσται ἑκατέρα πέμπτῃ. 
εἰ ὃξ οὐδετέρα τῶν ΑΕ, ΕΒ. καὶ τῶν ΓΖ, ΖΔ οὐδετέρα σύμμετρόκπ ἐστι τῇ 
ἐκκειμένῃ ῥητῇ. καὶ ἔσται ἑκατέρα ἕκτη. 

Ὅστε ἢ τῇ ἐκ δύο ὀνομάτων μήκει σύμμετροΞ ἐκ δύο ὀνομάτων ἐστὶ 
καὶ τῇ τάξει ἢ αὐτή᾽ ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


ξς΄. 

Ἡ τῇ ἐκ δύο μέσων μήκει σύμμετροΞπΞ καὶ αὐτὴ ἐκ δύο μέσων 
ἐστὶ καὶ τῇ τάξει ἣ αὐτή. 

Ἔστω ἐκ δύο μέσων ἢ ΑΒ, καὶ τῇ ΑΒ σύμμετροΞκ ἔστω μήκει ἢ ΓΔ’ Πέχῳω, 
ὅτι ἢ ΓΔ ἐκ δύο μέσων ἐστὶ καὶ τῇ τάξει ἢ αὐτὴ τῇ ΑΒ. 

Ἐπεὶ χὰρ ἐκ δύο μέσων ἐστὶν ἢ ΑΒ, διῃρήσθω εἰΞ τὰκ μέσαξ κατὰ τὸ 
Ε΄ αἱ ΑΕ, ΕΒ ἄρα μέσαι εἰσὶ δυνάμει μόνον σύμμετροι. 

καὶ χεχονέτω ὧὡπ ἢ ΑΒ πρὸ ΓΔ, ἢ ΑΕ πρὸ ΓΖ: καὶ Ποιπὴ ἄρα ἢ ΕΒ πρὸ 
Ποιπὴν τὴν ΖΔ ἐστιν. ὧπ ἣ ΑΒ πρὸΞκ ΓΔ. σύμμετροΞπ δὲ ἣ ΑΒ τῇ ΓΔ μήκει" 
σύμμετροΞπ ἄρα καὶ ἑκατέρα τῶν ΑΕ, ΕΒ ἑκατέρᾳ τῶν ΓΖ, ΖΔ. μέσαι ὃὲε αἱ 
ΑΕ, ΕΒ᾽ μέσαι ἄρα καὶ αἱ ΓΖ, ΖΔ. 


ΒΥΙΚΛΕΙΔΟΥ ΣΙΟΙΧΕΙΟΝ ταν 


καὶ ἐπεί ἐστιν ὡΞ ἢ ΑΕ πρὸκ ΕΒ. 
ἢ ΓΖ πρὸ ΖΔ. αἱ ὃξε ΑΕ. ΕΒ δυνάμει 
μόνον σύμμετροί εἰσιν, καὶ αἱ ΓΖ, ΖΔ 
ἄρα) δυνάμει μόνον σύμμετροί εἰσιν. 
ἐδείχθησαν ὃξ καὶ μέσαι᾽ ἢ ΓΔ ἄρα ἐκ 
7 Δ ὃύο μέσων ἐστίν. 

Λέχω δή. ὅτι καὶ τῇ τάξει ἢ αὐτή 
ἐστι τῇ ΑΒ. 

Ἐπεὶ χάρ ἐστιν ὡὼΞ ἢ ΑΕ πρὸΞ ΕΒ. ἢ ΓΖ πρὸπ ΖΔ, καὶ ὡΞ ἄρα τὸ ἀπὸ 
τῆσς ΑΕ πρὸΞπ τὸ ὑπὸ τῶν ΑΕΒ. οὕτωΞκΞ τὸ ἀπὸ τῆΞπ ΓΖ πρὸΞ τὸ ὑπὸ τῶν ΓΖΔ’ 
ἐναηηὰξ ὼΞ τὸ ἀπὸ τῆΞπΞ ΑΕ πρὸΞκ τὸ ἀπὸ τῆΞκΞ ΓΖ, οὕτωΞ τὸ ὑπὸ τῶν ΑΕΒ 
πρὸΞ τὸ ὑπὸ τῶν ΓΖΔ. 

σύμμετρον ὃξ τὸ ἀπὸ τῆΞ ΑΕ τῷ ἀπὸ τῆΞ ΓΖ σύμμετρον ἄρα καὶ τὸ 
ὑπὸ τῶν ΑΕΒ τῷ ὑπὸ τῶν ΓΖΔ. εἴτε οὖν ῥητόν ἐστι τὸ ὑπὸ τῶν ΑΕΒ. καὶ τὸ 
ὑπὸ τῶν ΓΖΔ ῥητόν ἐστιν [καὶ διὰ τοῦτό ἐστιν ἐκ δύο μέσων πρώτη). εἴτε 
μέσον. μέσον, καί ἐστιν ἑκατέρα δευτέρα. 

Καὶ διὰ τοῦτο ἔσται ἢ ΓΔ τῇ ΑΒ τῇ τάξει ἢ αὐτή᾽ ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


» 
ΓΙ 
υυ 


-Ἴ 


ξη΄. 

Ἡ τῇ μείζονι σύμμετροξΞ καὶ αὐτὴ μείζων ἐστίν. 

Ἔστω μείζων ἣ ΑΒ. καὶ τῇ ΑΒ σύμμετροΞξ ἔστω ἢ ΓΔ’ Πέχω. ὅτι ἢ ΓΔ 
μείζων ἐστίν. 

Διῃρήσθω ἢ ΑΒ κατὰ τὸ Ε᾿ αἱ ΑΕ. ΕΒ ἄρα δυνάμει εἰσὶν ἀσύμμετροι 
ποιοῦσαι τὸ μὲν συχκείμενον ἐκ τῶν ἀπ᾿ αὐτῶν τετραχώνων ῥητόν, τὸ δ᾽ 
ὑπ᾽ αὐτῶν μέσον᾽ καὶ χεχονέτω τὰ αὐτὰ τοῖΞ πρότερον. 

καὶ ἐπεί ἐστιν ὡΞξ ἢ ΑΒ πρὸΞ τὴν 
ΓΔ. οὕτωΞ ἥ τε ΑΕ πρὸκ τὴν ΓΖ καὶ Α Ξ Β 
ἢ ΕΒ πρὸΞπ τὴν ΖΔ, καὶ ὼξΞ ἄρα ἣ ΑΕ 
πρὸΞ τὴν ΓΖ. οὕτωΞ ἢ ΕΒ πρὸΞπ τὴν 
ΖΔ. σύμμετροΞπ ὃδὲ ἢ ΑΒ τῇ ΓΔ. σύμ- 
μετροΞ ἄρα καὶ ἑκατέρα τῶν ΑΕ, ΕΒ 
ἑκατέρᾳ τῶν ΓΖ. ΖΔ. 

καὶ ἐπεί ἔστιν ωὡβ ἢ ΑΕ πρὸΞ τὴν 
ΓΖ. οὕτωΞ ἣ ΕΒ πρὸΞ τὴν ΖΔ. καὶ ἐναηηὰξ ὡὼΞ ἢ ΑΕ πρὸκπ ΕΒ. οὕτω ἢ ΓΖ 
πρὸΞ ΖΔ, καὶ συνθέντι ἄρα ἐστὶν ὡπ ἢ ΑΒ πρὸΞπ τὴν ΒΕ. οὕτωΞ ἢ ΓΔ πρὸΞ 
τὴν ΔΖ καὶ ὼὡΞ ἄρα τὸ ἀπὸ τῆΞ ΑΒ πρὸΞ τὸ ἀπὸ τῆΞπ ΒΕ. οὕτωΞ τὸ ἀπὸ 
τῆς ΓΔ πρὸκπ τὸ ἀπὸ τῆΞκπ ΔΖ. 


Ζ Δ 


- 


ΘΟ... Θὃϑὃ6Ἔυπι.ι...... τ τἀ }λλλλδλ}'ἅΈ ΒΥΚΛΕΊΙΔΟΥ ΣΙΟΙΧΕΙΟΝ 10 


ὁμοίωΞ δὴ δείξομεν, ὅτι καὶ ὼΞ τὸ ἀπὸ τῆΞπΞ ΑΒ πρὸΞπ τὸ ἀπὸ τῆκπ ΑΕ, 
οὕτωΞ τὸ ἀπὸ τῆΞπ ΓΔ πρὸΞ τὸ ἀπὸ τῆπ ΓΖ. καὶ ὼΞ ἄρα τὸ ἀπὸ τῆΞκΞ ΑΒ 
πρὸΞ τὰ ἀπὸ τῶν ΑΕ. ΕΒ. οὕτωΞ τὸ ἀπὸ τῆΞ ΓΔ πρὸΞ τὰ ἀπὸ τῶν ΓΖ. ΖΔ’ 
καὶ ἐναηηὰξ ἄρα ἐστὶν ὡΞ τὸ ἀπὸ τῆΞπΞ ΑΒ πρὸΞ τὸ ἀπὸ τῆΞ ΓΔ, οὕτωΞ τὰ 
ἀπὸ τῶν ΑΕ. ΕΒ πρὸκ τὰ ἀπὸ τῶν ΓΖ, ΖΔ. 

σύμμετρον ὃξ τὸ ἀπὸ τῆΞπ ΑΒ τῷ ἀπὸ τῆΞ ΓΔ’ σύμμετρα ἄρα καὶ τὰ 
ἀπὸ τῶν ΑΕ. ΕΒ τοῖΞ ἀπὸ τῶν ΓΖ. ΖΔ. καί ἐστι τὰ ἀπὸ τῶν ΑΕ, ΕΒ ἅμα 
ῥητόν. καὶ τὰ ἀπὸ τῶν ΓΖ. ΖΔ ἅμα ῥητόν ἐστιν. 

ὁμοίωΞ ὃέξ καὶ τὸ δὶΞ ὑπὸ τῶν ΑΕ, ΕΒ σύμμετρόν ἐστι τῷ δὶΞ ὑπὸ τῶν 
ΓΖ, ΖΔ. καί ἐστι μέσον τὸ δὶΞ ὑπὸ τῶν ΑΕ, ΕΒ᾽ μέσον ἄρα καὶ τὸ δὶ 
ὑπὸ τῶν ΓΖ, ΖΔ. αἱ ΓΖ, ΖΔ ἄρα δυνάμει ἀσύμμετροί εἰσι ποιοῦσαι τὸ μὲν 
συχκείμενον ἐκ τῶν ἀπ᾿ αὐτῶν τετραχώνων ἅμα ῥητόν, τὸ δὲ δὶΞ ὑπ᾽ αὐτῶν 
μέσον᾽ ὅηη ἄρα ἢ ΓΔ ἄηοχόΞξ ἐστιν ἢ καηουμένη μείζων. 

Ἡ ἄρα τῇ μείζονι σύμμετροΞπ μείζων ἐστίν᾽ ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


ξθ΄. 

Ἡ τῇ ῥητὸν καὶ μέσον δυναμένῃ σύμμετροξ [καὶ αὐτὴ ῥητὸν καὶ 
μέσον δυναμένη ἐστίν. 

Ἔστω ῥητὸν καὶ μέσον δυναμένη ἢ ΑΒ, καὶ τῇ ΑΒ σύμμετροΞξ ἔστω ἢ 
ΓΔ᾽ δεικτέον, ὅτι καὶ ἢ ΓΔ ῥητὸν καὶ μέσον δυναμένη ἐστίν. 

Διῃρήσθω ἣ ΑΒ εἰΞ τὰκ εὐθείαΞ 
κατὰ τὸ Ε᾿ αἱ ΑΕ. ΕΒ ἄρα δυνάμει εἰ- 
σὶν ἀσύμμετροι ποιοῦσαι τὸ μὲν συχ- 
κείμενον ἐκ τῶν ἀπ᾽ αὐτῶν τετραχύ- 
νων μέσον. τὸ δ᾽ ὑπ᾽ αὐτῶν ῥητόν. καὶ 
τὰ αὐτὰ κατεσκευάσθω τοῖΞπΞ πρότε- 
Ζ Δ ρον. 

ὁμοίωΞπ δὴ δείξομεν. ὅτι καὶ αἱ ΓΖ, ΖΔ 
δυνάμει εἰσὶν ἀσύμμετροι, καὶ σύμ- 
μετρον τὸ μὲν συχκείμενον ἐκ τῶν ἀπὸ τῶν ΑΕ, ΕΒ τῷ συχκειμένῳ ἐκ τῶν 
ἀπὸ τῶν ΓΖ, ΖΔ, τὸ δὲ ὑπὸ ΑΕ, ΕΒ τῷ ὑπὸ ΓΖ, ΖΔ’ ὥστε καὶ τὸ [μὲν] συζχ- 
κείμενον ἐκ τῶν ἀπὸ τῶν ΓΖ. ΖΔ τετραχώνων ἐστὶ μέσον, τὸ δ᾽ ὑπὸ τῶν 
ΓΖ, ΖΔ ῥητόν. 
Ῥητὸν ἄρα καὶ μέσον δυναμένη ἐστὶν ἢ ΓΔ’ ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


» 
ΓΙ 
υυ 


-Ἴ 


ΒΥΙΚΛΕΙΔΟΥ ΣΙΟΙΧΕΙΟΝ ωςωεὃἝὃὉὃῤ Ὁ 70 


΄ 


ο΄. 

Ἡ τῇ δύο μέσα δυναμένῃ σύμμετροΞξΞ δύο μέσα δυναμένη ἐστίν. 

Ἔστω δύο μέσα δυναμένη ἢ ΑΒ, καὶ τῇ ΑΒ σύμμετροΞξπ ἢ ΓΔ’ δεικτέον, 
ὅτι καὶ ἢ ΓΔ δύο μέσα δυναμένη ἐστίν. 

Ἔπεὶ χὰρ δύο μέσα δυναμένη ἐ- 
στὶν ἢ ΑΒ, διῃρήσθω εἰξΞ τὰξπ εὐθείας 
κατὰ τὸ Ε᾿ αἱ ΑΕ, ΕΒ ἄρα δυνάμει εἰ- 
σὶν ἀσύμμετροι ποιοῦσαι τό τε συχ- 
κείμενον ἐκ τῶν ἀπ᾽ αὐτῶν [τετραχώ- 
νων] μέσον καὶ τὸ ὑπ᾽ αὐτῶν μέσον 
καὶ ἔτι ἀσύμμετρον τὸ συχκείμενον 
ἐκ τῶν ἀπὸ τῶν ΑΕ, ΕΒ τετραχώνων 
τῷ ὑπὸ τῶν ΑΕ. ΕΒ’ καὶ κατεσκευάσθω 
τὰ αὐτὰ τοῖΞ πρότερον. 

ὁμοίωΞ δὴ δείξομεν, ὅτι καὶ αἱ ΓΖ, ΖΔ δυνάμει εἰσὶν ἀσύμμετροι καὶ 
σύμμετρον τὸ μὲν συχκείμενον ἐκ τῶν ἀπὸ τῶν ΑΕ. ΕΒ τῷ συχκειμένῳ ἐκ 
τῶν ἀπὸ τῶν ΓΖ, ΖΔ. τὸ ὃξ ὑπὸ τῶν ΑΕ. ΕΒ τῷ ὑπὸ τῶν ΓΖ, ΖΔ’ ὥστε καὶ 
τὸ συχκείμενον ἐκ τῶν ἀπὸ τῶν ΓΖ. ΖΔ τετραχώνων μέσον ἐστὶ καὶ τὸ ὑπὸ 
τῶν ΓΖ, ΖΔ μέσον καὶ ἔτι ἀσύμμετρον τὸ συχκείμενον ἐκ τῶν ἀπὸ τῶν ΓΖ, 
ΖΔ τετραχώνων τῷ ὑπὸ τῶν ΓΖ. ΖΔ. 

Ἡ ἄρα ΓΔ δύο μέσα δυναμένη ἐστίν᾽ ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


» 
ΓΙ 
ον 


ΓΝ 
Ρ» 


οα΄. 

Ῥητοῦ καὶ μέσου συντιθεμένου τέσσαρεξΞξ ἄηοχοι χίχνονται ἤτοι ἐκ 
δύο ὀνομάτων ἢ ἐκ δύο μέσων πρώτη ἢ μείζων ἢ ῥητὸν καὶ μέσον 
δυναμένη. 

Ἔστω ῥητὸν μὲν τὸ ΑΒ. μέσον δὲ τὸ ΓΔ’ Πέχω, ὅτι ἣ τὸ ΑΔ χωρίον 
δυναμένη ἤτοι ἐκ δύο ὀνομάτων ἐστὶν ἢ ἐκ δύο μέσων πρώτη ἢ μείζων ἢ 
ῥητὸν καὶ μέσον δυναμένη. 

Τὸ χὰρ ΑΒ τοῦ ΓΔ ἤτοι μεῖζόν ἐστιν ἢ ἔῆπασσον. ἔστω πρότερον μεῖζον. 
καὶ ἐκκείσθω ῥητὴ ἢ ΕΖ, καὶ παραβεβηήσθω παρὰ τὴν ΕΖ τῷ ΑΒ ἴσον τὸ ΕΗ 
πηάτοΞπ ποιοῦν τὴν ΕΘ᾽ τῷ ὃὲ ΔΓ ἴσον παρὰ τὴν ΕΖ παραβεβηήσθω τὸ ΘΙ 
πηάτοΞπ ποιοῦν τὴν ΘΚ. καὶ ἐπεὶ ῥητόν ἐστι τὸ ΑΒ καί ἐστιν ῥητόν ἐστι τὸ 
ΑΒ καί ἐστιν ἴσον τῷ ΕΗ, ῥητὸν ἄρα καὶ τὸ ΕΗ. καὶ παρὰ [ῥητὴν] τὴν ΕΖ 
παραβέβῆηται πηάτοΞξΞ ποιοῦν τὴν ΕΘ’ ἢ ΕΘ ἄρα ῥητή ἐστι καὶ σύμμετροβ 
τῇ ΕΖ μήκει. 
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πάηιν, ἐπεὶ μέσον ἐστὶ τὸ ΓΔ καί ἐστιν ἴσον τῷ ΘΙ. μέσον ἄρα ἐστὶ καὶ 
τὸ ΘΙ. καὶ παρὰ ῥητὴν τὴν ΕΖ παράκειται πηάτοΞπ ποιοῦν τὴν ΘΚ᾽ ῥητὴ 
ἄρα ἐστὶν ἣ ΘΚ καὶ ἀσύμμετροπ τῇ ΕΖ μήκει. καὶ ἐπεὶ μέσον ἐστὶ τὸ 
ΓΔ. ῥητὸν ὃξ τὸ ΑΒ. ἀσύμμετρον ἄρα ἐστὶ τὸ ΑΒ τῷ ΓΔ’ ὥστε καὶ τὸ ΕΗ 
ἀσύμμετρόν ἐστι τῷ ΘΙ. 

ωπ ὃξ τὸ ΕΗ πρὸ τὸ ΘΙ, οὕτωΞ ἐστὶν ἢ ΕΘ πρὸΞ τὴν ΘΚ᾽ ἀσύμμετροΞξ 
ἄρα ἐστὶ καὶ ἢ ΕΘ τῇ ΘΚ μήκει. καί εἰσιν ἀμφότεραι ῥηταί᾽ αἱ ΕΘ. ΘΚ 
ἄρα ῥηταί εἰσι δυνάμει μόνον σύμμετροι᾽ ἐκ δύο ἄρα ὀνομάτων ἐστὶν ἢ 
ΕΚ διῃρημένη κατὰ τὸ Θ. καὶ ἐπεὶ μεῖζόν ἐστι τὸ ΑΒ τοῦ ΓΔ. ἴσον ὃδξ τὸ 
μεν ΑΒ τῷ ΕΗ, τὸ ὃὲ ΓΔ τῷ ΘΙ. μεῖζον ἄρα καὶ τὸ ΕΗ τοῦ ΘΙ’ καὶ ἢ ΕΘ 
ἄρα μείζων ἐστὶ τῆΞ ΘΚ. ἤτοι οὖν ἡ ΕΘ τῆΞ ΘΚ μεῖζον δύναται τῷ ἀπὸ 
συμμέτρου ἑαυτῇ μήκει ἢ τῷ ἀπὸ ἀσυμμέτρου. 
δυνάσθω πρότερον τῷ ἀπὸ συμμέ- 
Ά ᾿ τρου ἑαυτῇ. καί ἐστιν ἢ μείζων ἢ ΘΕ 
σύμμετροξπ τῇ ἐκκειμένῃ ῥητῇ τῇ ΕΖ 
ἢ ἄρα ΕΚ ἐκ δύο ὀνομάτων ἐστὶ πρυω- 
τη. ῥητὴ ὃξ ἢ ΕΖ᾽ ἐὰν ὃξ χωρίον πε- 
ριέχηται ὑπὸ ῥητῆΞ καὶ τῆΞς ἐκ δύο 
ὀνομάτων πρώτηΞξ. ἣ τὸ χωρίον ὃυ- 
ναμένῃη ἐκ δύο ὀνομάτων ἐστίν. ἢ ἄ- 
ρα τὸ Εἰ δυναμένη ἐκ δύο ὀνομάτων 
Β Δ ἐστίν᾽ ὥστε καὶ ἢ τὸ ΑΔ δυναμένη ἐκ 
ὃύο ὀνομάτων ἐστίν. 

ἀηηὰ δὴ δυνάσθω ἢ ΕΘ τῆΞ ΘΚ 
μεῖζον τῷ ἀπὸ ἀσυμμέτρου ἑαυτῇ: καί 
ἐστιν ἢ μείζων ἢ ΕΘ σύμμετροΞπ τῇ 
ἐκκειμένῃ ῥητῇ τῇ ΕΖ μήκει ἢ ἄρα ΕΚ 
ἐκ δύο ὀνομάτων ἐστὶ τετάρτη. ῥη- 
τῇ ὃξ ἢ ΕΖ᾽ ἐὰν ὃξ χωρίον περιέχηται 
ὑπὸ ῥητῆΞπΞ καὶ τῆΞπΞ ἐκ δύο ὀνομάτων 
τετάρτηΞπ, ἢ τὸ Χωρίον δυναμένη ἄ- 
Ποχόβ ἐστιν ἢ καπουμένη μείζων. ἢ 
ἄρα τὸ Εἰ χωρίον δυναμένη μείζων ἐ- 
στίν᾽ ὥστε καὶ ἢ τὸ ΑΔ δυναμένη μεί- 
ζων ἐστίν. 

Αηηὰ δὴ ἔστω ἕπασσον τὸ ΑΒ τοῦ ΓΔ’ καὶ τὸ ΕΗ ἄρα ἔπασσόν ἐστι τοῦ 
ΘΙ ὥστε καὶ ἢ ΕΘ ἐηάσσων ἐστὶ τῆΞπΞ ΘΚ. ἤτοι δὲ ἢ ΘΚ τῆΞ ΕΘ μεῖζον 
δύναται τῷ ἀπὸ συμμέτρου ἑαυτῇ ἢ τῷ ἀπὸ ἀσυμμέτρου. 


ΓΙ 
Θ᾽ 
ἌΧ 


ἮΝ 
-Γ 
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δυνάσθω πρότερον τῷ ἀπὸ συμμέτρου ἑαυτῇ μήκει καί ἐστιν ἣ ἐπάσσων 
ἢ ΕΘ σύμμετροκ τῇ ἐκκειμένῃ ῥητῇ τῇ ΕΖ μήκει" ἢ ἄρα ΕΚ ἐκ δύο ὀνομάτων 
ἐστὶ δευτέρα. ῥητὴ ὃξ ἢ ΕΖ᾽ ἐὰν ὃδὲ χωρίον περιέχηται ὑπὸ ῥητῆΞξ καὶ τῆΞπ 
ἐκ δύο ὀνομάτων δευτέραπ, ἢ τὸ Χωρίον δυναμένη ἐκ δύο μέσων ἐστὶ 
πρώτη. ἢ ἄρα τὸ Εἰ χωρίον δυναμένη ἐκ δύο μέσων ἐστὶ πρώτη ὥστε καὶ 
ἢ τὸ ΑΔ δυναμένη ἐκ δύο μέσων ἐστὶ πρώτη. 

ἀηηὰ δὴ ἢ ΘΚ τῆΞ ΘΕ μεῖζον δυνάσθω τῷ ἀπὸ ἀσυμμέτρου ἑαυτῇ. καί 
ἐστιν ἣ ἐπάσσων ἢ ΕΘ σύμμετροκ τῇ ἐκκειμένῃ ῥητῇ τῇ ΕΖ᾽ ἢ ἄρα ΕΚ ἐκ δύο 
ὀνομάτων ἐστὶ πέμπτη. ῥητὴ ὃὲξ ἢ ΕΖ᾽ ἐὰν δὲ χωρίον περιέχηται ὑπὸ ῥητῆΞπ 
καὶ τῆΞπ ἐκ δύο ὀνομάτων πέμπτηκπ, ἢ τὸ Χωρίον δυναμένη ῥητὸν καὶ μέσον 
δυναμένη ἐστίν. ἢ ἄρα τὸ Εἰ, Χωρίον δυναμένη ῥητὸν καὶ μέσον δυναμένη 
ἐστίν ὥστε καὶ ἣ τὸ ΑΔ χωρίον δυναμένη ῥητὸν καὶ μέσον δυναμένη ἐστίν. 

Ῥητοῦ ἄρα καὶ μέσου συντιθεμένου τέσσαρεπ ἄποχοι χίχνονται ἤτοι ἐκ 
ὃύο ὀνομάτων ἢ ἐκ δύο μέσων πρώτη ἢ μείζων ἢ ῥητὸν καὶ μέσον δυναμένη: 
ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


οβ΄. 

Δύο μέσων ἀσυμμέτρων ἀπηηήῆοιξΞ συντιθεμένων αἱ ἢοιπαὶ δύο 
ἄδβοχοι κίχνονται ἤτοι ἐκ δύο μέσων δευτέρα ἢ [ἢ] δύο μέσα δυναμένη. 

Συχκείσθω χὰρ δύο μέσα ἀσύμμε- Α Γ 
τρα ἀηηήηποιπ τὰ ΑΒ. ΓΔ’ Πέχω. ὅτι ἢ 
τὸ ΑΔ χωρίον δυναμένη ἤτοι ἐκ δύο 
μέσων ἐστὶ δευτέρα ἢ δύο μέσα ὃυ- 
ναμένη. 

Τὸ χὰρ ΑΒ τοῦ ΓΔ ἤτοι μεῖζόν ἐ- 
στιν ἢ ἔπασσον. ἔστω. εἰ τύχοι, πρό- 
τερον μεῖζον τὸ ΑΒ τοῦ ΓΔ’ καὶ ἐκ- 
κείσθω ῥητὴ ἢ ΕΖ, καὶ τῷ μεν ΑΒ ἴ- Β Δ 
σον παρὰ τὴν ΕΖ παραβεβηήσθω τὸ Ε Θ Κ 
ΕΗ πηάτοΞκ ποιοῦν τὴν ΕΘ. τῷ ὃξ ΓΔ 
ἴσον τὸ ΘΙ πηάτοΞ ποιοῦν τὴν ΘΚ. 
καὶ ἐπεὶ μέσον ἐστὶν ἑκάτερον τῶν 
ΑΒ, ΓΔ, μέσον ἄρα καὶ ἑκάτερον τῶν 
ΕΗ. ΘΙ. καὶ παρὰ ῥητὴν τὴν ΖΕ πα- 
ράκειται πηάτοβ ποιοῦν τὰΞ ΕΘ, ΘΚ’ 
ἕκατέρα ἄρα τῶν ΕΘ, ΘΚ ῥητή ἐστι 
καὶ ἀσύμμετροΞξ τῇ ΕΖ μήκει. 
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καὶ ἐπεὶ ἀσύμμετρόν ἐστι τὸ ΑΒ τῷ ΓΔ. καί ἐστιν ἴσον τὸ μὲν ΑΒ τῷ 
ΕΗ. τὸ ὃξ ΓΔ τῷ ΘΙ. ἀσύμμετρον ἄρα ἐστὶ καὶ τὸ ΕΗ τῷ ΘΙ. ὡΞξ ὃξ τὸ ΕΗ 
πρὸΞπ τὸ ΘΙ. οὕτωΞ ἐστὶν ἢ ΕΘ πρὸΞπ ΘΚ’ ἀσύμμετροΞξ ἄρα ἐστὶν ἢ ΕΘ τῇ 
ΘΚ μήκει. αἱ ΕΘ, ΘΚ ἄρα ῥηταί εἰσι δυνάμει μόνον σύμμετροι᾽ ἐκ δύο ἄρα 
ὀνομάτων ἐστὶν ἢ ΕΚ. 

τοι ὃξ ἢ ΕΘ τῆς ΘΚ μεῖζον δύναται τῷ ἀπὸ συμμέτρου ἑαυτῇ ἢ τῷ 
ἀπὸ ἀσυμμέτρου. δυνάσθω πρότερον τῷ ἀπὸ συμμέτρου ἑαυτῇ μήκει᾽ καὶ 
οὐδετέρα τῶν ΕΘ, ΘΚ σύμμετρόπ ἐστι τῇ ἐκκειμένῃ ῥητῇ τῇ ΕΖ μήκει ἢ ΕΚ 
ἄρα ἐκ δύο ὀνομάτων ἐστὶ τρίτη. ῥητὴ ὃξ ἢ ΕΖ᾽ ἐὰν ὃξ χωρίον περιέχηται 
ὑπὸ ῥητῆΞ καὶ τῆΞπ ἐκ δύο ὀνομάτων τρίτηΞπ, ἢ τὸ χωρίον δυναμένη ἐκ δύο 
μέσων ἐστὶ δευτέρα᾽ ἣ ἄρα τὸ ΕἸ. τουτέστι τὸ ΑΔ. δυναμένη ἐκ δύο μέσων 
ἐστὶ δευτέρα. 

ἀηηὰ δὴ ἢ ΕΘ τῆΞ ΘΚ μεῖζον δυνάσθω τῷ ἀπὸ ἀσυμμέτρου ἑαυτῇ μήκει" 
καὶ ἀσύμμετρόκπ ἐστιν ἑκατέρα τῶν ΕΘ. ΘΚ τῇ ΕΖ μήκει᾽ ἢ ἄρα ΕΚ ἐκ δύο 
ὀνομάτων ἐστὶν ἕκτη. ἐὰν ὃξ χωρίον περιέχηται ὑπὸ ῥητῆΞπ καὶ τῆπ ἐκ δύο 
ὀνομάτων ἕκτηκπ, ἢ τὸ χωρίον δυναμένη ἢ δύο μέσα δυναμένη ἐστίν ὥστε 
καὶ ἢ τὸ ΑΔ χωρίον δυναμένη ἢ δύο μέσα δυναμένη ἐστίν. 

[Ὁμοίως δὴ δείξομεν, ὅτι κἂν ἔδαττον ἢ τὸ ΑΒ τοῦ ΓΔ, ἣ τὸ ΑΔ χωρίον 
δυναμένη ἢ ἐκ δύο μέσων δευτέρα ἐστὶν ἤτοι δύο μέσα δυναμένη). 

Δύο ἄρα μέσων ἀσυμμέτρων ἀηηπηήηποιΞ συντιθεμένων αἱ Ποιπαὶ δύο ἄηοχοι 
χίχνονται ἤτοι ἐκ δύο μέσων δευτέρα ἢ δύο μέσα δυναμένη. 


Ἡ ἐκ δύο ὀνομάτων καὶ αἱ μετ᾿ αὐτὴν ἄδῆοχοι οὔτε τῇ μέσῃ 
οὔτε ἀηηήηαιξΞ εἰσὶν αἱ αὐταί. τὸ μὲν χὰρ ἀπὸ μέσηΞ παρὰ ῥητὴν 
παραβαηηόμενον πῆάτοΞ ποιεῖ ῥητὴν καὶ ἀσύμμετρον τῇ παρ᾽ ἣν 
παράκειται μήκει. 

τὸ δὲ ἀπὸ τῆΞ ἐκ δύο ὀνομάτων παρὰ ῥητὴν παραβαηηόμενον πηάτοξΞ 
ποιεῖ τὴν ἐκ δύο ὀνομάτων πρώτην. τὸ ὃξ ἀπὸ τῆΞ ἐκ δύο μέσων πρώτης 
παρὰ ῥητὴν παραβαηηόμενον πηάτοΞξ ποιεῖ τὴν ἐκ δύο ὀνομάτων δευτέραν. 
τὸ ὃὲ ἀπὸ τῆΞπ ἐκ δύο μέσων δευτέραΞξΞ παρὰ ῥητὴν παραβαηηόμενον πηάτοΞπ 
ποιεῖ τὴν ἐκ δύο ὀνομάτων τρίτην. τὸ ὃξ ἀπὸ τῆΞ μείζονοΞ παρὰ ῥητὴν 
παραβαηηόμενον πηάτοξπ ποιεῖ τὴν ἐκ δύο ὀνομάτων τετάρτην. τὸ δὲ ἀπὸ 
τῆς ῥητὸν καὶ μέσον δυναμένη παρὰ ῥητὴν παραβαηηόμενον πηάτοξ ποιεῖ 
τὴν ἐκ δύο ὀνομάτων πέμπτην. τὸ ὃξ ἀπὸ τῆΞ δύο μέσα δυναμένηΞπ παρὰ 
ῥητὴν παραβαηηόμενον πηάτοξβ ποιεῖ τὴν ἐκ δύο ὀνομάτων ἕκτην. 

τὰ δ᾽ εἰρημένα πῆάτη διαφέρει τοῦ τε πρώτου καὶ ἀηπήηῆων, τοῦ μὲν 
πρώτου, ὅτι ῥητή ἐστιν, ἀηηήπων δέ, ὅτι τῇ τάξει οὐκ εἰσὶν αἱ αὐταί᾽ ὥστε 
καὶ αὐταὶ αἱ ἄποχοι διαφέρουσιν ἀηπήηπων. 
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ΟΚ. 
Ἐὰν ἀπὸ ῥητῆΞ ῥητὴ ἀφαιρεθῇ δυνάμει μόνον σύμμετροΞ οὖσα τῇ 
ὅηῃ, ἣ Ποιπὴ ἄποχόΞξΞ ἐστιν᾽ καῆηείσθω δὲ ἀποτομῇ. 
Ἀπὸ χὰρ ῥητῆΞπΞ τῆΞ ΑΒ ῥητὴ ἀφῃρήσθω ἢ ΒΓ δυνάμει μόνον σύμμετροΞξ 
οὖσα τῇ ὅδῃ᾽ ἢέχω, ὅτι ἡ ἢοιπὴ ἡ ΑΓ ἄδοχόΞξ ἐστιν ἣ καδουμένη ἀποτομή. 
Ἐπεὶ χὰρ ἀσύμμετρόκπ ἐστιν ἢ ΑΒ 
τῇ ΒΓ μήκει. καί ἐστιν ὧΞπ ἢ ΑΒ πρὸΞ 
τὴν ΒΓ. οὕτωΞξ τὸ ἀπὸ τῆΞπ ΑΒ πρὸ τὸ 
ὑπὸ τῶν ΑΒ. ΒΓ, ἀσύμμετρον ἄρα ἐστὶ 
ΑΓ2-- ΑΒΖ ΓΒ2-. 2.ΑΒ. ΒΓ τὸ ἀπὸ τῆΞφΞ ΑΒ τῷ ὑπὸ τῶν ΑΒ, ΒΓ. 
ἀηηὰ τῷ μὲν ἀπὸ τῆΞ ΑΒ σύμμετρά 
ἐστι τὰ ἀπὸ τῶν ΑΒ, ΒΓ τετράχωνα, τῷ ὃξ ὑπὸ τῶν ΑΒ. ΒΓ σύμμετρόν ἐστι 
τὸ δὶΞ ὑπὸ τῶν ΑΒ, ΒΓ. 
καὶ ἐπειδήπερ τὰ ἀπὸ τῶν ΑΒ. ΒΓ ἴσα ἐστὶ τῷ δὶΞ ὑπὸ τῶν ΑΒ, ΒΓ μετὰ 
τοῦ ἀπὸ ΓΑ, καὶ Ποιπῷ ἄρα τῷ ἀπὸ τῆΞπΞ ΑΓ ἀσύμμετρά ἐστι τὰ ἀπὸ τῶν 
ΑΒ. ΒΓ. ῥητὰ ὃδὲ τὰ ἀπὸ τῶν ΑΒ. ΒΓ’ ἄηοχοΞ ἄρα ἐστὶν ἢ ΑΓ’ καηείσθω δὲ 
ἀποτομή. ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


Α Γ Β 


οὗ΄. 

Ἐὰν ἀπὸ μέσηΞ μέση ἀφαιρεθῇ δυνάμει μόνον σύμμετροΞξ οὖσα 
τῇ ὅῆῃ, μετὰ δὲ τῆΞ ὅηηΞ ῥητὸν περιέχουσα, ἣ Ποιπὴ ἄηοχόΞπ ἐστιν᾽ 
καῆηείσθω δὲ μέσηΞ ἀποτομὴ πρώτη. 

Ἀπὸ χὰρ μέσηκπ τῆΞ ΑΒ μέση ἀφῃρήσθω ἢ ΒΓ δυνάμει μόνον σύμμετροΞπ 
οὖσα τῇ ΑΒ, μετὰ δὲ τῆΞ ΑΒ ῥητὸν ποιοῦσα τὸ ὑπὸ τῶν ΑΒ, ΒΓ᾽ δἢέχω, ὅτι 
ἢ Ποιπὴ ἢ ΑΓ ἄηποχόΞπ ἐστιν᾽ καῆηείσθω δὲ μέσηπ ἀποτομὴ πρώτῃ. 

Ἐπεὶ χὰρ αἱ ΑΒ. ΒΓ μέσαι εἰσίν, 
μέσα ἐστὶ καὶ τὰ ἀπὸ τῶν ΑΒ, ΒΓ. 
ῥητὸν ὃξ τὸ δὶΞ ὑπὸ τῶν ΑΒ, ΒΓ’ ἀ- Α Γ Β 
σύμμετρα ἄρα τὰ ἀπὸ τῶν ΑΒ. ΒΓ τῷ 
ὃὶΞ5 ὑπὸ τῶν ΑΒ. ΒΓ καὶ Ποιπῷ ἄρα τῷ 
ἀπὸ τῆΞπΞ ΑΓ ἀσύμμετρόν ἐστι τὸ δὶΞ 
ὑπὸ τῶν ΑΒ. ΒΓ. ἐπεὶ κἂν τὸ ὅηον ἑνὶ 
αὐτῶν ἀσύμμετρον ἢ. καὶ τὰ ἐξ ἀρχῆΞ μεχέθη ἀσύμμετρα ἔσται. 

ῥητὸν ὃξ τὸ δὶΞ ὑπὸ τῶν ΑΒ. ΒΓ’ ἄποχον ἄρα τὸ ἀπὸ τῆΞπ ΑΓ᾽ ἀηῆοχοκ 
ἄρα ἐστὶν ἣ ΑΓ’ καηείσθω δὲ μέσηπ ἀποτομὴ πρώτη. 


ΑΓ Ξ- ΑΒ ΓΒ“--2.ΑΒ.- ΒΓ 


“ὍὉὃἍὄὍἝὍὌὅὍϑ τ ῤῤῸὯῸὯῸῸῸῸὋΟΒΡΥΚΛΕΊΙΔΟΥ ΣΙΟΙΧΕΙΟΝ 10 


οε΄. 

Ἐὰν ἀπὸ μέσηΞ μέση ἀφαιρεθῇ δυνάμει μόνον σύμμετροΞξ οὖσα 
τῇ ὅηη, μετὰ δὲ τῆΞ ὅῆηηΞ μέσον περιέχουσα, ἣ Ποιπὴ ἄποχόΞπ ἐστιν᾽ 
καηείσθω δὲ μέσηΞξΞ ἀποτομὴ δευτέρα. 

Ἀπὸ χὰρ μέσηπ τῆΞπΞ ΑΒ μέση ἀφῃρήσθω ἢ ΓΒ δυνάμει μόνον σύμμετροΞπ 
οὖσα τῇ ὅδῃ τῇ ΑΒ, μετὰ δὲ τῆςΞ ὅῆηΞ τῇῆΞ ΑΒ μέσον περιέχουσα τὸ ὑπὸ τῶν 
ΑΒ, ΒΓ’ Πέχω. ὅτι ἢ Ποιπὴ ἢ ΑΓ ἄποχόΞπ ἐστιν᾽ καηπείσθω ὃξ μέσηΞ ἀποτομὴ 


δευτέρα. 
Ἐκκείσθω χὰρ ῥητὴ ἢ ΔΙ, καὶ τοῖΞπ 
Ά Γ Β μὲν ἀπὸ τῶν ΑΒ, ΒΓ ἴσον παρὰ τὴν ΔΙ 
Δ 7 Η παραβεβηήσθω τὸ ΔΕ πῆάτοΞκ ποιοῦν 
τὴν ΔΗ, τῷ ὃξε δὶς ὑπὸ τῶν ΑΒ. ΒΓ 
ἴσον παρὰ τὴν ΔΙ παραβεβηήσθω τὸ 
ΔΘ πηάτοξ ποιοῦν τὴν ΔΖ᾽ Ποιπὸν ἄρα 
τὸ ΖΕ ἴσον ἐστὶ τῷ ἀπὸ τῆπ ΑΓ. 
καὶ ἐπεὶ μέσα καὶ σύμμετρά ἐστι 
τὰ ἀπὸ τῶν ΑΒ. ΒΓ, μέσον ἄρα καὶ τὸ 
ΔΕ. καὶ παρὰ ῥητὴν τὴν ΔΙ παράκει- 
| ΘΕ ται πῆηάτοΞκΞ ποιοῦν τὴν ΔΗ᾿ ῥητὴ ἄ- 
(ΔΙΕΗ) -- ΑΒ΄ ἘΤΒ΄" ρα ἐστὶν ἣ ΔΗ καὶ ἀσύμμετροκ τῇ ΔΙ 
ΓΑἸΙΘ ΞΞΟΡΘΑΒΕ μήκει. πάηιν, ἐπεὶ μέσον ἐστὶ τὸ ὑπὸ 
(ΖΘΕΗ) -- ΑΓ΄ τῶν ΑΒ, ΒΓ, καὶ τὸ δὶΞ ἄρα ὑπὸ τῶν 
ΑΒ, ΒΓ μέσον ἐστίν. καί ἐστιν ἴσον 
τῷ ΔΘ’ καὶ τὸ ΔΘ ἄρα μέσον ἐστίν. καὶ παρὰ ῥητὴν τὴν ΔΙ παραβέβηπται 
πηάτοΞκ ποιοῦν τὴν ΔΖ᾽ ῥητὴ ἄρα ἐστὶν ἣ ΔΖ καὶ ἀσύμμετροξκ τῇ ΔΙ μήκει. 
καὶ ἐπεὶ αἱ ΑΒ. ΒΓ δυνάμει μόνον σύμμετροί εἰσιν, ἀσύμμετροΞ ἄρα 
ἐστὶν ἢ ΑΒ τῇ ΒΓ μήκει ἀσύμμετρον ἄρα καὶ τὸ ἀπὸ τῆΞ ΑΒ τετράχωνον 
τῷ ὑπὸ τῶν ΑΒ, ΒΓ. ἀηηὰ τῷ μὲν ἀπὸ τῆΞ ΑΒ σύμμετρά ἐστι τὰ ἀπὸ τῶν 
ΑΒ. ΒΓ, τῷ ὃε ὑπὸ τῶν ΑΒ, ΒΓ σύμμετρόν ἐστι τὸ δὶΞ ὑπὸ τῶν ΑΒ, ΒΓ΄ 
ἀσύμμετρον ἄρα ἐστὶ τὸ δὶΞ ὑπὸ τῶν ΑΒ, ΒΓ τοῖΞ ἀπὸ τῶν ΑΒ. ΒΓ. ἴσον 
ὃξ τοῖβ μὲν ἀπὸ τῶν ΑΒ, ΒΓ τὸ ΔΕ. τῷ ὃξ δὶς ὑπὸ τῶν ΑΒ. ΒΓ τὸ ΔΘ’ 
ἀσύμμετρον ἄρα ἰ[ἐστὶΪ τὸ ΔΕ τῷ ΔΘ. 
ωπ ὃξ τὸ ΔΕ πρὸΞκ τὸ ΔΘ. οὕτωΞ ἢ ΗΔ πρὸΞ τὴν ΔΖ᾽ ἀσύμμετροΞ ἄρα 
ἐστὶν ἢ ΗΔ τῇ ΔΖ. καί εἰσιν ἀμφότεραι ῥηταί᾽ αἱ ἄρα ΗΔ, ΔΖ ῥηταί εἰσι 
ὀυνάμει μόνον σύμμετροι᾽ ἢ ΖΗ ἄρα ἀποτομή ἐστιν. ῥητὴ ὃξ ἢ ΔΙ’ τὸ ὃδξ ὑπὸ 
ῥητῆΞξ καὶ ἀΠπόχου περιεχόμενον ἄποχόν ἐστιν. καὶ ἢ δυναμένη αὐτὸ ἄηπηοχόπ 
ἐστιν. καὶ δύναται τὸ ΖΕ ἢ ΑΓ’ ἢ ΑΓ ἄρα ἄηοχόξπ ἐστιν᾽ καπείσθω ὃδξ μέση 
ἀποτομὴ δευτέρα. ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 
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οσ΄. 

Ἐὰν ἀπὸ εὐθείαΞ εὐθεῖα ἀφαιρεθῇ δυνάμει ἀσύμμετροΞ οὖσα τῇ 
ὅηῃ, μετὰ δὲ τῆΞ ὅῆηΞ ποιοῦσα τὰ μὲν ἀπ᾿ αὐτῶν ἅμα ῥητόν, τὸ δ᾽ 
ὑπ᾽ αὐτῶν μέσον, ἣ ἢοιπὴ ἄδοχόΞ ἐστιν᾽ καῆείσθω δὲ ἐπάσσων. 

Ἀπὸ χὰρ εὐθείαΞ τῆΞπΞ ΑΒ εὐθεῖα ἀφηρήσθω ἢ ΒΓ δυνάμει ἀσύμμετρος 
οὖσα τῇ ὅδῃ ποιοῦσα τὰ προκείμενα. ἢέχω, ὅτι ἣ ἢοιπὴ ἡ ΑΓ ἄδοχόπ ἐστιν 
ἢ καπουμένη ἐηάσσων. 

Ἐπεὶ χὰρ τὸ μὲν συχκείμενον ἐκ 


τῶν ἀπὸ τῶν ΑΒ. ΒΓ τετραχώνων ῥη- Α Γ Β 
τόν ἐστιν. τὸ ὃξ δὶΞ ὑπὸ τῶν ΑΒ, ΒΓ 
μέσον, ἀσύμμετρα ἄρα ἐστὶ τὰ ἀπὸ ΑΓ2-- ΑΒΕ ΓΒ2. 2.ΑΒ.ΒΓ 


τῶν ΑΒ. ΒΓ τῷ δὶΞ ὑπὸ τῶν ΑΒ. ΒΓ: 

καὶ ἀναστρέψαντι Ποιπῷ τῷ ἀπὸ τῆΞςΞ ΑΓ ἀσύμμετρά ἐστι τὰ ἀπὸ τῶν ΑΒ. 
ΒΓ. ῥητὰ ὃδὲ τὰ ἀπὸ τῶν ΑΒ, ΒΓ. ἄποχον ἄρα τὸ ἀπὸ τῆΞπΞ ΑΓ΄ ἄποχοΞ ἄρα 
ἢ ΑΓ’ καπείσθω δὲ ἐπάσσων. ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


οζ΄. 

Ἐὰν ἀπὸ εὐθείαΞπ εὐθεῖα ἀφαιρεθῇ δυνάμει ἀσύμμετροΞ οὖσα τῇ 
ὅηῃ, μετὰ δὲ τῆΞ ὅῆηΞ ποιοῦσα τὸ μὲν συχκείμενον ἐκ τῶν ἀπ᾽ αὐτῶν 
τετραχώνων μέσον, τὸ δὲ δὶΞ ὑπ᾽ αὐτῶν ῥητόν, ἣ ἢοιπὴ ἄποχόξ ἐστιν᾽ 
καηείσθω δὲ ἣ μετὰ ῥητοῦ μέσον τὸ ὅηον ποιοῦσα. 

Ἀπὸ χὰρ εὐθείαΞ τῆΞπΞ ΑΒ εὐθεῖα ἀφηρήσθω ἢ ΒΓ δυνάμει ἀσύμμετρος 
οὖσα τῇ ΑΒ ποιοῦσα τὰ προκείμενα᾽ Πέχω, ὅτι ἢ Ποιπὴ ἢ ΑΓ ἀηποχόξπ ἐστιν ἢ 
προειρημένη. 

Ἐπεὶ χὰρ τὸ μὲν συχκείμενον ἐκ 


Α Γ Β τῶν ἀπὸ τῶν ΑΒ, ΒΓ τετραχώνων μέ- 
᾽ 

σον ἐστίν, τὸ ὃξ δὶΞ ὑπὸ τῶν ΑΒ. ΒΓ 

ΑΓΞ - ΑΒΖ ἘΓΒ2-- 2.ΑΒ.-ΒΓ ῥητόν, ἀσύμμετρα ἄρα ἐστὶ τὰ ἀπὸ 


τῶν ΑΒ. ΒΓ τῷ δὶΞ ὑπὸ τῶν ΑΒ, ΒΓ’ 
καὶ Ποιπὸν ἄρα τὸ ἀπὸ τῆΞπΞ ΑΓ ἀσύμμετρόν ἐστι τῷ δὶΞ ὑπὸ τῶν ΑΒ, ΒΓ. 
καί ἐστι τὸ δὶΞ ὑπὸ τῶν ΑΒ. ΒΓ ῥητόν᾽ τὸ ἄρα ἀπὸ τῆΞπΞ ΑΓ ἄηοχόν ἐστιν᾿ 
ἄποχοπ ἄρα ἐστὶν ἣ ΑΓ’ καηείσθω ὃδξ ἣ μετὰ ῥητοῦ μέσον τὸ ὅηῆον ποιοῦσα. 
ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


ι΄ ὩήΦΊΎΊ  ΒΥΚΛΕΊΙΔΟΥ ΣΙΟΙΧΕΙΟΝ 10 


οη΄. 

Ἐὰν ἀπὸ εὐθείαΞ εὐθεῖα ἀφαιρεθῇ δυνάμει ἀσύμμετροΞ οὖσα τῇ 
ὅηῃ, μετὰ δὲ τῆΞ ὅῆηΞ ποιοῦσα τό τε συχκείμενον ἐκ τῶν ἀπ᾿ 
αὐτῶν τετραχώνων μέσον τό τε δὶΞ ὑπ᾽ αὐτῶν μέσον καὶ ἔτι τὰ 
ἀπ᾿ αὐτῶν τετράχωνα ἀσύμμετρα τῷ δὶΞ ὑπ᾽ αὐτῶν, ἣ ἢοιπὴ ἄδοχόξΞ 
ἐστιν᾽ καῆείσθω δὲ ἣ μετὰ μέσου μέσον τὸ ὅηῆον ποιοῦσα. 

Ἀπὸ χὰρ εὐθείαΞ τῆΞπΞ ΑΒ εὐθεῖα ἀφῃρήσθω ἢ ΒΓ δυνάμει ἀσύμμετρος 
οὖσα τῇ ΑΒ ποιοῦσα τὰ προκείμενα ἢέχω, ὅτι ἣ δοιπὴ ἡ ΑΓ ἄδοχόκ ἐστιν ἡ 
καηουμένη ἣ μετὰ μέσου μέσον τὸ ὅηῆον ποιοῦσα. 


Ἐκκείσθω χὰρ ῥητῇ ἢ ΔΙ, καὶ τοῖΞ. Δ Γ Β 
μεν ἀπὸ τῶν ΑΒ, ΒΓ ἴσον παρὰ τὴν ΔΙ 
παραβεβηήσθω τὸ ΔΕ πῆάτοΞ ποιοῦν Δ Ζ ΗΠ 


τὴν ΔΗ, τῷ ὃξ δὶΞ ὑπὸ τῶν ΑΒ. ΒΓ 
ἴσον ἀφῃρήσθω τὸ ΔΘ [πῆάτοκ ποιοῦν 
τὴν ΔΖ]. ἢοιπὸν ἄρα τὸ ΖΕ ἴσον ἐστὶ 
τῷ ἀπὸ τῆΞπ ΑΓ᾽ ὥστε ἢ ΑΓ δύναται τὸ 
ΖΕ. 

καὶ ἐπεὶ τὸ συχκείμενον ἐκ τῶν ἀ- 
πὸ τῶν ΑΒ. ΒΓ τετραχώνων μέσον ἐ- 
στὶ καί ἐστιν ἴσον τῷ ΔΕ, μέσον ἄρα | ἐατε ει" Ξι ἀἐ γπ πν Θ Ε 
ἐστὶ τὸ ΔΕ. καὶ παρὰ ῥητὴν τὴν (Δ1Θ 7) -- 2.48. ΒΓ 
ΔΙ παράκειται πηάτοΞπ ποιοῦν τὴν ΔΗ᾿ (ΖΘΕΗῚ -- ΑΓ 
ῥητὴ ἄρα ἐστὶν ἢ ΔΗ καὶ ἀσύμμε- 
τροβ τῇ ΔΙ μήκει. 

πάηιν, ἐπεὶ τὸ δὶΞ ὑπὸ τῶν ΑΒ, ΒΓ μέσον ἐστὶ καί ἐστιν ἴσον τῷ ΔΘ. 
τὸ ἄρα ΔΘ μέσον ἐστίν. καὶ παρὰ ῥητὴν τὴν ΔΙ παράκειται πῆηάτοΞκ ποιοῦν 
τὴν ΔΖ᾽ ῥητὴ ἄρα ἐστὶ καὶ ἢ ΔΖ καὶ ἀσύμμετροκπ τῇ ΔΙ μήκει. 

καὶ ἐπεὶ ἀσύμμετρά ἐστι τὰ ἀπὸ τῶν ΑΒ. ΒΓ τῷ δὶΞ ὑπὸ τῶν ΑΒ. ΒΓ, 
ἀσύμμετρον ἄρα καὶ τὸ ΔΕ τῷ ΔΘ. ὡκ ὃὲ τὸ ΔΕ πρὸκ τὸ ΔΘ. οὕτω ἐστὶ 
καὶ ἢ ΔΗ πρὸΞ τὴν ΔΖ᾽ ἀσύμμετροΞ ἄρα ἣ ΔΗ τῇ ΔΖ. καί εἰσιν ἀμφότεραι 
ῥηταί᾽ αἱ ΗΔ, ΔΖ ἄρα ῥηταί εἰσι δυνάμει μόνον σύμμετροι. ἀποτομὴ ἄρα 
ἐστὶν ἢ ΖΗ ῥητὴ ὃξ ἢ ΖΘ. 

τὸ δὲ ὑπὸ ῥητῆΞ καὶ ἀποτομῆΞ περιεχόμενον [ὀρθοχώνιον] ἄποχόν ἐστιν, 
καὶ ἢ δυναμένη αὐτὸ ἄποχόΞξΞ ἐστιν. καὶ δύναται τὸ ΖΕ ἢ ΑΓ᾽ ἢ ΑΓ ἄρα 
ἄποχόΞξ ἐστιν᾽ καπείσθω δὲ ἢ μετὰ μέσου μέσον τὸ ὅηον ποιοῦσα. ὅπερ ἔδει 


δεῖξαι. 


ΒΥΙΚΛΕΙΔΟΥ ΣΙΟΙΧΕΙΟΝ εὯἝὃῤὃῤΛ᾽] Τὃ 


οθ΄. 
Τῇ ἀποτομῇ μία ᾿μόνον] προσαρμόζει εὐθεῖα ῥητὴ δυνάμει μόνον 
σύμμετροΞ οὖσα τῇ ὅδῆῃ. 
Ἔστω ἀποτομὴ ἢ ΑΒ. προσαρμόζουσα ὃὲξ αὐτῇ ἢ ΒΓ᾽ αἱ ΑΓ, ΓΒ ἄρα ῥηταί 
εἰσι δυνάμει μόνον σύμμετροι" ἤέχω, ὅτι τῇ ΑΒ ἑτέρα οὐ προσαρμόζει ῥητὴ 
δυνάμει μόνον σύμμετροΞξ οὖσα τῇ δῆῃ. 


Εἰ χὰρ δυνατόν, προσαρμοζέτω ἢ 
Α Β ΓΔ ΒΔ’ καὶ αἱ ΑΔ, ΔΒ ἄρα ῥηταί εἰσι ὃδυ- 
νάμει μόνον σύμμετροι. καὶ ἐπεί. ᾧ 
ὑπερέχει τὰ ἀπὸ τῶν ΑΔ. ΔΒ τοῦ δὶΞ 
ὑπὸ τῶν ΑΔ, ΔΒ, τούτῳ ὑπερέχει καὶ 
τὰ ἀπὸ τῶν ΑΓ, ΓΒ τοῦ δὶΞ ὑπὸ τῶν 
ΑΓ. ΓΒ᾽ τῷ χὰρ αὐτῷ τῷ ἀπὸ τῆΞ ΑΒ 


τ ΐ 


ἀμφότερα ὑπερέχει" ἐναῆῆὰξ ἄρα, ᾧ ὑπερέχει τὰ ἀπὸ τῶν ΑΔ, ΔΒ τῶν ἀπὸ 
τῶν ΑΓ, ΓΒ, τούτῳ ὑπερέχει [καὶ] τὸ δὶΞ ὑπὸ τῶν ΑΔ, ΔΒ τοῦ δὶΞ ὑπὸ τῶν 
ΑΓ. ΓΒ. τὰ ὃδὲ ἀπὸ τῶν ΑΔ. ΔΒ τῶν ἀπὸ τῶν ΑΓ, ΓΒ ὑπερέχει ῥητῷ" ῥητὰ 
χὰρ ἀμφότερα. καὶ τὸ δὶΞπ ἄρα ὑπὸ τῶν ΑΔ, ΔΒ τοῦ δὶΞ ὑπὸ τῶν ΑΓ, ΓΒ 
ὑπερέχει ῥητῷ᾽ ὅπερ ἐστὶν ἀδύνατον᾽ μέσα χὰρ ἀμφότερα. μέσον ὃδξ μέσου 
οὐχ ὑπερέχει ῥητῷ. τῇ ἄρα ΑΒ ἑτέρα οὐ προσαρμόζει ῥητὴ δυνάμει μόνον 
σύμμετροπ οὖσα τῇ ὅδῃ. 

Μία ἄρα μόνη τῇ ἀποτομῇ προσαρμόζει ῥητὴ δυνάμει μόνον σύμμετρος 
οὖσα τῇ ὅδῃ᾽ ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


ΑΒ ΞΞ- Γ΄ ΒΓ -- 2. ΑΓ. ΒΓ 
ΑΒ- ΑΔ - ΒΔ --2.Α.ΑΔ.- ΒΔ 


π΄. 

Τῇ μέσῃηΞ ἀποτομῇ πρώτῃ μία μόνον προσαρμόζει εὐθεῖα μέση 
δυνάμει μόνον σύμμετροΞ οὖσα τῇ ὅηῃ, μετὰ δὲ τῆΞ ὅῆηΞ ῥητὸν 
περιέχουσα. 


Ἔστω χὰρ μέση ἀποτομὴ πρυω- 
τὴ ἢ ΑΒ. καὶ τῇ ΑΒ προσαρμοζέτω ἢ Α Β ΓΔ 
ΒΓ᾽ αἱ ΑΓ, ΓΒ ἄρα μέσαι εἰσὶ δυνάμει 
μόνον σύμμετροι ῥητὸν περιέχουσαι 
τὸ ὑπὸ τῶν ΑΓ. ΓΒ᾽ ἠέχω, ὅτι τῇ ΑΒ 
Ἑτέρα οὐ προσαρμόζει μέση δυνάμει 
μόνον σύμμετροΞ οὖσα τῇ ὅδῃ., μετὰ 
ὃξ τῆς ὅηηξ ῥητὸν περιέχουσα. 

Εἰ χὰρ δυνατόν, προσαρμοζέτω καὶ ἢ ΔΒ. αἱ ἄρα ΑΔ, ΔΒ μέσαι εἰσὶ 
δυνάμει μόνον σύμμετροι ῥητὸν περιέχουσαι τὸ ὑπὸ τῶν ΑΔ, ΔΒ. καὶ ἐπεί, 


ΑΒΖ-Ξ- ΑΙ ΒΓΞ-- 2. ΑΓ.ΒΓ 
ΑΒ -ἰ ΑΔ2- ΒΔ’ --2.Α.4Δ.- ΒΔ 
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ὑπερέχει τὰ ἀπὸ τῶν ΑΔ, ΔΒ τοῦ δὶΞ ὑπὸ τῶν ΑΔ. ΔΒ. τούτῳ ὑπερέχει καὶ 
ὰ ἀπὸ τῶν ΑΓ, ΓΒ τοῦ δὶΞ ὑπὸ τῶν ΑΓ, ΓΒ’ τῷ χὰρ αὐτῷ [πάῆιν] ὑπερέχουσι 
ᾧ ἀπὸ τῆΞ ΑΒ᾿ ἐναηηὰξ ἄρα, ᾧ ὑπερέχει τὰ ἀπὸ τῶν ΑΔ. ΔΒ τῶν ἀπὸ τῶν 


οο 


"] -ε' τ-ξ ἡ 


ΑΓ. ΓΒ. τούτῳ ὑπερέχει καὶ τὸ δὶΞ ὑπὸ τῶν ΑΔ. ΔΒ τοῦ δὶΞ ὑπὸ τῶν ΑΓ. ΓΒ. 
τὸ ὃὲ δὶΞ ὑπὸ τῶν ΑΔ. ΔΒ τοῦ δὶΞ ὑπὸ τῶν ΑΓ, ΓΒ ὑπερέχει ῥητῷ: ῥητὰ χὰρ 
ἀμφότερα. καὶ τὰ ἀπὸ τῶν ΑΔ, ΔΒ ἄρα τῶν ἀπὸ τῶν ΑΓ, ΓΒ [τετραχώνων] 
ὑπερέχει ῥητῷ" ὅπερ ἐστὶν ἀδύνατον᾽ μέσα χάρ ἐστιν ἀμφότερα, μέσον δξ 
μέσου οὐχ ὑπερέχει ῥητῷ. 

Τῇ ἄρα μέσηΞπ ἀποτομῇ πρώτῃ μία μόνον προσαρμόζει εὐθεῖα μέση ὃυ- 
νάμει μόνον σύμμετροπ οὖσα τῇ ὅδῃ., μετὰ δὲ τῆΞ ὅῆηΞ ῥητὸν περιέχουσα᾽ 
ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


πα΄. 
Τῇ μέσηΞ ἀποτομῇ δευτέρᾳ μία μόνον προσαρμόζει εὐθεῖα μέ- 
σῃ δυνάμει μόνον σύμμετροΞ τῇ ὅῆῃ, μετὰ δὲ τῆΞκΞ ὅῆηηΞ μέσον 
περιέχουσα. 


Ἔστω μέσηπ ἀποτομὴ δευτέρα ἢ ΑΒ καὶ τῇ ΑΒ προσαρμόζουσα ἢ ΒΓ΄ αἱ 
ἄρα ΑΓ, ΓΒ μέσαι εἰσὶ δυνάμει μόνον σύμμετροι μέσον περιέχουσαι τὸ ὑπὸ 
τῶν ΑΓ. ΓΒ᾽ ἠέχω, ὅτι τῇ ΑΒ ἑτέρα οὐ προσαρμόσει εὐθεῖα μέση δυνάμει 
μόνον σύμμετροπ οὖσα τῇ ὅῆἢῃ, μετὰ δὲ τῆΞ ὅῆηΞ μέσον περιέχουσα. 

Εἰ χὰρ δυνατόν, προσαρμοζέτω ἣ ΒΔ’ καὶ αἱ ΑΔ. ΔΒ ἄρα μέσαι εἰ- 
σὶ δυνάμει μόνον σύμμετροι μέσον περιέχουσαι τὸ ὑπὸ τῶν ΑΔ. ΔΒ. καὶ 
ἐκκείσθω ῥητὴ ἢ ΕΖ, καὶ τοῖΞ μὲν ἀπὸ τῶν ΑΓ, ΓΒ ἴσον παρὰ τὴν ΕΖ πα- 
ραβεβηήσθω τὸ ΕΗ πηάτοΞξ ποιοῦν τὴν ΕΜ᾿ τῷ ὃξ δὶΞ ὑπὸ τῶν ΑΓ. ΓΒ ἴσον 
ἀφῃρήσθω τὸ ΘΗ πηάτοΞπ ποιοῦν τὴν ΘΜ’ Ποιπὸν ἄρα τὸ ΕΛ ἴσον ἐστὶ τῷ 
ἀπὸ τῆΞ ΑΒ᾽ ὥστε ἢ ΑΒ δύναται τὸ ΕΛ. 

πάηιν δὴ τοῖΞ ἀπὸ τῶν ΑΔ, ΔΒ ἴσον παρὰ τὴν ΕΖ παραβεβηήσθω τὸ ΕΙ 
πηάτοΞπ ποιοῦν τὴν ΕΝ’ ἔστι ὃὲξ καὶ τὸ ΕΛ ἴσον τῷ ἀπὸ τῆΞπΞ ΑΒ τετραχώνῳ᾽ 
Ποιπὸν ἄρα τὸ ΘΙ ἴσον ἐστὶ τῷ δὶΞ ὑπὸ τῶν ΑΔ, ΔΒ. καὶ ἐπεὶ μέσαι εἰσὶν 
αἱ ΑΓ. ΓΒ. μέσα ἄρα ἐστὶ καὶ τὰ ἀπὸ τῶν ΑΓ, ΓΒ. καί ἐστιν ἴσα τῷ ΕΗ: 
μέσον ἄρα καὶ τὸ ΕΗ. καὶ παρὰ ῥητὴν τὴν ΕΖ παράκειται πηάτοΞξ ποιοῦν 
τὴν ΕΜ’ ῥητὴ ἄρα ἐστὶν ἢ ΕΜ καὶ ἀσύμμετροκπ τῇ ΕΖ μήκει. 

πάηιν, ἐπεὶ μέσον ἐστὶ τὸ ὑπὸ τῶν ΑΓ, ΓΒ, καὶ τὸ δὶΞ ὑπὸ τῶν ΑΓ. ΓΒ 
μέσον ἐστίν. καί ἐστιν ἴσον τῷ ΘΗ’ καὶ τὸ ΘΗ ἄρα μέσον ἐστίν. καὶ παρὰ 
ῥητὴν τὴν ΕΖ παράκειται πηάτοβ ποιοῦν τὴν ΘΜ’ ῥητὴ ἄρα ἐστὶ καὶ ἢ ΘΜ 
καὶ ἀσύμμετροΞ τῇ ΕΖ μήκει. καὶ ἐπεὶ αἱ ΑΓ. ΓΒ δυνάμει μόνον σύμμετροί 
εἰσιν, ἀσύμμετροΞξΞ ἄρα ἐστὶν ἢ ΑΓ τῇ ΓΒ μήκει. 


ΒΥΙΚΛΕΙΔΟΥ 


(ΕΖΙΝῚ) -- ΑΔ ΒΔ’ 
(ΘΛΙΝ) Ξ- 2: ΑΔ - ΒΔ 
(ΕΖΗΜῚ -- ΑΓ’ - ΒΓΞ 
(ΘΛΗΜῚὴ --ἰ 2:. ΑΓ. ΒΓ 
(ΕΖΛΘῚ -- ΑΒ 
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Α Β ΓΔ 
ΕΘ Μ 
ΖΛ Π 


ωπ ὃξ ἢ ΑΓ πρὸ τὴν ΓΒ. οὕτω 
ἐστὶ τὸ ἀπὸ τῆΞ ΑΓ πρὸΞ τὸ ὑπὸ τῶν 
ΑΓ. ΓΒ᾽ ἀσύμμετρον ἄρα ἐστὶ τὸ ἀπὸ 
τῆς ΑΓ τῷ ὑπὸ τῶν ΑΓ, ΓΒ. ἀηηὰ τῷ 
μὲν ἀπὸ τῆΞ ΑΓ σύμμετρά ἐστι τὰ 
ἀπὸ τῶν ΑΓ, ΓΒ. τῷ ὃξε ὑπὸ τῶν ΑΓ, 
ΓΒ σύμμετρόν ἐστι τὸ δὶΞ ὑπὸ τῶν ΑΓ. 
ΓΒ᾽ ἀσύμμετρα ἄρα ἐστὶ τὰ ἀπὸ τῶν 
ΑΓ. ΓΒ τῷ δὶΞ ὑπὸ τῶν ΑΓ. ΓΒ. καί 
ἐστι τοῖΞ μὲν ἀπὸ τῶν ΑΓ, ΓΒ ἴσον τὸ 
ΕΗ. τῷ ὃξ δὶΞ ὑπὸ τῶν ΑΓ. ΓΒ ἴσον τὸ 
ΗΘ᾽ ἀσύμμετρον ἄρα ἐστὶ τὸ ΕΗ τῷ 
ΘΗ. 

ωπ ὃξ τὸ ΕΗ πρὸκ τὸ ΘΗ, οὕτωξπ ἐ- 
στὶν ἢ ΕΜ πρὸΞ τὴν ΘΜ’ ἀσύμμετροβπ 
ἄρα ἐστὶν ἢ ΕΜ τῇ ΜΘ μήκει. καί εἰ- 
σιν ἀμφότεραι ῥηταί᾽ αἱ ΕΜ, ΜΘ ἄρα 
ῥηταί εἰσι δυνάμει μόνον σύμμετροι" 
ἀποτομὴ ἄρα ἐστὶν ἢ ΕΘ, προσαρ- 
μόζουσα ὃξ αὐτῇ ἢ ΘΜ. ὁμοίωΞ ὃη 
δείξομεν, ὅτι καὶ ἢ ΘΝ αὐτῇ προσαρ- 
μόζει᾽ τῇ ἄρα ἀποτομῇ ἄπηη καὶ ἀῆ- 
ἤη προσαρμόζει εὐθεῖα δυνάμει μό- 
νον σύμμετροΞξ οὖσα τῇ ὅῆῃ᾽ ὅπερ ἐ- 
στὶν ἀδύνατον. 


Τῇ ἄρα μέσηΞ ἀποτομῇ δευτέρᾳ μία μόνον προσαρμόζει εὐθεῖα μέση 
δυνάμει μόνον σύμμετροΞξ οὖσα τῇ ὅηπηῃ, μετὰ δὲ τῆΞ ὅηηκπ μέσον περιέχουσα᾽ 


ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


πβ΄. 


Τῇ ἐπηάσσονι μία μόνον προσαρμόζει εὐθεῖα δυνάμει ἀσύμμετροΞξ 
οὖσα τῇ ὅῆῃ ποιοῦσα μετὰ τῆΞ ὅῆηΞ τὸ μὲν ἐκ τῶν ἀπ᾿ αὐτῶν 
τετραχώνων ῥητόν, τὸ δὲ δὶΞ ὑπ᾽ αὐτῶν μέσον. 


Ἔστω ἣ ἐΠπάσσων ἣ ΑΒ. καὶ τῇ ΑΒ προσαρμόζουσα ἔστω ἢἣ ΒΓ’ αἱ ἄρα 
ΑΓ, ΓΒ δυνάμει εἰσὶν ἀσύμμετροι ποιοῦσαι τὸ μὲν συχκείμενον ἐκ τῶν ἀπ᾽ 
αὐτῶν τετραχώνων ῥητόν, τὸ δὲ δὶΞ ὑπ᾽ αὐτῶν μέσον ἠἢέχω, ὅτι τῇ ΑΒ 
ἑτέρα εὐθεῖα οὐ προσαρμόσει τὰ αὐτὰ ποιοῦσα. 


διΙιι:τ-τ-αΤα-αα-α-οὈοὁὃ6Γ 77ὁτιτιι....᾽.»ϑ ὩΔΔῸὖΘῦΘῦΦφᾷῴᾷῆ Ἁ| τ ΒΥΚΛΕΊΙΔΟΥ ΣΙΟΙΧΕΙΟΝ 10 


Εἰ χὰρ δυνατόν, προσαρμοζέτω ἢ 
ΒΔ᾽ καὶ αἱ ΑΔ, ΔΒ ἄρα ὃδυνάμει εἰ- Α Β ΓΔ 
σὶν ἀσύμμετροι ποιοῦσαι τὰ προειρη- 
μένα. καὶ ἐπεί, ᾧ ὑπερέχει τὰ ἀπὸ 
τῶν ΑΔ. ΔΒ τῶν ἀπὸ τῶν ΑΓ. ΓΒ. τού- 
τῳ ὑπερέχει καὶ τὸ δὶΞ ὑπὸ τῶν ΑΔ. 
ΔΒ τοῦ δὶΞ ὑπὸ τῶν ΑΓ, ΓΒ. τὰ ὃξ 
ἀπὸ τῶν ΑΔ, ΔΒ τετράχωνα τῶν ἀπὸ τῶν ΑΓ, ΓΒ τετραχώνων ὑπερέχει 
ῥητῷ ῥητὰ χάρ ἐστιν ἀμφότερα᾽ καὶ τὸ δὶΞπ ὑπὸ τῶν ΑΔ, ΔΒ ἄρα τοῦ 
ὃὶς ὑπὸ τῶν ΑΓ, ΓΒ ὑπερέχει ῥητῷ" ὅπερ ἐστὶν ἀδύνατον᾽ μέσα χάρ ἐστιν 
ἀμφότερα. 

Τῇ ἄρα ἐηπηάσσονι μία μόνον προσαρμόζει εὐθεῖα δυνάμει ἀσύμμετροΞξ 
οὖσα τῇ ὅῆῃ καὶ ποιοῦσα τὰ μὲν ἀπ᾽ αὐτῶν τετράχωνα ἅμα ῥητόν, τὸ δὲ 
δὶΞ ὑπ᾽ αὐτῶν μέσον᾽ ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


ΑΒ- ΑΙ .ΒΓ-- 2. ΑΓ. ΒΓ 
ΑΒ - ΑΔ ΒΔ’--2.Α.ΑΔ.-. ΒΔ 


πκ. 

Τῇ μετὰ ῥητοῦ μέσον τὸ ὅηον ποιούσῃ μία μόνον προσαρμόζει 
εὐθεῖα δυνάμει ἀσύμμετροΞξ οὖσα τῇ ὅδἢῃ, μετὰ δὲ τῆΞξ ὅῆηςΞ ποιοῦσα 
τὸ μὲν συχκείμενον ἐκ τῶν ἀπ᾿ αὐτῶν τετραχώνων μέσον, τὸ δὲ δὶΞ 
ὑπ᾽ αὐτῶν ῥητόν. 

Ἔστω ἣ μετὰ ῥητοῦ μέσον τὸ ὅηῆον ποιοῦσα ἢ ΑΒ, καὶ τῇ ΑΒ προ- 
σαρμοζέτω ἢ ΒΓ’ αἱ ἄρα ΑΓ, ΓΒ δυνάμει εἰσὶν ἀσύμμετροι ποιοῦσαι τὰ 
προκείμενα Πέχω, ὅτι τῇ ΑΒ ἑτέρα οὐ προσαρμόσει τὰ αὐτὰ ποιοῦσα. 

Εἰ χὰρ δυνατόν. προσαρμοζέτω ἢ 

Α Β ΓΔ ΒΔ᾽ καὶ αἱ ΑΔ, ΔΒ ἄρα εὐθεῖαι ὃυ- 
νάμει εἰσὶν ἀσύμμετροι ποιοῦσαι τὰ 
προκείμενα. ἐπεὶ οὖν, ᾧ ὑπερέχει τὰ 
ἀπὸ τῶν ΑΔ, ΔΒ τῶν ἀπὸ τῶν ΑΓ. ΓΒ. 
τούτῳ ὑπερέχει καὶ τὸ δὶΞ ὑπὸ τῶν 
ΑΔ. ΔΒ τοῦ δὶΞ ὑπὸ τῶν ΑΓ, ΓΒ ἀκο- 
ΠούθωΞ τοῖΞ πρὸ αὐτοῦ, τὸ δὲ δὶΞ ὑπὸ τῶν ΑΔ, ΔΒ τοῦ δὶΞ ὑπὸ τῶν ΑΓ. 
ΓΒ ὑπερέχει ῥητῷ ῥητὰ χάρ ἐστιν ἀμφότερα᾽ καὶ τὰ ἀπὸ τῶν ΑΔ. ΔΒ ἄρα 
τῶν ἀπὸ τῶν ΑΓ, ΓΒ ὑπερέχει ῥητῷ᾽ ὅπερ ἐστὶν ἀδύνατον᾽ μέσα χάρ ἐστιν 
ἀμφότερα. 

οὐκ ἄρα τῇ ΑΒ ἑτέρα προσαρμόσει εὐθεῖα δυνάμει ἀσύμμετροκ οὐ- 
σα τῇ ὅηῃ,. μετὰ δὲ τῆΞ ὅῆηΞ ποιοῦσα τὰ προειρημένα᾽ μία ἄρα μόνον 
προσαρμόσει᾽ ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


ΑΒ-Ξ- ΑΙ ΒΓ-- 2. ΑΓ. ΒΓ 
ΑΒ -  ΑΔ2ΒΔ--2.ΑΔ.-ΒΔ 
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πὸ. 

Τῇ μετὰ μέσου μέσον τὸ ὅηῆον ποιούσῃ μία μόνη προσαρμόζει 
εὐθεῖα δυνάμει ἀσύμμετροξ οὖσα τῇ ὅδῆῃ, μετὰ δὲ τῆΞ ὅῆηςΞ ποιοῦσα 
τό τε συχκείμενον ἐκ τῶν ἀπ᾽ αὐτῶν τετραχώνων μέσον τό τε δὶΞ 
ὑπ᾽ αὐτῶν μέσον καὶ ἔτι ἀσύμμετρον τῷ συχκειμένῳ ἐκ τῶν ἀπ᾿ 
αὐτῶν. 

Ἔστω ἢ μετὰ μέσου μέσον τὸ ὅηῆον ποιοῦσα ἢ ΑΒ. προσαρμόζουσα δὲξ 
αὐτῇ ἢ ΒΓ’ αἱ ἄρα ΑΓ, ΓΒ δυνάμει εἰσὶν ἀσύμμετροι ποιοῦσαι τὰ προειρη- 
μένα. ἠέχω, ὅτι τῇ ΑΒ ἑτέρα οὐ προσαρμόσει ποιοῦσα τὰ προειρημένα. 

Εἰ χὰρ δυνατόν. προσαρμοζέτω ἢ 
ΒΔ. ὥστε καὶ τὰκ ΑΔ, ΔΒ δυνάμει ἀ- 
συμμέτρουϑπ εἶναι ποιούσαΞ τά τε ἀ- (εΖιν) -- ΑΔ: ΒΔ’ 
πὸ τῶν ΑΔ, ΔΒ τετράχωνα ἅμα μέσον (ΘΛΙΝῚ --2-.ΑΔ- ΒΔ 
καὶ τὸ δὶΞ ὑπὸ τῶν ΑΔ, ΔΒ μέσον καὶ (ΕΖΗΜ)Ὶ -- ΑΓ2- ΒΓ2 
ἔτι τὰ ἀπὸ τῶν ΑΔ, ΔΒ ἀσύμμετρα (ΘΛΗΜῚὴ--2-: ΑΓ. ΒΓ 
τῷ δὶΞ ὑπὸ τῶν ΑΔ. ΔΒ’ καὶ ἐκκείσθω (ΕΖΛΘ) - ΑΒ’ 
ῥητὴ ἢ ΕΖ, καὶ τοῖΞ μὲν ἀπὸ τῶν ΑΓ, 


ΓΒ ἴσον παρὰ τὴν ΕΖ παραβεβῆήήσθω Α Β ΓΔ 
τὸ ΕΗ πηάτοΞ ποιοῦν τὴν ΕΜ, τῷ δὲ 
ὃὶ5 ὑπὸ τῶν ΑΓ, ΓΒ ἴσον παρὰ τὴν ΕΖ ΕΟ Ν Ν 


παραβεβηήσθω τὸ ΘΗ πηάτοκπ ποιοῦν 
τὴν ΘΜ᾽’ ἡοιπὸν ἄρα τὸ ἀπὸ τῆΞπΞ ΑΒ 
ἴσον ἐστὶ τῷ ΕΛ’ ἢ ἄρα ΑΒ δύναται 
τὸ ΕΛ. 
πάηιν τοῖΞ ἀπὸ τῶν ΑΔ. ΔΒ ἴσον πα- 
ρὰ τὴν ΕΖ παραβεβηήσθω τὸ Εἰ πηά- 
τοβ ποιοῦν τὴν ΕΝ. ἔστι ὃξ καὶ τὸ 
ἀπὸ τῆΞ ΑΒ ἴσον τῷ ΕΛ᾽ ἠοιπὸν ἄρα 
τὸ δὶΞ ὑπὸ τῶν ΑΔ, ΔΒ ἴσον [ἐστὶ τῷ 
ΘΙ. καὶ ἐπεὶ μέσον ἐστὶ τὸ συχκείμε- 
νον ἐκ τῶν ἀπὸ τῶν ΑΓ. ΓΒ καί ἐστιν 
ἴσον τῷ ΕΗ. μέσον ἄρα ἐστὶ καὶ τὸ 
ΕΗ. καὶ παρὰ ῥητὴν τὴν ΕΖ παρά- 
κειται πῆήάτοβξ ποιοῦν τὴν ΕΜ’ ῥητὴ 
ἄρα ἐστὶν ἢ ΕΜ καὶ ἀσύμμετροπ τῇ 
ΕΖ μήκει. 

πάηιν, ἐπεὶ μέσον ἐστὶ τὸ δὶΞ ὑπὸ τῶν ΑΓ, ΓΒ καί ἐστιν ἴσον τῷ ΘΗ. 
μέσον ἄρα καὶ τὸ ΘΗ. καὶ παρὰ ῥητὴν τὴν ΕΖ παράκειται πηάτοΞκ ποιοῦν 
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τὴν ΘΜ’ ῥητὴ ἄρα ἐστὶν ἢ ΘΜ καὶ ἀσύμμετροΞπΞ τῇ ΕΖ μήκει. καὶ ἐπεὶ 
ἀσύμμετρά ἐστι τὰ ἀπὸ τῶν ΑΓ, ΓΒ τῷ δὶΞ ὑπὸ τῶν ΑΓ, ΓΒ, ἀσύμμετρόν 
ἐστι καὶ τὸ ΕΗ τῷ ΘΗ᾿ ἀσύμμετροΞπ ἄρα ἐστὶ καὶ ἢ ΕΜ τῇ ΜΘ μήκει. καί 
εἰσιν ἀμφότεραι ῥηταί: αἱ ἄρα ΕΜ. ΜΘ ῥηταί εἰσι δυνάμει μόνον σύμμετροι: 
ἀποτομὴ ἄρα ἐστὶν ἣ ΕΘ, προσαρμόζουσα δὲ αὐτῇ ἢ ΘΜ. 

ὁμοίωΞπΞ δὴ δείξομεν, ὅτι ἢ ΕΘ πάηιν ἀποτομή ἐστιν, προσαρμόζουσα δὲξ 
αὐτῇ ἢ ΘΝ. τῇ ἄρα ἀποτομῇ ἄηπηη καὶ ἄπηῆηη προσαρμόζει ῥητὴ δυνάμει 
μόνον σύμμετροΞ οὖσα τῇ ὅῆῃ᾽ ὅπερ ἐδείχθη ἀδύνατον. οὐκ ἄρα τῇ ΑΒ 
Ἑτέρα προσαρμόσει εὐθεῖα. 

Τῇ ἄρα ΑΒ μία μόνον προσαρμόζει εὐθεῖα δυνάμει ἀσύμμετροΞ οὖσα τῇ 
ὅῆῃ, μετὰ δὲ τῆΞ ὅῆηΞξΞ ποιοῦσα τά τε ἀπ᾿ αὐτῶν τετράχωνα ἅμα μέσον καὶ 
τὸ δὶΞ ὑπ᾽ αὐτῶν μέσον καὶ ἔτι τὰ ἀπ᾿ αὐτῶν τετράχωνα ἀσύμμετρα τῷ 
δὶπ ὑπ᾽ αὐτῶν᾽ ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


ΒΥΚΛΕΊΙΔΟΥ ΣΙΟΙΧΕΙΟΝ εἕὯὃὉὃῤ  ῤ  Ὶ , δά 


Ὅροι τρίτοι. 


ια΄. Ὑποκειμένη ῥητῆΞξΞ καὶ ἀποτομῆπ, ἐὰν μὲν ἣ ὅῆη τῆΞ προσαρ- 
μοζούσηΞΞ μεῖζον δύνηται τῷ ἀπὸ συμμέτρου ἑἕξαυτῇ μήκει, καὶ ἢ 
ὅῆη σύμμετροΞ ἢ τῇ ἐκκειμένῃ ῥητῇ μήκει, καῆείσθω ἀποτομὴ 
πρώτῃ. 

ιβ΄. Ἐὰν δὲ ἣ προσαρμόζουσα σύμμετροΞ ἢ τῇ ἐκκειμένῃ ῥητῇ μήκει, 
καὶ ἣ ὅῆηη τῆΞ προσαρμοζούσηΞπ μεῖζον δύνηται τῷ ἀπὸ συμμέτρου 
ἑαυτῇ, καηείσθω ἀποτομὴ δευτέρα. 

ιζ΄. Ἐὰν δὲ μηδετέρα σύμμετροξ ἢ τῇ ἐκκειμένῃ ῥητῇ μήκει, ἣ δὲ ὅῆη 
τῆξ προσαρμοζούσηπ μεῖζον δύνηται τῷ ἀπὸ συμμέτρου ξαυτῇ, 
καῆηείσθω ἀποτομὴ τρίτη. 

ιδ΄. [ΠΞάῆιν, ἐὰν ἢ ὅῆηη τῆΞξ προσαρμοζούσῃηΞ μεῖζον δύνηται τῷ ἀ- 
πὸ ἀσυμμέτρου ἑαυτῇ [μήκει], ἐὰν μὲν ἣ ὅῆη σύμμετροΞ ἢ τῇ 
ἐκκειμένῃ ῥητῇ μήκει, καῆηείσθω ἀποτομὴ τετάρτῃ. 

ιε΄. Ἐὰν δὲ ἢ προσαρμόζουσα, πέμπτῃ. 

ις΄. Ἐὰν ὃδξ μηδετέρα, ἕκτη. 
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πε΄. 

Εὑρεῖν τὴν πρώτην ἀποτομήν. 

Ἐκκείσθω ῥητὴ ἢ Α, καὶ τῇ Α μήκει σύμμετροβπ ἔστω ἣ ΒΗ’ ῥητὴ ἄρα 
ἐστὶ καὶ ἡἣ ΒΗ. καὶ ἐκκείσθωσαν δύο τετράχωνοι ἀριθμοὶ οἱ ΔΕ, ΕΖ, ὧν ἣ 
ὑπεροχὴ ὁ ΖΔ μὴ ἔστω τετράχωνοςπ᾽ οὐδ᾽ ἄρα ὁ ΕΔ πρὸ τὸν ΔΖ ἠόχον ἔχει, 
ὧν τετράχωνοΞπ ἀριθμὸς πρὸπ τετράχωνον ἀριθμόν. 

καὶ πεποιήσθω ὡπ ὁ ΕΔ πρὸ τὸν 
ΔΖ, οὕτωΞ τὸ ἀπὸ τῆΞ ΒΗ τετράχυ- 


νον πρὸΞ τὸ ἀπὸ τῆΞ ΗΓ τετράχωνον᾽ Α Θ 
σύμμετρον ἄρα ἐστὶ τὸ ἀπὸ τῆΞπΞ ΒΗ . «ὁ 
τῷ ἀπὸ τῆΞπΞ ΗΓ. ῥητὸν ὃξ τὸ ἀπὸ 
τῆς ΒΗ᾿ ῥητὸν ἄρα καὶ τὸ ἀπὸ τῆΞ Β Γ Η 
ΗΓ᾽ ῥητὴ ἄρα ἐστὶ καὶ ἢ ΗΓ. 

καὶ ἐπεὶ ὁ ΕΔ πρὸ τὸν ΔΖ ηό- 
χον οὐκ ἔχει. ὃν τετράχωνοΞ ἀριθμὸς Ε 7 Δ 
πρὸΞ τετράχωνον ἀριθμόν, οὐδ᾽ ἄρα 
τὸ ἀπὸ τῆΞ ΒΗ πρὸΞ τὸ ἀπὸ τῆΞπ ΗΓ 
Πόχον ἔχει, ὃν τετράχωνοΞπΞ ἀριθμὸς ΔῈ κῷ ΔῈ ,μδ 
πρὸς τετράχωνον ἀριθμόν: ἀσύμμε- ΒΦ. ἊΣ 4Ξ ΡΣ 
τροβ ἄρα ἐστὶν ἣ ΒΗ τῇ ΗΓ μήκει. ΒΗ ΕΑ, τέεετυ 
καί εἰσιν ἀμφότεραι ῥηταί᾽ αἱ ΒΗ, ΗΓ ΒΗ2 -- ἪΗΓ2 Θ2 


ἄρα ῥηταί εἰσι δυνάμει μόνον σύμμε- 
τροι᾿ ἢ ἄρα ΒΓ ἀποτομή ἐστιν. 

Λέχω δή. ὅτι καὶ πρώτῃ. 

Ὧι χὰρ μεῖζόν ἐστι τὸ ἀπὸ τῆΞ ΒΗ τοῦ ἀπὸ τῆΞπΞ ΗΓ, ἔστω τὸ ἀπὸ τῆΞ 
Θ. καὶ ἐπεί ἐστιν ὼὡΞ ὁ ΕΔ πρὸΞ τὸν ΖΔ. οὕτωΞ τὸ ἀπὸ τῆΞ ΒΗ πρὸΞπ τὸ 
ἀπὸ τῆΞπΞ ΗΓ, καὶ ἀναστρέψαντι ἄρα ἐστὶν ὡΞπ ὁ ΔΕ πρὸκ τὸν ΕΖ. οὕτωΞξ τὸ 
ἀπὸ τῆΞΞ ΗΒ πρὸΞκ τὸ ἀπὸ τῆΞπ Θ. 

ὁ ὃξ ΔΕ πρὸΞ τὸν ΕΖ Πόχον ἔχει. ὃν τετράχωνοΞ ἀριθμὸΞ πρὸΞπ τετρά- 
χωνον ἀριθμόν ἑκάτεροΞπ χὰρ τετράχωνόκπ ἐστιν᾽ καὶ τὸ ἀπὸ τῆΞπΞ ΗΒ ἄρα 
πρὸΞ τὸ ἀπὸ τῆΞ Θ ἡόχον ἔχει. ὃν τετράχωνοΞξ ἀριθμὸΞ πρὸΞ τετράχωνον 
ἀριθμόν σύμμετροξ ἄρα ἐστὶν ἣ ΒΗ τῇ Θ μήκει. καὶ δύναται ἢ ΒΗ τῆΞκΞ ΗΓ 
μεῖζον τῷ ἀπὸ τῆΞ Θ᾽ ἢ ΒΗ ἄρα τῆΞκ ΗΓ μεῖζον δύναται τῷ ἀπὸ συμμέτρου 
ἑαυτῇ μήκει. καί ἐστιν ἢ ὅῆη ἢ ΒΗ σύμμετροΞπ τῇ ἐκκειμένῃ ῥητῇ μήκει 
τῇ Α. ἢ ΒΓ ἄρα ἀποτομῇ ἐστι πρώτη. 

Εὕρηται ἄρα ἢ πρώτη ἀποτομὴ ἣ ΒΓ᾽ ὅπερ ἔδει εὑρεῖν. 


ΒΥΙΚΛΕΙΔΟΥ 


ΣΙΟΙΧΕΙΟΝ εἕἝὯὃὉὃῤ ΄᾽᾽] δ6 


πε΄. 


Εὑρεῖν τὴν δευτέραν ἀποτομήν. 


Ὰ 


Ἐκκείσθω ῥητὴ ἢ Α καὶ τῇ Α σύμμετροΞκ μήκει ἢ ΗΓ. ῥητὴ ἄρα ἐστὶν 


τ τ Ὰ τ 


ἡ ΗΓ. καὶ ἐκκείσθωσαν δύο τετράχωνοι ἀριθμοὶ οἱ ΔΕ, ΕΖ, ὧν ἣ ὑπεροχὴ ὁ 


ΔΖ μὴ ἔστω τετράχωνοξπ. 


ΓΤ 
ὟΝ 


ΗΓΞΞΡ. Α 


ΒΗ2Ζ- ΗΓ - Θ: 


καὶ πεποιήσθω ὡπ ὁ ΖΔ πρὸΞ τὸν 
ΔΕ, οὕτωΞ τὸ ἀπὸ τῆΞ ΓΗ τετράχυ- 
νον πρὸβπ τὸ ἀπὸ τῆΞπΞ ΗΒ τετράχωνον. 
σύμμετρον ἄρα ἐστὶ τὸ ἀπὸ τῆΞ ΓΗ 
τετράχωνον τῷ ἀπὸ τῆΞ ΗΒ τετραχυ- 
νῳ. ῥητὸν ὃξ τὸ ἀπὸ τῆΞπ ΗΓ. ῥητὸν 
ἄρα ἐστὶ] καὶ τὸ ἀπὸ τῆΞ ΗΒ’ ῥητὴ 
ἄρα ἐστὶν ἢ ΒΗ. 

καὶ ἐπεὶ τὸ ἀπὸ τῆΞ ΗΓ τετράχυ- 
νον πρὸΞ τὸ ἀπὸ τῆΞΞ ΗΒ ἢηόχον οὐκ 
ἔχει, ὃν τετράχωνοΞ ἀριθμὸΞ πρὸΞπ 
τετράχωνον ἀριθμόν, ἀσύμμετρόξ ἐ- 
στιν ἢ ΓΗ τῇ ΗΒ μήκει. καί εἰσιν 
ἀμφότεραι ῥηταί᾽ αἱ ΓΗ, ΗΒ ἄρα ῥη- 
ταί εἰσι δυνάμει μόνον σύμμετροι᾽ ἢ 
ΒΓ ἄρα ἀποτομή ἐστιν. 

Λέχω δή, ὅτι καὶ δευτέρα. 


Ὧι χὰρ μεῖζόν ἐστι τὸ ἀπὸ τῆΞ ΒΗ τοῦ ἀπὸ τῆΞπ ΗΓ, ἔστω τὸ ἀπὸ τῆΞ 


Θ. 


ἐπεὶ οὖν ἐστιν ὧΞ τὸ ἀπὸ τῆΞ ΒΗ πρὸΞ τὸ ἀπὸ τῆΞ ΗΓ, οὕτωΞ ὁ ΕΔ 
ἀριθμὸΞ πρὸ τὸν ΔΖ ἀριθμόν, ἀναστρέψαντι ἄρα ἐστὶν ὡΞκ τὸ ἀπὸ τῆΞκ ΒΗ 
πρὸΞ τὸ ἀπὸ τῆπ Θ, οὕτωΞ ὁ ΔΕ πρὸκπ τὸν ΕΖ. 

καί ἐστιν ἑκάτεροΞπ τῶν ΔΕ, ΕΖ τετράχωνο-π᾽ τὸ ἄρα ἀπὸ τῆΞ ΒΗ πρὸκ τὸ 
ἀπὸ τῆΞ Θ ἡόχον ἔχει, ὃν τετράχωνοΞ ἀριθμὸς πρὸΞπ τετράχωνον ἀριθμόν. 
σύμμετροξ ἄρα ἐστὶν ἢ ΒΗ τῇ Θ μήκει. 

καὶ δύναται ἢ ΒΗ τῆΞ ΗΓ μεῖζον τῷ ἀπὸ τῆΞπΞ Θ᾽ ἢ ΒΗ ἄρα τῆΞκπ ΗΓ 
μεῖζον δύναται τῷ ἀπὸ συμμέτρου ἑαυτῇ μήκει. καί ἐστιν ἢ προσαρμόζουσα 
ἢ ΓΗ τῇ ἐκκειμένῃ ῥητῇ σύμμετροΞξ τῇ Α. ἢ ΒΓ ἄρα ἀποτομή ἐστι δευτέρα. 

Εὔρηται ἄρα δευτέρα ἀποτομὴ ἣ ΒΓ᾽ ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 
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πζ΄. 

Εὑρεῖν τὴν τρίτην ἀποτομήν. 

Ἐκκείσθω ῥητὴ ἢ Α, καὶ ἐκκείσθωσαν τρεῖξΞ ἀριθμοὶ οἱ Ε. ΒΓ. ΓΔ ἡόχον μὴ 
ἔχοντεβξ πρὸΞ ἀηηήηουξ, ὃν τετράχωνοΞ ἀριθμὸΞξ πρὸ τετράχωνον ἀριθμόν. 
ὁ ὃξ ΓΒ πρὸκπ τὸν ΒΔ ἡηόχον ἐχέτω. ὃν τετράχωνοΞκ ἀριθμὸΞ πρὸΞ τετράχωνον 
ἀριθμόν, καὶ πεποιήσθω ὼπ μὲν ὁ Ε πρὸΞ τὸν ΒΓ. οὕτωΞ τὸ ἀπὸ τῆθ Α 
τετράχωνον πρὸΞ τὸ ἀπὸ τῆΞπΞ ΖΗ τετράχωνον, ὡπ ὃξ ὁ ΒΓ πρὸΞ τὸν ΓΔ, 
οὕτωΞ τὸ ἀπὸ τῆΞπ ΖΗ τετράχωνον πρὸκπ τὸ ἀπὸ τῆΞπΞ ΗΘ. 

ἐπεὶ οὖν ἐστιν ὧΞ ὁ Ε πρὸκ τὸν 
ΒΓ, οὕτωΞ τὸ ἀπὸ τῆΞπΞ Α τετράχυ- 
νον πρὸΞ τὸ ἀπὸ τῆΞπΞ ΖΗ τετράχυ- 
νον, σύμμετρον ἄρα ἐστὶ τὸ ἀπὸ τῆΞκ 
Α τετράχωνον τῷ ἀπὸ τῆΞπΞ ΖΗ τετρα- ᾿ Ε 
χώνῳ. ῥητὸν ὃξ τὸ ἀπὸ τῆΞ Α τετρ--ἪὟ πππτπτσΠο͵᾿͵πσπππππτπτπτ- 

Η 


τ 
"» 
-: 


χωνον. ῥητὸν ἄρα καὶ τὸ ἀπὸ τῆΞ 
ΖΗ ῥητὴ ἄρα ἐστὶν ἢ ΖΗ. καὶ ἐπεὶ --.ὄ.....ὺὺ0ὺ 
ὁ Ε πρὸΞ τὸν ΒΓ Πόχον οὐκ ἔχει, ὃν 

τετράχωνοπ ἀριθμὸΞ πρὸΞ τετράχω- 2 Θ 

νον ἀριθμόν, οὐδ᾽ ἄρα τὸ ἀπὸ τῆς 
Α τετράχωνον πρὸΞ τὸ ἀπὸ τῆΞπΞ ΖΗ 
τετράχωνον] ἢόχον ἔχει, ὃν τετρά- Β5Βα΄ » δι΄ ν 

ὅωνοπ ἀριθμὸΞ πρὸ τετράχωνον ἀ-Ὕ μγήκ γδχ 

ριθμόν᾽ ἀσύμμετροΞ ἄρα ἐστὶν ἢΑ ΒΕ. Δ᾽ ΒΡ ΖΗ" η». ΗΘ: κ' 
τῇ ΖΗ μήκει. 

πάηιν, ἐπεί ἐστιν ὧΞπ ὁ ΒΓ πρὸκ τὸν 
ΓΔ. οὕτωΞ τὸ ἀπὸ τῆΞκ ΖΗ τετράχωνον 
πρὸΞ τὸ ἀπὸ τῆΞ ΗΘ. σύμμετρον ἄρα ἐστὶ τὸ ἀπὸ τῆΞ ΖΗ τῷ ἀπὸ τῆΞ ΗΘ. 
ῥητὸν ὃξ τὸ ἀπὸ τῆΞ ΖΗ ῥητὸν ἄρα καὶ τὸ ἀπὸ τῆΞπΞ ΗΘ᾽ ῥητὴ ἄρα ἐστὶν 
ἢ ΗΘ. καὶ ἐπεὶ ὁ ΒΓ πρὸπ τὸν ΓΔ Πόχον οὐκ ἔχει, ὃν τετράχωνοΞ ἀριθμὸΞπ 
πρὸΞ τετράχωνον ἀριθμόν, οὐδ᾽ ἄρα τὸ ἀπὸ τῆΞπ ΖΗ πρὸΞπ τὸ ἀπὸ τῆΞπ ΗΘ 
Πόχον ἔχει, ὃν τετράχωνοΞξ ἀριθμὸΞ πρὸΞ τετράχωνον ἀριθμόν ἀσύμμετροβπ 
ἄρα ἐστὶν ἢ ΖΗ τῇ ΗΘ μήκει. καί εἰσιν ἀμφότεραι ῥηταί᾽ αἱ ΖΗ. ΗΘ ἄρα 
ῥηταί εἰσι δυνάμει μόνον σύμμετροι ἀποτομὴ ἄρα ἐστὶν ἢ ΖΘ. 

Λέχω δή. ὅτι καὶ τρίτη. 

Ἐπεὶ χάρ ἐστιν ὧβπ μὲν ὁ Ε πρὸΞ τὸν ΒΓ, οὕτωΞ τὸ ἀπὸ τῆΞ Α τετρά- 
χωνον πρὸΞπ τὸ ἀπὸ τῆΞ ΖΗ. ὡΞκ ὃξ ὁ ΒΓ πρὸΞκπ τὸν ΓΔ. οὕτωΞ τὸ ἀπὸ τῆς 
ΖΗ πρὸς τὸ ἀπὸ τῆΞπΞ ΘΗ. δι᾽ ἴσου ἄρα ἐστὶν ὡκπ ὁ Ε πρὸΞ τὸν ΓΔ. οὕτωΞ 
τὸ ἀπὸ τῆΞ Α πρὸΞκ τὸ ἀπὸ τῆΞ ΘΗ. ὁ ὃξ Ε πρὸκπ τὸν ΓΔ ἠόχον οὐκ ἔχει, ὃν 


ΒΥΙΚΛΕΙΔΟΥ ΣΙΟΙΧΕΙΟΝ εὯἝὃὉὃῤὃῤ ᾽ς δὃ 


τετράχωνοΞξ ἀριθμὸς πρὸΞπ τετράχωνον ἀριθμόν οὐδ᾽ ἄρα τὸ ἀπὸ τῆθ Α 
πρὸΞ τὸ ἀπὸ τῆΞ ΗΘ ἠόχον ἔχει. ὃν τετράχωνοΞκΞ ἀριθμὸΞ πρὸΞ τετράχωνον 
ἀριθμόν: ἀσύμμετροΞ ἄρα ἢ Α τῇ ΗΘ μήκει. οὐδετέρα ἄρα τῶν ΖΗ. ΗΘ 
σύμμετρόπ ἐστι τῇ ἐκκειμένῃ ῥητῇ τῇ Α μήκει. 


οὖ .“Ὁ 
τ 7 


ῳ οὖν μεῖζόν ἐστι τὸ ἀπὸ τῆΞΞ ΖΗ τοῦ ἀπὸ τῆΞ ΗΘ. ἔστω τὸ ἀπὸ τῆς Κ. 
ἐπεὶ οὖν ἐστιν ὧΞ ὁ ΒΓ πρὸΞ τὸν ΓΔ, οὕτωΞ τὸ ἀπὸ τῆΞ ΖΗ πρὸ τὸ ἀπὸ 
τῆξ ΗΘ. ἀναστρέψαντι ἄρα ἐστὶν ὡξΞ ὁ ΒΓ πρὸΞπ τὸν ΒΔ, οὕτωΞ τὸ ἀπὸ τῆΞ 
ΖΗ τετράχωνον πρὸπ τὸ ἀπὸ τῆΞ Κ. ὁ δὲ ΒΓ πρὸΞ τὸν ΒΔ Πηόχον ἔχει. ὃν 
τετράχωνοΞπ ἀριθμὸς πρὸ τετράχωνον ἀριθμόν καὶ τὸ ἀπὸ τῆΞ ΖΗ ἄρα 
πρὸΞ τὸ ἀπὸ τῆΞ Κ ἠόχον ἔχει, ὃν τετράχωνοΞ ἀριθμὸΞξΞ πρὸΞ τετράχωνον 
ἀριθμόν. σύμμετροΞξΞ ἄρα ἐστὶν ἣ ΖΗ τῇ Κ μήκει, καὶ δύναται ἢ ΖΗ τῆς 
ΗΘ μεῖζον τῷ ἀπὸ συμμέτρου ἑαυτῇ. καὶ οὐδετέρα τῶν ΖΗ, ΗΘ σύμμετρόΞ 
ἐστι τῇ ἐκκειμένῃ ῥητῇ τῇ Α μήκει ἢ ΖΘ ἄρα ἀποτομή ἔστι τρίτη. 

Εὔρηται ἄρα ἢ τρίτη ἀποτομὴ ἣ ΖΘ᾽ ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 

ΠΉη.. 
Εὑρεῖν τὴν τετάρτην ἀποτομήν. 


Ἐκκείσθω ῥητὴ ἢ Α καὶ τῇ Α μή- 
κει σύμμετροΞ ἢ ΒΗ᾽ ῥητὴ ἄρα ἐστὶ 
καὶ ἢ ΒΗ. καὶ ἐκκείσθωσαν δύο ἀ- 
ριθμοὶ οἱ ΔΖ, ΖΕ, ὥστε τὸν ΔΕ ὅηῆον 
πρὸΞ ἑκάτερον τῶν ΔΖ. ΕΖ Πόχον μὴ 
ἔχειν, ὃν τετράχωνοβπ ἀριθμὸΞ πρὸ 
Δ 7 Ε τετράχωνον ἀριθμόν. 

καὶ πεποιήσθω ὡπ ὁ ΔΕ πρὸΞ τὸν 
ΕΖ. οὕτωΞ τὸ ἀπὸ τῆΞ ΒΗ τετράχωνον 


Α Θ 


τ 
τ 
Ξ 


ΔΕ ,κ5ῷ2' ΔΕ , μὲ πρὸΞπ τὸ ἀπὸ τῆΞ ΗΓ. σύμμετρον ἄρα 

ΔΖ΄ δ "εξ ΠΝ ἐστὶ τὸ ἀπὸ τῆΞκ ΒΗ τῷ ἀπὸ τῆκπ ΗΓ. 

ΒΗ-ρ.Α τῷ Ξ τῆ ρητὸν δε τὸ ἀπὸ τῆξ ΒΗ᾽ ρητὸν ἄρα 

ΒΗ2 -- ΗΓ2 462 καὶ τὸ ἀπὸ τῇϑβ ΗΓ. ῥητὴ ἄρα ἐστὶν ἢ 
ΗΓ. 


καὶ ἐπεὶ ὁ ΔΕ πρὸΞ τὸν ΕΖ ηό- 

χον οὐκ ἔχει, ὃν τετράχωνοβπ ἀριθμὸς 

πρὸΞ τετράχωνον ἀριθμόν, οὐδ᾽ ἄρα τὸ ἀπὸ τῆΞ ΒΗ πρὸκ τὸ ἀπὸ τῆΞκΞ ΗΓ 

Πόχον ἔχει, ὃν τετράχωνοΞ ἀριθμὸΞΞ πρὸΞΞ τετράχωνον ἀριθμόν᾽ ἀσύμμε- 

τροβ ἄρα ἐστὶν ἢ ΒΗ τῇ ΗΓ μήκει. καί εἰσιν ἀμφότεραι ῥηταί᾽ αἱ ΒΗ, ΗΓ 
ἄρα ῥηταί εἰσι δυνάμει μόνον σύμμετροι᾽ ἀποτομὴ ἄρα ἐστὶν ἢ ΒΓ. 
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᾿Λέχω δή, ὅτι καὶ τετάρτη). 

Ὅι οὖν μεῖζόν ἐστι τὸ ἀπὸ τῆΞ ΒΗ τοῦ ἀπὸ τῆΞ ΗΓ, ἔστω τὸ ἀπὸ τῆΞ 
Θ. ἐπεὶ οὖν ἐστιν ὧΞ ὁ ΔΕ πρὸΞ τὸν ΕΖ, οὕτωΞ τὸ ἀπὸ τῆΞ ΒΗ πρὸ τὸ 
ἀπὸ τῆΞκΞ ΗΓ, καὶ ἀναστρέψαντι ἄρα ἐστὶν ὡΞξΞ ὁ ΕΔ πρὸ τὸν ΔΖ. οὕτωΞξ τὸ 
ἀπὸ τῆΞΞ ΗΒ πρὸκ τὸ ἀπὸ τῆΞπ Θ. 

ὁ ὃξ ΕΔ πρὸΞπ τὸν ΔΖ Πόχον οὐκ ἔχει, ὃν τετράχωνοΞ ἀριθμὸΞ πρὸ 
τετράχωνον ἀριθμόν᾽ οὐδ᾽ ἄρα τὸ ἀπὸ τῆΞ ΗΒ πρὸΞπ τὸ ἀπὸ τῆΞ Θ ἠόχον 
ἔχει, ὃν τετράχωνοΞ ἀριθμὸΞ πρὸΞ τετράχωνον ἀριθμόν ἀσύμμετροΞπ ἄρα 
ἐστὶν ἣ ΒΗ τῇ Θ μήκει. καὶ δύναται ἢ ΒΗ τῆΞ ΗΓ μεῖζον τῷ ἀπὸ τῆΞπ Θ᾽ 
ἢ ἄρα ΒΗ τῆκπ ΗΓ μεῖζον δύναται τῷ ἀπὸ ἀσυμμέτρου ἑξαυτῇ. καί ἐστιν ὅῆη 
ἢ ΒΗ σύμμετροΞξ τῇ ἐκκειμένῃ ῥητῇ μήκει τῇ Α. ἢ ἄρα ΒΓ ἀποτομή ἐστι 
τετάρτῃ. 

Εὔρηται ἄρα ἢ τετάρτη ἀποτομή ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


πθ΄. 
Εὑρεῖν τὴν πέμπτην ἀποτομήν. 


Ἐκκείσθω ῥητὴ ἢ Α, καὶ τῇ Α μή- 
κει σύμμετροΞξ ἔστω ἢ ΓΗ’ ῥητὴ ἄρα Α Θ 
ἐστὶν] ἡ ΓΗ. καὶ ἐκκείσθωσαν δύο ἀ- 
ριθμοὶ οἱ ΔΖ, ΖΕ. ὥστε τὸν ΔΕ πρὸς 
ἑκάτερον τῶν ΔΖ. ΖΕ ἡόχον πάηιν μὴ Β Γ ᾿ 
ἔχειν, ὃν τετράχωνοΞ ἀριθμὸς πρὸ 
τετράχωνον ἀριθμόν᾽ καὶ πεποιήσθω 
ωπ5 ὁ ΖΕ πρὸΞ τὸν ΕΔ, οὕτωΞ τὸ ἀπὸ «---...ςὋὦὃοὃοὖὦ[ὃὋὭὃ;ἝὁὌο ς 
τῆς ΓΗ πρὸπ τὸ ἀπὸ τῆΞπ ΗΒ. ῥητὸν 
ἄρα καὶ τὸ ἀπὸ τῆΞπΞ ΗΒ᾽ ῥητὴ ἄρα ΔΕ ,κ' ΔΕ, μ᾽ 


7 Χχ Ὰχ τ ΒΖ λΖ ΖΔ 2 
ἐστὶ καὶ ἣ ΒΗ. ἢ τὰ 
ιν. 27 ,΄ 2 τ τ ᾿ ᾿ ΗΓ -π-ορ. Α ---- τῷῳ ὃ 
καὶ ἔἕἐπεὶ ἐστιν ωβ ὁ ΔΕ πρόβ τὸν κοι ΔῈ ΗΒ 


ε γον " ν ν ΒΗ Ξ ΗΓ“ --ΘΟ2 
ΕΖ. οὕτω τὸ ἀπὸ τῆβ ΒΗ πρὸβ τὸ ἐδὼ 


ἀπὸ τῆΞπ ΗΓ, ὁ ὃδὲ ΔΕ πρὸκ τὸν ΕΖ ηό- 

χον οὐκ ἔχει, ὃν τετράχωνοΞκπ ἀριθμὸς 

πρὸΞ τετράχωνον ἀριθμόν, οὐδ᾽ ἄρα 

τὸ ἀπὸ τῆΞ ΒΗ πρὸΞ τὸ ἀπὸ τῆΞπ ΗΓ 

Πόχον ἔχει, ὃν τετράχωνοΞ ἀριθμὸΞξΞ πρὸΞ τετράχωνον ἀριθμόν᾽ ἀσύμμε- 
τροβ ἄρα ἐστὶν ἢ ΒΗ τῇ ΗΓ μήκει. καί εἰσιν ἀμφότεραι ῥηταί᾽ αἱ ΒΗ, ΗΓ 
ἄρα ῥηταί εἰσι δυνάμει μόνον σύμμετροι᾽ ἢ ΒΓ ἄρα ἀποτομῇ ἐστιν. 
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Λέχω δή. ὅτι καὶ πέμπτη. 

Ὧι χὰρ μεῖζόν ἐστι τὸ ἀπὸ τῆΞ ΒΗ τοῦ ἀπὸ τῆΞπ ΗΓ, ἔστω τὸ ἀπὸ τῆΞ 
Θ. ἐπεὶ οὖν ἐστιν ὧΞ τὸ ἀπὸ τῆΞ ΒΗ πρὸ τὸ ἀπὸ τῆΞκ ΗΓ, οὕτως ὁ ΔΕ 
πρὸΞ τὸν ΕΖ, ἀναστρέψαντι ἄρα ἐστὶν ὡξΞ ὁ ΕΔ πρὸκπ τὸν ΔΖ. οὕτωΞ τὸ ἀπὸ 
τῆς ΒΗ πρὸΞ τὸ ἀπὸ τῆπ Θ. 

ὁ ὃξ ΕΔ πρὸΞκ τὸν ΔΖ ἠηόχον οὐκ ἔχει. ὃν τετράχωνοΞ ἀριθμὸΞ πρὸΞ 
τετράχωνον ἀριθμόν᾽ οὐδ᾽ ἄρα τὸ ἀπὸ τῆΞ ΒΗ πρὸΞπ τὸ ἀπὸ τῆΞπ Θ ἠἢόχον 
ἔχει, ὃν τετράχωνοΞ ἀριθμὸΞ πρὸΞ τετράχωνον ἀριθμόν ἀσύμμετροΞπ ἄρα 
ἐστὶν ἢ ΒΗ τῇ Θ μήκει. καὶ δύναται ἣ ΒΗ τῆΞ ΗΓ μεῖζον τῷ ἀπὸ τῆπ Θ᾽ ἢ 
ΗΒ ἄρα τῆΞπ ΗΓ μεῖζον δύναται τῷ ἀπὸ ἀσυμμέτρου ἑαυτῇ μήκει. καί ἐστιν 
ἢ προσαρμόζουσα ἢ ΓΗ σύμμετροΞπ τῇ ἐκκειμένῃ ῥητῇ τῇ Α μήκει ἢ ἄρα 
ΒΓ ἀποτομή ἔστι πέμπτη. 

Εὔρηται ἄρα ἢ πέμπτη ἀποτομὴ ἢ ΒΓ᾽ ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


Ὥς 
Εὑρεῖν τὴν ἕκτην ἀποτομήν. 


Ἐκκείσθω ῥητὴ ἢ Α καὶ τρεῖΞ ἀ- 
Δ Γ οιθμοὶ οἱ Ε, ΒΓ. ΓΔ ἡόχον μὴ ἔχοντεξ 
πρὸΞ ἀηηήηουξ, ὃν τετράχωνοΞκ ἀριθ- 
μὸΞ πρὸ τετράχωνον ἀριθμόν᾽ ἔτι ὃδξ 
--ς-ςςςς-- καὶ ὁ ΓΒ πρὸΞ τὸν ΒΔ Πόχον μὴ ἐχέ- 
τω. ὃν τετράχωνοΞκ ἀριθμὸΞ πρὸπ τε- 
τράχωνον ἀριθμόν καὶ πεποιήσθω ὧδ 
μὲν ὁ Ε πρὸΞπ τὸν ΒΓ. οὕτωΞξΞ τὸ ἀπὸ 
Ζ Θ Η τῆϑς Α πρὸκπ τὸ ἀπὸ τῆΞ ΖΗ. ὡξκ ὃξ ὁ 
ΒΓ πρὸΞ τὸν ΓΔ. οὕτωΞ τὸ ἀπὸ τῆΞ 
ΖΗ πρὸΞκ τὸ ἀπὸ τῆπ ΗΘ. 
ΒΙ “2 ΒΙ " Ἐ ᾿ γ 7 τ τ Ε ᾿ ᾿ 
Ἔν τ᾿ ω-- πεὶ οὖν ἔστιν ὧπ ὃ Ε πρὸ τὸν 
Β ,κἰἴ Β κὶ ΒΓ. οὕτω τὸ ἀπὸ τῆϑ Α πρὸβ τὸ ἀπο 
2 2 ο Γ 27 Ὰ 7 Ὰ οο 
ὟΝ, τῆξ ΖΗ. σύμμετρον ἄρα τὸ ἀπὸ τῆς 
Ε' Α΄ ΒΓ ΖΗ’: ΖΗ2 --ΗΘ2 4 ΚΖ Ἀ τῷ ἀπὸ τὸς ΖΗ. ὁ ὃν δὶ .γν 
τῇῆϑ Α' ρητὸν ἄρα και τὸ ἀπὸ τῆπ ΖΠΗ᾿ 
ῥητὴ ἄρα ἐστὶ καὶ ἣ ΖΗ. καὶ ἐπεὶ ὁ 
Ε πρὸΞ τὸν ΒΓ Πόχον οὐκ ἔχει, ὃν τετράχωνοΞ ἀριθμὸπ πρὸΞ τετράχωνον 
ἀριθμόν, οὐδ᾽ ἄρα τὸ ἀπὸ τῆΞπΞ Α πρὸΞ τὸ ἀπὸ τῆΞ ΖΗ ἢἡόχον ἔχει, ὃν 
τετράχωνοΞπ ἀριθμὸΞ πρὸΞ τετράχωνον ἀριθμόν ἀσύμμετροΞπ ἄρα ἐστὶν ἢ 
Α τῇ ΖΗ μήκει. 


τ 
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πάηιν, ἐπεί ἐστιν ὧὡΞ ὁ ΒΓ πρὸΞ τὸν ΓΔ. οὕτωΞ τὸ ἀπὸ τῆΞ ΖΗ πρὸ 
τὸ ἀπὸ τῆΞκΞ ΗΘ, σύμμετρον ἄρα τὸ ἀπὸ τῆΞ ΖΗ τῷ ἀπὸ τῆΞ ΗΘ. ῥητὸν 
ὃξ τὸ ἀπὸ τῆΞ ΖΗ᾽ ῥητὸν ἄρα καὶ τὸ ἀπὸ τῆπ ΗΘ᾽ ῥητὴ ἄρα καὶ ἢ ΗΘ. 
καὶ ἐπεὶ ὁ ΒΓ πρὸΞκ τὸν ΓΔ ἠηόχον οὐκ ἔχει, ὃν τετράχωνοΞ ἀριθμὸΞπ πρὸ 
τετράχωνον ἀριθμόν. οὐδ᾽ ἄρα τὸ ἀπὸ τῆΞ ΖΗ πρὸΞ τὸ ἀπὸ τῆΞ ΗΘ ἢἠόχον 
ἔχει, ὃν τετράχωνοΞ ἀριθμὸΞ πρὸΞ τετράχωνον ἀριθμόν᾽ ἀσύμμετροΞπ ἄρα 
ἐστὶν ἢ ΖΗ τῇ ΗΘ μήκει. καί εἰσιν ἀμφότεραι ῥηταί᾽ αἱ ΖΗ. ΗΘ ἄρα ῥηταί 
εἰσι δυνάμει μόνον σύμμετροι ἢ ἄρα ΖΘ ἀποτομή ἐστιν. 

Λέχω ὃη. ὅτι καὶ ἕκτη. 

Ἐπεὶ χάρ ἐστιν ὡξ μὲν ὁ Ε πρὸπ τὸν ΒΓ. οὕτωΞ τὸ ἀπὸ τῆΞ Α πρὸ τὸ 
ἀπὸ τῆΞ ΖΗ. ὡξΞ ὃξ ὁ ΒΓ πρὸΞκ τὸν ΓΔ, οὕτωΞ τὸ ἀπὸ τῆΞ ΖΗ πρὸΞκ τὸ ἀπὸ 
τῆξ ΗΘ. δι᾽ ἴσου ἄρα ἐστὶν ὡΞξ ὁ Ε πρὸΞκ τὸν ΓΔ, οὕτωΞ τὸ ἀπὸ τῆΞ Α πρὸς 
τὸ ἀπὸ τῆΞ ΗΘ. ὁ ὃξ Ε πρὸκ τὸν ΓΔ ἡόχον οὐκ ἔχει, ὃν τετράχωνοΞξ ἀριθμὸς 
πρὸΞ τετράχωνον ἀριθμόν᾽ οὐδ᾽ ἄρα τὸ ἀπὸ τῆΞ Α πρὸΞ τὸ ἀπὸ τῆΞπ ΗΘ 
Πόχον ἔχει, ὃν τετράχωνοΞ ἀριθμὸΞ πρὸΞ τετράχωνον ἀριθμόν ἀσύμμετροβπ 
ἄρα ἐστὶν ἢ Α τῇ ΗΘ μήκει: οὐδετέρα ἄρα τῶν ΖΗ, ΗΘ σύμμετρόκπ ἐστι 
τῇ Α ῥητῇ μήκει. 

ᾧ οὖν μεῖζόν ἐστι τὸ ἀπὸ τῆΞ ΖΗ τοῦ ἀπὸ τῆΞ ΗΘ, ἔστω τὸ ἀπὸ τῆΞ 
Κ. ἐπεὶ οὖν ἐστιν ὧΞ ὁ ΒΓ πρὸς τὸν ΓΔ, οὕτωΞ τὸ ἀπὸ τῆΞ ΖΗ πρὸς τὸ 
ἀπὸ τῆΞ ΗΘ. ἀναστρέψαντι ἄρα ἐστὶν ὡΞ ὁ ΓΒ πρὸΞπ τὸν ΒΔ. οὕτωΞξ τὸ 
ἀπὸ τῆΞ ΖΗ πρὸΞ τὸ ἀπὸ τῆΞπ Κ. ὁ ὃξ ΓΒ πρὸΞ τὸν ΒΔ Πόχον οὐκ ἔχει, ὃν 
τετράχωνοΞπ ἀριθμὸς πρὸΞ τετράχωνον ἀριθμόν᾽ οὐδ᾽ ἄρα τὸ ἀπὸ τῆΞπ ΖΗ 
πρὸΞ τὸ ἀπὸ τῆΞπ Κ ηόχον ἔχει. ὃν τετράχωνοΞ ἀριθμὸΞπ πρὸ τετράχωνον 
ἀριθμόν ἀσύμμετροξ ἄρα ἐστὶν ἣ ΖΗ τῇ Κ μήκει. καὶ δύναται ἣ ΖΗ τῆΞκ ΗΘ 
μεῖζον τῷ ἀπὸ τῆΞ Κ΄’ ἢ ΖΗ ἄρα τῆΞ ΗΘ μεῖζον δύναται τῷ ἀπὸ ἀσυμμέτρου 
ἑαυτῇ μήκει. καὶ οὐδετέρα τῶν ΖΗ, ΗΘ σύμμετρόπ ἐστι τῇ ἐκκειμένῃ ῥητῇ 
μήκει τῇ Α. ἢ ἄρα ΖΘ ἀποτομή ἐστιν ἕκτη. 

Εὔρηται ἄρα ἢ ἕκτη ἀποτομὴ ἢ ΖΘ᾽ ὕπερ ἔδει δεῖξαι. 


σᾳ΄. 

Ἐὰν χωρίον περιέχηται ὑπὸ ῥητῆΞξΞ καὶ ἀποτομῆΞΞ πρώτηΞξΞ. ἣ τὸ 
Χωρίον δυναμένη ἀποτομῇ ἐστιν. 

Περιεχέσθω χὰρ Χωρίον τὸ ΑΒ ὑπὸ ῥητῆΞ τῆΞ ΑΓ καὶ ἀποτομῆπ πρώτη 
τῆς ΑΔ᾿ ἠέχω. ὅτι ἣ τὸ ΑΒ χωρίον δυναμένη ἀποτομή ἐστιν. 

Ἐπεὶ χὰρ ἀποτομῇ ἔστι πρώτη ἢ ΑΔ. ἔστω αὐτῇ προσαρμόζουσα ἢ ΔΗ͂: αἱ 
ΑΗ. ΗΔ ἄρα ῥηταί εἰσι δυνάμει μόνον σύμμετροι. καὶ ὅῆη ἣ ΑΗ σύμμετρόΞ 
ἐστι τῇ ἐκκειμένῃ ῥητῇ τῇ ΑΓ, καὶ ἣ ΑΗ τῆΞ ΗΔ μεῖζον δύναται τῷ ἀπὸ 
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συμμέτρου ἑαυτῇ μήκει ἐὰν ἄρα τῷ τετάρτῳ μέρει τοῦ ἀπὸ τῆΞ ΔΗ ἴσον 
παρὰ τὴν ΑΗ παραβηηθῇ ἐηηεῖπον εἴδει τετραχώνῳ. εἰΞ σύμμετρα αὐτὴν 
διαιρεῖ. τετμήσθω ἢ ΔΗ δίχα κατὰ τὸ Ε. καὶ τῷ ἀπὸ τῆΞ ΕΗ ἴσον παρὰ 
τὴν ΑΗ παραβεβηήσθω ἐηηεῖπον εἴδει τετραχώνῳ, καὶ ἔστω τὸ ὑπὸ τῶν ΑΖ, 
ΖΗ᾽ σύμμετροΞκ ἄρα ἐστὶν ἣ ΑΖ τῇ ΖΗ. καὶ διὰ τῶν Ε, Ζ. Η σημείων τῇ ΑΓ 
παράηηηηποι ἤχθωσαν αἱ ΕΘ, ΖΙ, ΗΚ. 

Καὶ ἐπεὶ σύμμετρόπ ἐστιν ἢ ΑΖ τῇ 
ΖΗ μήκει, καὶ ἣ ΑΗ ἄρα ἑκατέρᾳ τῶν Α Δ Ε ΖΗ 
ΑΖ, ΖΗ σύμμετρόκ ἐστι μήκει. ἀηηὰ 
ΑΗ σύμμετρόΞξ ἐστι τῇ ΑΓ᾽ καὶ ἕἐ- 
κατέρα ἄρα τῶν ΑΖ, ΖΗ σύμμετρόΞ 
ἐστι τῇ ΑΓ μήκει. καί ἐστι ῥητὴ ἢ 
ΑΓ’ ῥητὴ ἄρα καὶ ἑκατέρα τῶν ΑΖ, 

ΖΗ᾽ ὥστε καὶ ἑκάτερον τῶν ΑΙ. ΖΚ ῥη- Γ Β Θ !! Κ 

τόν ἐστιν. καὶ ἐπεὶ σύμμετρόΞπ ἐστιν 
ἢ ΔΕ τῇ ΕΗ μήκει, καὶ ἢ ΔΗ ἄρα ἐἕ- 
κατέρᾳ τῶν ΔΕ. ΕΗ σύμμετρόκπ ἐστι 
μήκει. ῥητὴ ὃξ ἢ ΔΗ καὶ ἀσύμμετροΞ 
τῇ ΑΓ μήκει᾽ ῥητὴ ἄρα καὶ ἑκατέρα 
τῶν ΔΕ. ΕΗ καὶ ἀσύμμετροΞ τῇ ΑΓ 
μήκει ἑκάτερον ἄρα τῶν ΔΘ. ΕΚ μέ- 
σον ἐστίν. 

Κείσθω δὴ τῷ μὲν ΑΙ ἴσον τετρά- 
χωνον τὸ ΛΜ, τῷ ὃξε ΖΚ ἴσον τετρά- 
χωνον ἀφῃρήσθω κοινὴν χωνίαν ἔχον αὐτῷ τὴν ὑπὸ ΛΟΜ τὸ ΝΞ’ περὶ τὴν 
αὐτὴν ἄρα διάμετρόν ἐστι τὰ ΛΜ, ΝΞ τετράχωνα. ἔστω αὐτῶν διάμετρος 
Ἢ ΟΡ, καὶ καταχεχράφθω τὸ σχῆμα. 

ἐπεὶ οὖν ἴσον ἐστὶ τὸ ὑπὸ τῶν ΑΖ, ΖΗ περιεχόμενον ὀρθοχώνιον τῷ ἀπὸ 
τῆβ ΕΗ τετραχώνῳ, ἔστιν ἄρα ὡΞ ἣ ΑΖ πρὸΞ τὴν ΕΗ. οὕτωΞ ἢ ΕΗ πρὸ 
τὴν ΖΗ. ἀηη᾽ ὡΞξΞ μὲν ἣ ΑΖ πρὸΞ τὴν ΕΗ, οὕτωΞξ τὸ ΑΙ πρὸΞ τὸ ΕΚ, ὡΞ δὲ 
Ἢ ΕΗ πρὸΞπ τὴν ΖΗ. οὕτωΞ ἐστὶ τὸ ΕΚ πρὸΞ τὸ ΚΖ᾽ τῶν ἄρα ΑΙ. ΚΖ μέσον 
ἀνάηοχόν ἐστι τὸ ΕΚ. ἔστι δὲ καὶ τῶν ΛΜ, ΝΞ μέσον ἀνάηποχον τὸ ΜΝ. ὡΞξΞ 
ἐν τοῖβ ἔμπροσθεν ἐδείχθη, καί ἐστι τὸ [μὲν] ΑΙ τῷ ΛΜ τετραχώνῳ ἴσον, 
τὸ ὃὲ ΚΖ τῷ ΝΞ’ καὶ τὸ ΜΝ ἄρα τῷ ΕΚ ἴσον ἐστίν. ἀηηὰ τὸ μὲν ΕΚ τῷ ΔΘ 
ἐστιν ἴσον, τὸ ὃξ ΜΝ τῷ ΛΞ’ τὸ ἄρα ΔΚ ἴσον ἐστὶ τῷ ΥΦΧ χνώμονι καὶ τῷ 
ΝΞ. ἔστι ὃξ καὶ τὸ ΑΚ ἴσον τοῖΞ ΛΜ. ΝΞ τετραχώνοιΞ᾽ Ποιπὸν ἄρα τὸ ΑΒ 
ἴσον ἐστὶ τῷ ΣΤ. τὸ ὃξ ΣΤ τὸ ἀπὸ τῆΞ ΛΝ ἐστι τετράχωνον᾽ τὸ ἄρα ἀπὸ 
τῆβς ΛΝ τετράχωνον ἴσον ἐστὶ τῷ ΑΒ ἡ ΛΝ ἄρα δύναται τὸ ΑΒ. 
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Λέχω δή. ὅτι ἢ ΛΝ ἀποτομή ἐστιν. 

Ἐπεὶ χὰρ ῥητόν ἐστιν ἑκάτερον τῶν ΑΙ, ΖΚ, καί ἐστιν ἴσον τοῖς ΛΜ, 
ΝΞ, καὶ ἑκάτερον ἄρα τῶν ΛΜ, ΝΞ ῥητόν ἐστιν, τουτέστι τὸ ἀπὸ ἑκατέρα 
τῶν ΛΟ, ΟΝ: καὶ ἑκατέρα ἄρα τῶν ΛΟ, ΟΝ ῥητῇ ἐστιν. πάηιν. ἐπεὶ μέσον 
ἐστὶ τὸ ΔΘ καί ἐστιν ἴσον τῷ ΛΞ, μέσον ἄρα ἐστὶ καὶ τὸ ΛΞ. ἐπεὶ οὖν τὸ 
μεν ΛΞ μέσον ἐστίν. τὸ ὃξ ΝΞ ῥητόν, ἀσύμμετρον ἄρα ἐστὶ τὸ ΛΞ τῷ ΝΞ’ 
ωπ ὃξ τὸ ΛΞ πρὸΞπ τὸ ΝΞ, οὕτωΞ ἐστὶν ἣ ΛΟ πρὸΞ τὴν ΟΝ᾽ ἀσύμμετροβπ 
ἄρα ἐστὶν ἢ ΛΟ τῇ ΟΝ μήκει. καί εἰσιν ἀμφότεραι ῥηταί᾽ αἱ ΛΟ, ΟΝ ἄρα 
ῥηταί εἰσι δυνάμει μόνον σύμμετροι ἀποτομὴ ἄρα ἐστὶν ἢ ΛΝ. καὶ δύναται 
τὸ ΑΒ χωρίον᾽ ἢ ἄρα τὸ ΑΒ χωρίον δυναμένη ἀποτομή ἐστιν. 

Ἐὰν ἄρα χωρίον περιέχηται ὑπὸ ῥητῆπ. καὶ τὰ ἑξῆςκ. 


β΄. 
Ἐὰν χωρίον περιέχηται ὑπὸ ῥητῆΞπΞ καὶ ἀποτομῆΞπΞ δευτέραξ, ἣ τὸ 
Χωρίον δυναμένη μέσηΞπ ἀποτομή ἐστι πρώτῃ. 
Χωρίον χὰρ τὸ ΑΒ περιεχέσθω ὑπὸ ῥητῆΞπ τῆΞ ΑΓ καὶ ἀποτομῆΞ δευτέρα 
τῆς ΑΔ᾿ ἠέχω. ὅτι ἢ τὸ ΑΒ χωρίον δυναμένη μέσηΞ ἀποτομή ἔστι πρώτῃ. 
Ἔστω χὰρ τῇ ΑΔ προσαρμόζουσα 
Α Δ Ε ΖΗ ἢ ΔΗ’ αἱ ἄρα ΑΗ. ΗΔ ῥηταί εἰσι ὃυ- 
νάμει μόνον σύμμετροι, καὶ ἢ προ- 
σαρμόζουσα ἢ ΔΗ σύμμετρόκπ ἐστι τῇ 
ἐκκειμένῃ ῥητῇ τῇ ΑΓ. ἢ δὲ ὅῆη ἢ ΑΗ 
τῆξ προσαρμοζούσηβπ τῆΞπΞ ΗΔ μεῖζον 
δύναται τῷ ἀπὸ συμμέτρου ἑαυτῇ μή- 
κει. ἐπεὶ οὖν ἡ ΑΗ τῆΞ ΗΔ μεῖζον δύ- 
ναται τῷ ἀπὸ συμμέτρου ἑαυτῇ. ἐὰν 
ἄρα τῷ τετάρτῳ μέρει τοῦ ἀπὸ τῆς 
ΗΔ ἴσον παρὰ τὴν ΑΗ παραβηηθῇ ἐηῆ- 
Πεῖπον εἴδει τετραχώνῳ, εἰΞ5Ξ σύμμε- 
τρα αὐτὴν διαιρεῖ. 
τετμήσθω οὖν ἣ ΔΗ δίχα κατὰ τὸ 
Ε᾽ καὶ τῷ ἀπὸ τῆΞπΞ ΕΗ ἴσον παρὰ τὴν 
ΑΗ παραβεβηήσθω ἐηηεῖπον εἴδει τε- 
τραχώνῳ. καὶ ἔστω τὸ ὑπὸ τῶν ΑΖ, 
ΖΗ᾽ σύμμετροξ ἄρα ἐστὶν ἢ ΑΖ τῇ ΖΗ 
μήκει. καὶ ἢ ΑΗ ἄρα ἑκατέρᾳ τῶν ΑΖ, ΖΗ σὐύμμετρόΞπ ἐστι μήκει. ῥητὴ 
ὃξ ἢ ΑΗ καὶ ἀσύμμετροΞπ τῇ ΑΓ μήκει᾽ καὶ ἑκατέρα ἄρα τῶν ΑΖ, ΖΗ ῥητή 
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ἐστι καὶ ἀσύμμετροβΞ τῇ ΑΓ μήκει᾽ ἑκάτερον ἄρα τῶν ΑΙ, ΖΚ μέσον ἐστίν. 
πάηιν, ἐπεὶ σύμμετρόΞξ ἐστιν ἣ ΔΕ τῇ ΕΗ. καὶ ἢ ΔΗ ἄρα ἑκατέρᾳ τῶν ΔΕ, 
ΕΗ σύμμετρόκπ ἐστιν. ἀῆῆ᾽ ἣ ΔΗ σύμμετρόξπ ἐστι τῇ ΑΓ μήκει. [ῥητὴ ἄρα 
καὶ ἑκατέρα τῶν ΔΕ, ΕΗ καὶ σύμμετροΞ τῇ ΑΓ μήκει. ἑκάτερον ἄρα τῶν 
ΔΘ, ΕΚ ῥητόν ἐστιν. 

Συνεστάτω οὖν τῷ μὲν ΑΙ ἴσον τετράχωνον τὸ ΛΜ, τῷ δὲ ΖΚ ἴσον 
ἀφῃρήσθω τὸ ΝΞ περὶ τῆν αὐτὴν χωνίαν ὃν τῷ ΛΜ τὴν ὑπὸ τῶν ΛΟΜ’ 
περὶ τὴν αὐτὴν ἄρα ἐστὶ διάμετρον τὰ ΛΜ, ΝΞ τετράχωνα. ἔστω αὐτῶν 
διάμετροβπ ἣ ΟΡ, καὶ καταχεχράφθω τὸ σχῆμα. 

ἐπεὶ οὖν τὰ ΑΙ. ΖΚ μέσα ἐστὶ καί ἐστιν ἴσα τοῖς ἀπὸ τῶν ΛΟ, ΟΝ. 
καὶ τὰ ἀπὸ τῶν ΛΟ, ΟΝ ἄρα; μέσα ἐστίν᾽ καὶ αἱ ΛΟ, ΟΝ ἄρα μέσαι εἰσὶ 
δυνάμει μόνον σύμμετροι. καὶ ἐπεὶ τὸ ὑπὸ τῶν ΑΖ. ΖΗ ἴσον ἐστὶ τῷ ἀπὸ 
τῆξ ΕΗ, ἔστιν ἄρα ὡΞ ἣ ΑΖ πρὸΞ τὴν ΕΗ. οὕτωΞ ἣ ΕΗ πρὸΞ τὴν ΖΗ᾿ ἀηη᾿ 
ωπ μὲν ἢ ΑΖ πρὸΞκ τὴν ΕΗ, οὕτω τὸ ΑΙ πρὸπ τὸ ΕΚ’ ὡΞξ ὃξ ἢ ΕΗ πρὸΞκ τὴν 
ΖΗ, οὕτως [ἐστὶ τὸ ΕΚ πρὸς τὸ ΖΚ’ τῶν ἄρα ΑΙ, ΖΚ μέσον ἀνάηοχόν ἐστι 
τὸ ΕΚ. 

ἔστι ὃξ καὶ τῶν ΛΜ, ΝΞ τετραχώνων μέσον ἀνάηοχον τὸ ΜΝ’ καί ἐστιν 
ἴσον τὸ μὲν ΑΙ τῷ ΛΜ, τὸ ὃξ ΖΚ τῷ ΝΞ’ καὶ τὸ ΜΝ ἄρα ἴσον ἐστὶ τῷ ΕΚ. 
ἀῆηὰ τῷ μὲν ΕΚ ἴσον [ἐστὶ τὸ ΔΘ, τῷ δὲ ΜΝ ἴσον τὸ ΛΞ’ ὅῆον ἄρα τὸ ΔΚ 
ἴσον ἐστὶ τῷ ΥΦΧ χνώμονι καὶ τῷ ΝΞ. ἐπεὶ οὖν ὅῆον τὸ ΑΚ ἴσον ἐστὶ τοῖς 
ΛΜ, ΝΞ, ὧν τὸ ΔΚ ἴσον ἐστὶ τῷ ΥΦΧ χνώμονι καὶ τῷ ΝΞ, ἢοιπὸν ἄρα τὸ 
ΑΒ ἴσον ἐστὶ τῷ ΤΣ. τὸ ὃξ ΤΣ ἐστι τὸ ἀπὸ τῆΞπΞ ΛΝ᾽ τὸ ἀπὸ τῆΞπΞ ΛΝ ἄρα 
ἴσον ἐστὶ τῷ ΑΒ χωρίῳ ἢ ΛΝ ἄρα δύναται τὸ ΑΒ χωρίον. 

Λέχω [δή], ὅτι ἣ ΛΝ μέσηΞ ἀποτομή ἐστι πρώτῃ. 

Ἐπεὶ χὰρ ῥητόν ἐστι τὸ ΕΚ καί ἐστιν ἴσον τῷ ΛΞ, ῥητὸν ἄρα ἐστὶ τὸ ΛΞ, 
τουτέστι τὸ ὑπὸ τῶν ΛΟ, ΟΝ. μέσον ὃξ ἐδείχθη τὸ ΝΞ᾽ ἀσύμμετρον ἄρα 
ἐστὶ τὸ ΛΞ τῷ ΝΞ’ ὡΞξ ὃξ τὸ ΛΞ πρὸΞκ τὸ ΝΞ, οὕτωΞπ ἐστὶν ἣ ΛΟ πρὸΞ ΟΝ’ 
αἱ ΛΟ, ΟΝ ἄρα ἀσύμμετροί εἰσι μήκει. αἱ ἄρα ΛΟ, ΟΝ μέσαι εἰσὶ δυνάμει 
μόνον σύμμετροι ῥητὸν περιέχουσαι᾽ ἢ ΛΝ ἄρα μέσηΞξ ἀποτομῇ ἐστι πρώτη: 
καὶ δύναται τὸ ΑΒ χωρίον. 

Ἡ ἄρα τὸ ΑΒ χωρίον δυναμένη μέσηΞπ ἀποτομῇ ἐστι πρώτη ὅπερ ἔδει 
δεῖξαι. 
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ηχ΄. 
Ἐὰν χωρίον περιέχηται ὑπὸ ῥητῆΞπ καὶ ἀποτομῆΞξΞ τρίτηξΞ, ἢ τὸ 


Ὰ 


Χωρίον δυναμένη μέσηΞ ἀποτομή ἐστι δευτέρα. 


Χωρίον χὰρ τὸ ΑΒ περιεχέσθω ὑπὸ ῥητῆΞπΞ τῆΞ ΑΓ καὶ ἀποτομῆΞπ τρίτη 
τῆς ΑΔ᾽ ἡηέχω, ὅτι ἣ τὸ ΑΒ χωρίον δυναμένη μέση ἀποτομή ἐστι δευτέρα. 
Ἔστω χὰρ τῇ ΑΔ προσαρμόζουσα ἢ ΔΗ’ αἱ ΑΗ, ΗΔ ἄρα ῥηταί εἰσι 
δυνάμει μόνον σύμμετροι, καὶ οὐδετέρα τῶν ΑΗ. ΗΔ σύμμετρόκ ἐστι μήκει 
τῇ ἐκκειμένῃ ῥητῇ τῇ ΑΓ. ἢ δὲ ὅῆη ἢ ΑΗ τῆΞ προσαρμοζούσῃηΞ τῆΞπΞ ΔΗ 


μεῖζον δύναται τῷ ἀπὸ συμμέτρου ἑαυτῇ. 


ἐπεὶ οὖν ἣ ΑΗ τῆς ΗΔ μεῖζον δύναται τῷ ἀπὸ συμμέτρου ἑαυτῇ, ἐὰν ἄρα 
τῷ τετάρτῳ μέρει τοῦ ἀπὸ τῆΞπΞ ΔΗ ἴσον παρὰ τὴν ΑΗ παραβηηθῇ ἐηηεῖπον 
εἴδει τετραχώνῳ, εἰΞ σύμμετρα αὐτὴν διεπηεῖ. 


τετμήσθω οὖν ἣ ΔΗ δίχα κατὰ τὸ 
Ε. καὶ τῷ ἀπὸ τῆΞ ΕΗ ἴσον παρὰ τὴν 
ΑΗ παραβεβηήσθω ἐηηεῖπον εἴδει τε- 
τραχώνῳ, καὶ ἔστω τὸ ὑπὸ τῶν ΑΖ. 
ΖΗ. καὶ ἤχθωσαν διὰ τῶν Ε, Ζ, Η 
σημείων τῇ ΑΓ παράηηπηηοι αἱ ΕΘ. ΖΙ, 
ΗΚ’ σύμμετροι ἄρα εἰσὶν αἱ ΑΖ, ΖΗ᾿ 
σύμμετρον ἄρα καὶ τὸ ΑΙ τῷ ΖΚ. καὶ 
ἐπεὶ αἱ ΑΖ, ΖΗ σύμμετροί εἰσι μή- 
κει. καὶ ἢ ΑΗ ἄρα ἑκατέρᾳ τῶν ΑΖ, 
ΖΗ σύμμετρόΞξ ἐστι μήκει. ῥητὴ ὃξ 
ἢ ΑΗ καὶ ἀσύμμετροΞξΞ τῇ ΑΓ μήκει" 
ὥστε καὶ αἱ ΑΖ. ΖΗ. ἑκάτερον ἄρα 
τῶν ΑΙ. ΖΚ μέσον ἐστίν. 

πάηιν, ἐπεὶ σύμμετρόκ ἐστιν ἢ ΔΕ 
τῇ ΕΗ μήκει, καὶ ἢ ΔΗ ἄρα ἐἑκατέ- 
ρᾳ τῶν ΔΕ. ΕΗ σύμμετρόκ ἐστι μή- 
κει. ῥητὴ ὃξ ἢ ΗΔ καὶ ἀσύμμετροΞπ 
τῇ ΑΓ μήκει᾽ ῥητὴ ἄρα καὶ ἑκατέρα 
τῶν ΔΕ. ΕΗ καὶ ἀσύμμετροΞ τῇ ΑΓ 


Α Δ Ε ΖΗ 


μήκει᾽ ἑκάτερον ἄρα τῶν ΔΘ. ΕΚ μέσον ἐστίν. καὶ ἐπεὶ αἱ ΑΗ. ΗΔ δυνάμει 
μόνον σύμμετροί εἰσιν, ἀσύμμετροΞ ἄρα ἐστὶ μήκει ἣ ΑΗ τῇ ΗΔ. ἀηη᾿ ἢ 
μεν ΑΗ τῇ ΑΖ σύμμετρόκ ἐστι μήκει. ἢ ὃξ ΔΗ τῇ ΕΗ᾿ ἀσύμμετροΞ ἄρα 
ἐστὶν ἢ ΑΖ τῇ ΕΗ μήκει. ὡΞ δὲ ἣ ΑΖ πρὸΞκ τῆν ΕΗ, οὕτωκ ἐστὶ τὸ ΑΙ πρὸκπ 


τὸ ΕΚ’ ἀσύμμετρον ἄρα ἐστὶ τὸ ΑΙ τῷ ΕΚ. 
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Συνεστάτω οὖν τῷ μὲν ΑΙ ἴσον τετράχωνον τὸ ΛΜ, τῷ δὲ ΖΚ ἴσον 
ἀφῃρήσθω τὸ ΝΞ περὶ τὴν αὐτὴν χωνίαν ὃν τῷ ΛΜ’ περὶ τὴν αὐτὴν ἄρα 
διάμετρόν ἐστι τὰ ΛΜ. ΝΞ. ἔστω αὐτῶν διάμετροΞκ ἢ ΟΡ, καὶ καταχεχράφθω 
τὸ σχῆμα. 

ἐπεὶ οὖν τὸ ὑπὸ τῶν ΑΖ, ΖΗ ἴσον ἐστὶ τῷ ἀπὸ τῆΞ ΕΗ. ἔστιν ἄρα ὧξ ἡἣ 
ΑΖ πρὸΞ τὴν ΕΗ, οὕτωΞ ἢ ΕΗ πρὸΞ τὴν ΖΗ. ἀηπ᾿ ὡΞκΞ μὲν ἣ ΑΖ πρὸΞ τὴν 
ΕΗ. οὕτωΞπ ἐστὶ τὸ ΑΙ πρὸΞ τὸ ΕΚ’ ὧΞ ὃὲ ἢ ΕΗ πρὸκ τὴν ΖΗ. οὕτωΞ ἐστὶ 
τὸ ΕΚ πρὸΞ τὸ ΖΚ᾽ καὶ ωὡΞ ἄρα τὸ ΑΙ πρὸπ τὸ ΕΚ, οὕτωΞ τὸ ΕΚ πρὸκ τὸ 
ΖΙΚ τῶν ἄρα ΑΙ. ΖΚ μέσον ἀνάηοχόν ἐστι τὸ ΕΚ. 

ἔστι ὃξ καὶ τῶν ΛΜ, ΝΞ τετραχώνων μέσον ἀνάηοχον τὸ ΜΝ’ καί ἐστιν 
ἴσον τὸ μὲν ΑΙ τῷ ΛΜ, τὸ ὃξ ΖΚ τῷ ΝΞ’ καὶ τὸ ΕΚ ἄρα ἴσον ἐστὶ τῷ ΜΝ. 
ἀῆηὰ τὸ μὲν ΜΝ ἴσον ἐστὶ τῷ ΛΞ, τὸ δὲ ΕΚ ἴσον [ἐστὶ τῷ ΔΘ’ καὶ ὅῆον 
ἄρα τὸ ΔΚ ἴσον ἐστὶ τῷ ΥΦΧ χνώμονι καὶ τῷ ΝΞ. ἔστι ὃξ καὶ τὸ ΑΚ ἴσον 
τοῖς. ΛΜ, ΝΞ" ἡοιπὸν ἄρα τὸ ΑΒ ἴσον ἐστὶ τῷ ΣΤ. τουτέστι τῷ ἀπὸ τῆπ ΛΝ 
τετραχώνῳ᾽ ἢ ΛΝ ἄρα δύναται τὸ ΑΒ χωρίον. 

Λέχω. ὅτι ἢ ΛΝ μέσηςκπ ἀποτομή ἔστι δευτέρα. 

Ἐπεὶ χὰρ μέσα ἐδείχθη τὰ ΑΙ. ΖΚ καί ἐστιν ἴσα τοῖΞ ἀπὸ τῶν ΛΟ, ΟΝ, 
μέσον ἄρα καὶ ἑκάτερον τῶν ἀπὸ τῶν ΛΟ, ΟΝ: μέση ἄρα ἑκατέρα τῶν ΛΟ, 
ΟΝ. καὶ ἐπεὶ σύμμετρόν ἐστι τὸ ΑΙ τῷ ΖΚ, σύμμετρον ἄρα καὶ τὸ ἀπὸ 
τῆξ ΛΟ τῷ ἀπὸ τῆΞ ΟΝ. πάηιν, ἐπεὶ ἀσύμμετρον ἐδείχθη τὸ ΑΙ τῷ ΕΚ, 
ἀσύμμετρον ἄρα ἐστὶ καὶ τὸ ΛΜ τῷ ΜΝ, τουτέστι τὸ ἀπὸ τῆΞ ΛΟ τῷ ὑπὸ 
τῶν ΛΟ. ΟΝ: ὥστε καὶ ἢ ΛΟ ἀσύμμετρόκπ ἐστι τῇ ΟΝ᾽ αἱ ΛΟ, ΟΝ ἄρα μέσαι 
εἰσὶ δυνάμει μόνον σύμμετροι. 

Λέχω δή. ὅτι καὶ μέσον περιέχουσιν. 

Ἐπεὶ χὰρ μέσον ἐδείχθη τὸ ΕΚ καί ἐστιν ἴσον τῷ ὑπὸ τῶν ΛΟ. ΟΝ, μέσον 
ἄρα ἐστὶ καὶ τὸ ὑπὸ τῶν ΛΟ, ΟΝ’ ὥστε αἱ ΛΟ. ΟΝ μέσαι εἰσὶ δυνάμει μόνον 
σύμμετροι μέσον περιέχουσαι. ἢ ΛΝ ἄρα μέσηΞπ ἀποτομή ἐστι δευτέρα᾽ καὶ 
δύναται τὸ ΑΒ χωρίον. 

Ἡ ἄρα τὸ ΑΒ χωρίον δυναμένη μέσηπ ἀποτομῇ ἐστι δευτέρα᾽ ὅπερ ἔδει 
δεῖξαι. 


πὸ. 
Ἐὰν χωρίον περιέχηται ὑπὸ ῥητῆΞπΞ καὶ ἀποτομῆΞξΞ τετάρτηκπ, ἣ τὸ 
Χωρίον δυναμένη ἐπάσσων ἐστίν. 
Χωρίον χὰρ τὸ ΑΒ περιεχέσθω ὑπὸ ῥητῆΞ τῆΞπΞ ΑΓ καὶ ἀποτομῆΞπΞ τετάρ- 
τη5 τῆξ ΑΔ. ἡέχω, ὅτι ἣ τὸ ΑΒ χωρίον δυναμένη ἐπάσσων ἐστίν. 
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Ἔστω χὰρ τῇ ΑΔ προσαρμόζουσα ἢ ΔΗ’ αἱ ἄρα ΑΗ. ΗΔ ῥηταί εἰσι 
δυνάμει μόνον σύμμετροι, καὶ ἢ ΑΗ σύμμετρόκπ ἐστι τῇ ἐκκειμένῃ ῥητῇ τῇ 
ΑΓ μήκει. ἢ δὲ ὅδῆη ἢ ΑΗ τῆΞ προσαρμοζούσηκπ τῆΞπΞ ΔΗ μεῖζον δύναται τῷ 
ἀπὸ ἀσυμμέτρου ἑαυτῇ μήκει. ἐπεὶ οὖν ἡ ΑΗ τῆΞ ΗΔ μεῖζον δύναται τῷ 
ἀπὸ ἀσυμμέτρου ξαυτῇ μήκει. ἐὰν ἄρα τῷ τετάρτῳ μέρει τοῦ ἀπὸ τῆΞπΞ ΔΗ 
ἴσον παρὰ τὴν ΑΗ παραβηηθῇ ἐηπηεῖπον εἴδει τετραχώνῳ. εἰΞ ἀσύμμετρα 
αὐτὴν διεπεῖ. 

τετμήσθω οὖν ἣ ΔΗ δίχα κατὰ τὸ 
Α Δ Ε ΖΗ Ε. καὶ τῷ ἀπὸ τῆΞ ΕΗ ἴσον παρὰ τὴν 
ΑΗ παραβεβηήσθω ἐηπεῖπον εἴδει τε- 
τραχώνῳ, καὶ ἔστω τὸ ὑπὸ τῶν ΑΖ, 
ΖΗ᾽ ἀσύμμετροΞξ ἄρα ἐστὶ μήκει ἢ ΑΖ 
τῇ ΖΗ. ἤχθωσαν οὖν διὰ τῶν Ε. Ζ, Η 
παράηηηηποι ταῖπ ΑΓ, ΒΔ αἱ ΕΘ. ΖΙ. 
Ι Κ ΗΚ. ἐπεὶ οὖν ῥητή ἐστιν ἡ ΑΗ καὶ 
σύμμετροβπ τῇ ΑΓ μήκει. ῥητὸν ἄρα 

ἐστὶν ὅῆον τὸ ΑΚ. 
πάηιν. ἐπεὶ ἀσύμμετρόΞξ ἐστιν ἢ 
ΔΗ τῇ ΑΓ μήκει. καί εἰσιν ἀμφότεραι 
ῥηταί, μέσον ἄρα ἐστὶ τὸ ΔΚ. πάπηιν. 
ἐπεὶ ἀσύμμετρόΞξ ἐστιν ἢ ΑΖ τῇ ΖΗ 
μήκει, ἀσύμμετρον ἄρα καὶ τὸ ΑΙ τῷ 
ΖΙΚ. συνεστάτω οὖν τῷ μὲν ΑΙ ἴσον 
τετράχωνον τὸ ΛΜ. τῷ ὃξ ΖΚ ἴσον ἀ- 
φηῃρήσθω περὶ τὴν αὐτὴν χωνίαν τὴν 
ὑπὸ τῶν ΛΟΜ τὸ ΝΞ. περὶ τὴν αὖ- 
τὴν ἄρα διάμετρόν ἐστι τὰ ΛΜ, ΝΞ 
τετράχωνα. ἔστω αὐτῶν διάμετροΞξ ἢ 

ΟΡ. καὶ καταχεχράφθω τὸ σχῆμα. 

ἐπεὶ οὖν τὸ ὑπὸ τῶν ΑΖ, ΖΗ ἴσον ἐστὶ τῷ ἀπὸ τῆΞ ΕΗ. ἀνάδοχον ἄρα 
ἐστὶν ὧΞπ ἣ ΑΖ πρὸΞ τὴν ΕΗ, οὕτωΞ ἣ ΕΗ πρὸΞκ τὴν ΖΗ. ἀηη᾿ ὡςκ μὲν ἣ ΑΖ 
πρὸΞ τὴν ΕΗ, οὕτωΞξ ἐστὶ τὸ ΑΙ πρὸΞ τὸ ΕΚ, ὡΞ ὃὲ ἢ ΕΗ πρὸΞ τὴν ΖΗ. 
οὕτωΞπ ἐστὶ τὸ ΕΚ πρὸΞπ τὸ ΖΚ᾽ τῶν ἄρα ΑΙ, ΖΚ μέσον ἀνάηοχόν ἐστι τὸ ΕΚ. 
ἔστι ὃδξ καὶ τῶν ΛΜ, ΝΞ τετραχώνων μέσον ἀνάηποχον τὸ ΜΝ, καί ἐστιν 
ἴσον τὸ μὲν ΑΙ τῷ ΛΜ, τὸ ὃξ ΖΚ τῷ ΝΞ’ καὶ τὸ ΕΚ ἄρα ἴσον ἐστὶ τῷ ΜΝ. 
ἀηηὰ τῷ μὲν ΕΚ ἴσον ἐστὶ τὸ ΔΘ. τῷ δὲ ΜΝ ἴσον ἐστὶ τὸ ΛΞ᾽ ὅηον ἄρα τὸ 
ΔΚ ἴσον ἐστὶ τῷ ΥΦΧ χνώμονι καὶ τῷ ΝΞ. ἐπεὶ οὖν ὅῆον τὸ ΑΚ ἴσον ἐστὶ 
τοῖς ΛΜ, ΝΞ τετραχύώνοιξ, ὧν τὸ ΔΚ ἴσον ἐστὶ τῷ ΥΦΧ χνώμονι καὶ τῷ ΝΞ 


ΒΥΙΚΛΕΙΔΟΥ ΣΙΟΙΧΕΙΟΝ εὯἝὯὃὃὉὃῤ Ὁ] 9ὃ 


τετραχώνῳ, ἠΠοιπὸν ἄρα τὸ ΑΒ ἴσον ἐστὶ τῷ ΣΤ, τουτέστι τῷ ἀπὸ τῆΞπΞ ΛΝ 
τετραχώνῳ᾽ ἢ ΛΝ ἄρα δύναται τὸ ΑΒ χωρίον. 

Λέχω, ὅτι ἢ ΛΝ ἀποχόΞξ ἐστιν ἢ καπουμένη ἐπάσσων. 

Ἐπεὶ χὰρ ῥητόν ἐστι τὸ ΑΚ καί ἐστιν ἴσον τοῖΞ ἀπὸ τῶν ΛΟ, ΟΝ 
τετραχώνοιβπ, τὸ ἄρα συχκείμενον ἐκ τῶν ἀπὸ τῶν ΛΟ, ΟΝ ῥητόν ἐστιν. 
πάηιν, ἐπεὶ τὸ ΔΚ μέσον ἐστίν. καί ἐστιν ἴσον τὸ ΔΚ τῷ δὶΞ ὑπὸ τῶν ΛΟ. 
ΟΝ. τὸ ἄρα δὶπ ὑπὸ τῶν ΛΟ, ΟΝ μέσον ἐστίν. καὶ ἐπεὶ ἀσύμμετρον ἐδείχθη 
τὸ ΑΙ τῷ ΖΚ. ἀσύμμετρον ἄρα καὶ τὸ ἀπὸ τῆΞπΞ ΛΟ τετράχωνον τῷ ἀπὸ τῆς 
ΟΝ τετραχώνῳ. αἱ ΛΟ, ΟΝ ἄρα δυνάμει εἰσὶν ἀσύμμετροι ποιοῦσαι τὸ 
μὲν συχκείμενον ἐκ τῶν ἀπ᾿ αὐτῶν τετραχώνων ῥητόν. τὸ δὲ δὶΞπ ὑπ᾽ αὐτῶν 
μέσον. ἢ ΛΝ ἄρα ἀπηοχόΞξ ἐστιν ἢ καπηπουμένη ἐπάσσων᾽ καὶ δύναται τὸ ΑΒ 
χωρίον. 

Ἡ ἄρα τὸ ΑΒ χωρίον δυναμένη ἐπάσσων ἐστίν᾽ ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


πε΄. 
Ἐὰν χωρίον περιέχηται ὑπὸ ῥητῆΞπΞ καὶ ἀποτομῆΞΞ πέμπτηΞπ. ἣ τὸ 
χωρίον δυναμένη [ἢ] μετὰ ῥητοῦ μέσον τὸ ὅῆον ποιοῦσά ἐστιν. 


Χωρίον χὰρ τὸ ΑΒ περιεχέσθω ὑπὸ 
ῥητῆς τῆξ ΑΓ καὶ ἀποτομῆΞξΞ πέμπτηϑ Α Δ ΞΕ ΖΗ 
τῇῆξ ΑΔ ἡέχω, ὅτι ἣ τὸ ΑΒ χωρίον ὃδυ- 
ναμένη [ἢ μετὰ ῥητοῦ μέσον τὸ ὅδον 
ποιοῦσά ἐστιν. 

Ἔστω χὰρ τῇ ΑΔ προσαρμόζουσα 
ἢ ΔΗ’ αἱ ἄρα ΑΗ. ΗΔ ῥηταί εἰσι ὃυ- 
νάμει μόνον σύμμετροι, καὶ ἣ προϑ Γ Β Θ ΙΚ 
αρμόζουσα ἢ ΗΔ σύμμετρόπ ἐστι μή- 
κει τῇ ἐκκειμένῃ ῥητῇ τῇ ΑΓ, ἢ ὃξ 
ὅηΠη ἢ ΑΗ τῆΞ προσαρμοζούσηΞπ τῆς 
ΔΗ μεῖζον δύναται τῷ ἀπὸ ἀσυμμέ- 
τρου ἑαυτῇ. ἐὰν ἄρα τῷ τετάρτῳ 
μέρει τοῦ ἀπὸ τῆΞκΞ ΔΗ ἴσον παρὰ τὴν 
ΑΗ παραβηηθῇ ἐπηεῖπον εἴδει τετρα- 
χώνῳ, εἰΞ ἀσύμμετρα αὐτὴν διεπηεῖ. 

τετμήσθω οὖν ἡ ΔΗ δίχα κατὰ τὸ 
Ε σημεῖον, καὶ τῷ ἀπὸ τῆΞπΞ ΕΗ ἴσον 
παρὰ τὴν ΑΗ παραβεβηήσθω ἐηηεῖπον εἴδει τετραχώνῳ καὶ ἔστω τὸ ὑπὸ τῶν 
ΑΖ, ΖΗ᾽ ἀσύμμετροΞξ ἄρα ἐστὶν ἢ ΑΖ τῇ ΖΗ μήκει. καὶ ἐπεὶ ἀσύμμετρόξπ 
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ἐστιν ἢ ΑΗ τῇ ΓΑ μήκει. καί εἰσιν ἀμφότεραι ῥηταί, μέσον ἄρα ἐστὶ τὸ 
ΑΚ. πάπιν, ἐπεὶ ῥητή ἐστιν ἣ ΔΗ καὶ σύμμετροβ τῇ ΑΓ μήκει, ῥητόν ἐστι 
τὸ ΔΚ. συνεστάτω οὖν τῷ μὲν ΑΙ ἴσον τετράχωνον τὸ ΛΜ, τῷ ὃε ΖΚ 
ἴσον τετράχωνον ἀφῃρήσθω τὸ ΝΞ περὶ τὴν αὐτὴν χωνίαν τὴν ὑπὸ ΛΟΜ’ 
περὶ τὴν αὐτὴν ἄρα διάμετρόν ἐστι τὰ ΛΜ. ΝΞ τετράχωνα. ἔστω αὐτῶν 
διάμετροΞξΞ ἣ ΟΡ. καὶ καταχεχράφθω τὸ σχῆμα. ὁμοίωΞπ δὴ δείξομεν, ὅτι ἢ 
ΛΝ δύναται τὸ ΑΒ χωρίον. 

Λέχω, ὅτι ἣ ΛΝ ἢ μετὰ ῥητοῦ μέσον τὸ ὅηον ποιοῦσά ἐστιν. 

Ἐπεὶ χὰρ μέσον ἐδείχθη τὸ ΑΚ καί ἐστιν ἴσον τοῖΞ ἀπὸ τῶν ΛΟ, ΟΝ, 
τὸ ἄρα συχκείμενον ἐκ τῶν ἀπὸ τῶν ΛΟ, ΟΝ μέσον ἐστίν. πάηῆιν. ἐπεὶ 
ῥητόν ἐστι τὸ ΔΚ καί ἐστιν ἴσον τῷ δὶΞ ὑπὸ τῶν ΛΟ. ΟΝ. καὶ αὐτὸ ῥητόν 
ἐστιν. καὶ ἐπεὶ ἀσύμμετρόν ἐστι τὸ Αἱ τῷ ΖΚ, ἀσύμμετρον ἄρα ἐστὶ καὶ 
τὸ ἀπὸ τῆΞ ΛΟ τῷ ἀπὸ τῆΞπΞ ΟΝ’: αἱ ΛΟ. ΟΝ ἄρα δυνάμει εἰσὶν ἀσύμμετροι 
ποιοῦσαι τὸ μὲν συχκείμενον ἐκ τῶν ἀπ᾿ αὐτῶν τετραχώνων μέσον, τὸ δὲ 
δὶ ὑπ᾽ αὐτῶν ῥητόν. ἣ Ποιπὴ ἄρα ἢ ΛΝ ἄηοχόΞξ ἐστιν ἣ καΠπουμένη μετὰ 
ῥητοῦ μέσον τὸ ὅηῆον ποιοῦσα᾽ καὶ δύναται τὸ ΑΒ χωρίον. 

Ἡ τὸ ΑΒ ἄρα χωρίον δυναμένη μετὰ ῥητοῦ μέσον τὸ ὅηον ποιοῦσά ἐστιν᾿ 
ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


ς΄. 
Ἐὰν χωρίον περιέχηται ὑπὸ ῥητῆΞκΞ καὶ ἀποτομῆΞΞ ἕκτηξ, ἣ τὸ 
Χωρίον δυναμένη μετὰ μέσου μέσον τὸ ὅῆον ποιοῦσά ἐστιν. 


Χωρίον χὰρ τὸ ΑΒ περιεχέσθω ὑπὸ ῥητῆΞπ τῆΞπ ΑΓ καὶ ἀποτομῆΞπΞ ἕκτη 
τῆξ ΑΔ᾽ ἢέχω, ὅτι ἣ τὸ ΑΒ χωρίον δυναμένη [ἢ] μετὰ μέσου μέσον τὸ ὅῆον 
ποιοῦσά ἐστιν. 

Ἔστω χὰρ τῇ ΑΔ προσαρμόζουσα ἢ ΔΗ’ αἱ ἄρα ΑΗ. ΗΔ ῥηταί εἰσι 
ὀυνάμει μόνον σύμμετροι, καὶ οὐδετέρα αὐτῶν σύμμετρόπ ἐστι τῇ ἐκκειμένῃ 
ῥητῇ τῇ ΑΓ μήκει, ἢἣ δὲ ὅῆη ἢ ΑΗ τῆΞ προσαρμοζούσηΞ τῆΞπΞ ΔΗ μεῖζον 
δύναται τῷ ἀπὸ ἀσυμμέτρου ἑαυτῇ μήκει. ἐπεὶ οὖν ἣ ΑΗ τῆΞ ΗΔ μεῖζον 
δύναται τῷ ἀπὸ ἀσυμμέτρου ἑαυτῇ μήκει, ἐὰν ἄρα τῷ τετάρτῳ μέρει τοῦ 
ἀπὸ τῆΞ ΔΗ ἴσον παρὰ τὴν ΑΗ παραβηηθῇ ἐηηεῖπον εἴδει τετραχώνῳ, εἰ 
ἀσύμμετρα αὐτὴν διεηεῖ. 

τετμήσθω οὖν ἣ ΔΗ δίχα κατὰ τὸ Ε [σημεῖον], καὶ τῷ ἀπὸ τῆΞ ΕΗ ἴσον 
παρὰ τὴν ΑΗ παραβεβηήσθω ἐηηεῖπον εἴδει τετραχώνῳ, καὶ ἔστω τὸ ὑπὸ 
τῶν ΑΖ, ΖΗ᾽ ἀσύμμετροΞπ ἄρα ἐστὶν ἣ ΑΖ τῇ ΖΗ μήκει. ὧΞ ὃξ ἢ ΑΖ πρὸ 
τὴν ΖΗ. οὕτως ἐστὶ τὸ Αἱ πρὸΞ τὸ ΖΚ’ ἀσύμμετρον ἄρα ἐστὶ τὸ ΑΙ τῷ ΖΚ. 
καὶ ἐπεὶ αἱ ΑΗ, ΑΓ ῥηταί εἰσι δυνάμει μόνον σύμμετροι. μέσον ἐστὶ τὸ ΑΚ. 
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πάηιν, ἐπεὶ αἱ ΑΓ. ΔΗ ῥηταί εἰσι 
Α Δ Ε ΖΗ καὶ ἀσύμμετροι μήκει, μέσον ἐστὶ καὶ 
τὸ ΔΚ. ἐπεὶ οὖν αἱ ΑΗ, ΗΔ δυνάμει 
μόνον σύμμετροί εἰσιν, ἀσύμμετροΞπ 
ἄρα ἐστὶν ἣ ΑΗ τῇ ΗΔ μήκει. ὡξπ ὃξ 
ἢ ΑΗ πρὸπ τὴν ΗΔ, οὕτωΞ ἐστὶ τὸ 
ΑΚ πρὸΞ τὸ ΚΔ’ ἀσύμμετρον ἄρα ἐ- 
Ι Κ στὶ τὸ ΑΚ τῷ ΚΔ. συνεστάτω οὖν τῷ 
μὲν ΑΙ ἴσον τετράχωνον τὸ ΛΜ, τῷ 
ὃξ ΖΚ ἴσον ἀφῃρήσθω περὶ τὴν αὖ- 
τὴν χωνίαν τὸ ΝΞ᾽ περὶ τὴν αὐτὴν 
ἄρα διάμετρόν ἐστι τὰ ΛΜ. ΝΞ τε- 
τράχωνα. ἔστω αὐτῶν διάμετροπ ἢ 
ΟΡ. καὶ καταχεχράφθω τὸ σχῆμα. ὁ- 
μοίωπ δὴ τοῖΞ ἐπάνω δείξομεν, ὅτι ἢ 
ΛΝ δύναται τὸ ΑΒ χωρίον. 
Λέχω, ὅτι ἣ ΛΝ ἢ] μετὰ μέσου 
μέσον τὸ ὅῆον ποιοῦσά ἐστιν. 
Ἐπεὶ χὰρ μέσον ἐδείχθη τὸ ΑΚ καί 
ἐστιν ἴσον τοῖΞ ἀπὸ τῶν ΛΟ. ΟΝ. τὸ 
ἄρα συχκείμενον ἐκ τῶν ἀπὸ τῶν ΛΟ, ΟΝ μέσον ἐστίν. πάηιν, ἐπεὶ μέσον 
ἐδείχθη τὸ ΔΚ καί ἐστιν ἴσον τῷ δὶΞ ὑπὸ τῶν ΛΟ, ΟΝ, καὶ τὸ δὶΞ ὑπὸ 
τῶν ΛΟ, ΟΝ μέσον ἐστίν. καὶ ἐπεὶ ἀσύμμετρον ἐδείχθη τὸ ΑΚ τῷ ΔΚ, 
ἀσύμμετρα [ἄρα ἐστὶ καὶ τὰ ἀπὸ τῶν ΛΟ, ΟΝ τετράχωνα τῷ δὶΞ ὑπὸ τῶν 
ΛΟ, ΟΝ. καὶ ἐπεὶ ἀσύμμετρόν ἐστι τὸ ΑΙ τῷ ΖΚ. ἀσύμμετρον ἄρα καὶ τὸ 
ἀπὸ τῆ ΛΟ τῷ ἀπὸ τῆΞπΞ ΟΝ’ αἱ ΛΟ, ΟΝ ἄρα δυνάμει εἰσὶν ἀσύμμετροι 
ποιοῦσαι τό τε συχκείμενον ἐκ τῶν ἀπ᾿ αὐτῶν τετραχώνων μέσον καὶ τὸ 
δὶΞ ὑπ᾽ αὐτῶν μέσον ἔτι τε τὰ ἀπ᾿ αὐτῶν τετράχωνα ἀσύμμετρα τῷ δὶ 
ὑπ᾽ αὐτῶν. ἣ ἄρα ΛΝ ἄποχόΞπ ἐστιν ἣ καηουμένη μετὰ μέσου μέσον τὸ ὅῆον 
ποιοῦσα᾽ καὶ δύναται τὸ ΑΒ χωρίον. 
Ἡ ἄρα τὸ χωρίον δυναμένη μετὰ μέσου μέσον τὸ ὅηῆον ποιοῦσά ἐστιν᾿ 
ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 
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“Ὁ ν 
Τὸ ἀπὸ ἀποτομῆΞΞΞ παρὰ ῥητὴν παραβαηηόμενον πηῆάτοΞ ποιεῖ 
ἀποτομὴν πρώτην. 


Ἔστω ἀποτομὴ ἣ ΑΒ. ῥητὴ ὃξ ἢ ΓΔ, καὶ τῷ ἀπὸ τῆΞ ΑΒ ἴσον παρὰ τὴν 
ΓΔ παραβεβηήσθω τὸ ΓΕ πηάτοΞ ποιοῦν τὴν ΓΖ᾽ Πέχω, ὅτι ἢ ΓΖ ἀποτομή 
ἐστι πρώτη. 


Ἔστω χὰρ τῇ ΑΒ προσαρμόζουσα 
ἡ ΒΗ’ αἱ ἄρα ΑΗ, ΗΒ ῥηταί εἰσι δυ- Α Β Π 
νάμει μόνον σύμμετροι. καὶ τῷ μὲν 
ἀπὸ τῆΞ ΑΗ ἴσον παρὰ τὴν ΓΔ παρα- 
βεβηήσθω τὸ ΓΘ, τῷ δὲ ἀπὸ τῆΞ ΒΗ 
τὸ ΚΛ. ὅηῆον ἄρα τὸ ΓΛ ἴσον ἐστὶ 
τοῖς ἀπὸ τῶν ΑΗ. ΗΒ᾽ ὧν τὸ ΓΕ ἴσον 
ἐστὶ τῷ ἀπὸ τῆΞπ ΑΒ᾽ Ποιπὸν ἄρα τὸ 
ΖΛ ἴσον ἐστὶ τῷ δὶΞ ὑπὸ τῶν ΑΗ, ΗΒ. 

τετμήσθω ἣ ΖΜ δίχα κατὰ τὸ Ν 
σημεῖον. καὶ ἤχθω διὰ τοῦ Ν τῇ ΓΔ Δ Ε 
παράηπηηηπηοπ ἢ ΝΞ᾽ ἑκάτερον ἄρα τῶν 
ΖΞ. ΛΝ ἴσον ἐστὶ τῷ ὑπὸ τῶν ΑΗ. ΗΒ. 
καὶ ἐπεὶ τὰ ἀπὸ τῶν ΑΗ, ΗΒ ῥητά 
ἐστιν, καί ἐστι τοῖα ἀπὸ τῶν ΑΗ, ΗΒ ἴσον τὸ ΔΜ, ῥητὸν ἄρα ἐστὶ τὸ ΔΜ. 
καὶ παρὰ ῥητὴν τὴν ΓΔ παραβέβηηται πηάτοΞπ ποιοῦν τὴν ΓΜ᾽ ῥητὴ ἄρα 
ἐστὶν ἢ ΓΜ καὶ σύμμετροΞκ τῇ ΓΔ μήκει. 

πάηιν, ἐπεὶ μέσον ἐστὶ τὸ δὶΞ ὑπὸ τῶν ΑΗ. ΗΒ. καὶ τῷ δὶΞ ὑπὸ τῶν 
ΑΗ. ΗΒ ἴσον τὸ ΖΛ, μέσον ἄρα τὸ ΖΛ. καὶ παρὰ ῥητὴν τὴν ΓΔ παράκειται 
πηάτοΞ ποιοῦν τὴν ΖΜ’ ῥητὴ ἄρα ἐστὶν ἢ ΖΜ καὶ ἀσύμμετροξ τῇ ΓΔ μήκει. 
καὶ ἐπεὶ τὰ μὲν ἀπὸ τῶν ΑΗ. ΗΒ ῥητά ἐστιν, τὸ ὃξ δὶς ὑπὸ τῶν ΑΗ, ΗΒ 
μέσον, ἀσύμμετρα ἄρα ἐστὶ τὰ ἀπὸ τῶν ΑΗ, ΗΒ τῷ δὶΞ ὑπὸ τῶν ΑΗ, ΗΒ. 
καὶ τοῖΞ μὲν ἀπὸ τῶν ΑΗ. ΗΒ ἴσον ἐστὶ τὸ ΓΛ, τῷ ὃε δὶΞ ὑπὸ τῶν ΑΗ, 
ΗΒ τὸ ΖΛ᾽ ἀσύμμετρον ἄρα ἐστὶ τὸ ΔΜ τῷ ΖΛ. ὡΞ ὃὲ τὸ ΔΜ πρὸ τὸ 
ΖΛ, οὕτωΞ ἐστὶν ἣ ΓΜ πρὸΞ τὴν ΖΜ. ἀσύμμετροΞξ ἄρα ἐστὶν ἢ ΓΜ τῇ ΖΜ 
μήκει. καί εἰσιν ἀμφότεραι ῥηταί᾽ αἱ ἄρα ΓΜ, ΜΖ ῥηταί εἰσι δυνάμει μόνον 
σύμμετροι ἢ ΓΖ ἄρα ἀποτομή ἐστιν. 

Λέχω δή. ὅτι καὶ πρώτῃ. 

Ἐπεὶ χὰρ τῶν ἀπὸ τῶν ΑΗ, ΗΒ μέσον ἀνάηοχόν ἐστι τὸ ὑπὸ τῶν ΑΗ. 
ΗΒ. καί ἐστι τῷ μὲν ἀπὸ τῆΞ ΑΗ ἴσον τὸ ΓΘ, τῷ ὃξ ἀπὸ τῆΞ ΒΗ ἴσον τὸ 
ΚΛ, τῷ ὃξὲ ὑπὸ τῶν ΑΗ, ΗΒ τὸ ΝΛ, καὶ τῶν ΓΘ. ΚΛ ἄρα μέσον ἀνάηοχόν 
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ἐστι τὸ ΝΛ’ ἔστιν ἄρα ὡξ τὸ ΓΘ πρὸΞκ τὸ ΝΛ, οὕτωΞ τὸ ΝΛ πρὸκ τὸ ΚΛ. 
ἀηηῆ᾽ ὧὡΞ μὲν τὸ ΓΘ πρὸ τὸ ΝΛ, οὕτωΞκ ἐστὶν ἣ ΓΚ πρὸΞ τὴν ΝΜ’ ὧὡξκ δὲ τὸ 
ΝΛ πρὸ τὸ ΚΛ, οὕτωΞ ἐστὶν ἣ ΝΜ πρὸΞ τὴν ΚΜ: τὸ ἄρα ὑπὸ τῶν ΓΚ, ΚΜ 
ἴσον ἐστὶ τῷ ἀπὸ τῆΞπΞ ΝΜ. τουτέστι τῷ τετάρτῳ μέρει τοῦ ἀπὸ τῆΞ ΖΜ. 

καὶ ἐπεὶ σύμμετρόν ἐστι τὸ ἀπὸ τῆΞςΞ ΑΗ τῷ ἀπὸ τῆΞπΞ ΗΒ. σύμμετρόν 
ἐστι] καὶ τὸ ΓΘ τῷ ΚΛ. ὡκ δὲ τὸ ΓΘ πρὸκ τὸ ΚΛ, οὕτωΞ ἡ ΓΚ πρὸΞ τὴν ΚΜ᾿ 
σύμμετροκ ἄρα ἐστὶν ἡ ΓΚ τῇ ΚΜ. ἐπεὶ οὖν δύο εὐθεῖαι ἄνισοί εἰσιν αἱ ΓΜ. 
ΜΖ. καὶ τῷ τετάρτῳ μέρει τοῦ ἀπὸ τῆΞ ΖΜ ἴσον παρὰ τὴν ΓΜ παραβέβηῆηται 
ἐηηεῖπον εἴδει τετραχώνῳ τὸ ὑπὸ τῶν ΓΚ, ΚΜ, καί ἐστι σύμμετροΞκ ἢ ΓΚ τῇ 
ΚΜ. ἢ ἄρα ΓΜ τῆΞ ΜΖ μεῖζον δύναται τῷ ἀπὸ συμμέτρου ἑαυτῇ μήκει. καί 
ἐστιν ἣ ΓΜ σύμμετροΞπ τῇ ἐκκειμένῃ ῥητῇ τῇ ΓΔ μήκει: ἢ ἄρα ΓΖ ἀποτομή 
ἐστι πρώτη. 

Τὸ ἄρα ἀπὸ ἀποτομῆΞ παρὰ ῥητὴν παραβαηηόμενον πηάτοξ ποιεῖ ἀ- 
ποτομὴν πρώωτην᾽ ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 

η΄. 

Τὸ ἀπὸ μέση ἀποτομῆΞ πρώτηΞ παρὰ ῥητὴν παραβαηηόμενον 

πηάτοΞ ποιεῖ ἀποτομὴν δευτέραν. 


Ἔστω μέσηΞπ ἀποτομὴ πρώτη ἢ ΑΒ. ῥητὴ ὃξ ἢ ΓΔ. καὶ τῷ ἀπὸ τῆπΞ ΑΒ 
ἴσον παρὰ τὴν ΓΔ παραβεβηήσθω τὸ ΓΕ πῆηάτοΞπ ποιοῦν τὴν ΓΖ᾽ Πέχω, ὅτι ἢ 
ΓΖ ἀποτομή ἔστι δευτέρα. 

Ἔστω χὰρ τῇ ΑΒ προσαρμόζουσα 
Α Β ᾿ ἡ ΒΗ: αἱ ἄρα ΑΗ, ΗΒ μέσαι εἰσὶ δυ- 
νάμει μόνον σύμμετροι ῥητὸν περιέ- 
χουσαι. καὶ τῷ μὲν ἀπὸ τῆΞ ΑΗ ἴ- 
σον παρὰ τὴν ΓΔ παραβεβηήσθω τὸ 
ΓΘ πηάτοΞκ ποιοῦν τὴν ΓΚ, τῷ ὃὲ ἀ- 
πὸ τῆΞξΞ ΗΒ ἴσον τὸ ΚΛ πηάτοΞξ ποιοῦν 
τὴν ΚΜ’ ὅηον ἄρα τὸ ΓΛ ἴσον ἐστὶ 
τοῖβ ἀπὸ τῶν ΑΗ, ΗΒ᾽ μέσον ἄρα καὶ 
τὸ ΓΛ. καὶ παρὰ ῥητὴν τὴν ΓΔ πα- 
Δ Ε - Θ Λ ράκειται πῆάτοβπ ποιοῦν τῆν ΓΜ᾽ ῥη- 
τῇ ἄρα ἐστὶν ἣ ΓΜ καὶ ἀσύμμετροΞ 

τῇ ΓΔ μήκει. 

καὶ ἐπεὶ τὸ ΓΛ ἴσον ἐστὶ τοῖΞ ἀπὸ τῶν ΑΗ, ΗΒ. ὧν τὸ ἀπὸ τῆΞ ΑΒ ἴσον 
ἐστὶ τῷ ΓΕ, Ποιπὸν ἄρα τὸ δὶΞ ὑπὸ τῶν ΑΗ. ΗΒ ἴσον ἐστὶ τῷ ΖΛ. ῥητὸν δὲ 
ἐστι] τὸ δὶΞ ὑπὸ τῶν ΑΗ, ΗΒ’ ῥητὸν ἄρα τὸ ΖΛ. καὶ παρὰ ῥητὴν τὴν ΖΕ 
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παράκειται πηάτοΞκ ποιοῦν τὴν ΖΜ᾽ ῥητὴ ἄρα ἐστὶ καὶ ἣ ΖΜ καὶ σύμμετρος 
τῇ ΓΔ μήκει. 

ἐπεὶ οὖν τὰ μὲν ἀπὸ τῶν ΑΗ, ΗΒ. τουτέστι τὸ ΓΛ, μέσον ἐστίν, τὸ 
ὃξ δὶ ὑπὸ τῶν ΑΗ. ΗΒ, τουτέστι τὸ ΖΛ, ῥητόν, ἀσύμμετρον ἄρα ἐστὶ τὸ 
ΓΛ τῷ ΖΛ. ὡΞξ ὃξε τὸ ΓΛ πρὸΞ τὸ ΖΛ, οὕτωΞ ἐστὶν ἣ ΓΜ πρὸΞπ τὴν ΖΜ᾽ 
ἀσύμμετροΞ ἄρα ἢ ΓΜ τῇ ΖΜ μήκει. καί εἰσιν ἀμφότεραι ῥηταί᾽ αἱ ἄρα 
ΓΜ, ΜΖ ῥηταί εἰσι δυνάμει μόνον σύμμετροι᾽ ἢ ΓΖ ἄρα ἀποτομή ἐστιν. 

Λέχω δή. ὅτι καὶ δευτέρα. 

Τετμήσθω χὰρ ἢ ΖΜ δίχα κατὰ τὸ Ν. καὶ ἤχθω διὰ τοῦ Ν τῇ ΓΔ 
παράηηηηοπ ἣ ΝΞ᾿ ἑκάτερον ἄρα τῶν ΖΞ. ΝΛ ἴσον ἐστὶ τῷ ὑπὸ τῶν ΑΗ, 
ΗΒ. καὶ ἐπεὶ τῶν ἀπὸ τῶν ΑΗ, ΗΒ τετραχώνων μέσον ἀνάηποχόν ἐστι τὸ 
ὑπὸ τῶν ΑΗ. ΗΒ. καί ἐστιν ἴσον τὸ μὲν ἀπὸ τῆΞπΞ ΑΗ τῷ ΓΘ. τὸ ὃὲ ὑπὸ 
τῶν ΑΗ. ΗΒ τῷ ΝΛ, τὸ ὃξε ἀπὸ τῆΞ ΒΗ τῷ ΚΛ. καὶ τῶν ΓΘ, ΚΛ ἄρα μέσον 
ἀνάηοχόν ἐστι τὸ ΝΛ’ ἔστιν ἄρα ὧΞξ τὸ ΓΘ πρὸκ τὸ ΝΛ, οὕτωΞ τὸ ΝΛ πρὸς 
τὸ ΚΛ. 

ἀηη᾽ ὡΞ μὲν τὸ ΓΘ πρὸ τὸ ΝΛ, οὕτωΞξ ἐστὶν ἣ ΓΚ πρὸΞπ τὴν ΝΜ, ὡξΞ δὲ 
τὸ ΝΛ πρὸΞκ τὸ ΚΛ, οὕτωΞ ἐστὶν ἣ ΝΜ πρὸΞ τὴν ΜΚ’ ὡκπ ἄρα ἢ ΓΚ πρὸ 
τὴν ΝΜ, οὕτωΞ ἐστὶν ἣ ΝΜ πρὸΞκ τὴν ΚΜ’ τὸ ἄρα ὑπὸ τῶν ΓΚ, ΚΜ ἴσον 
ἐστὶ τῷ ἀπὸ τῆΞ ΝΜ, τουτέστι τῷ τετάρτῳ μέρει τοῦ ἀπὸ τῆΞ ΖΜ. [καὶ 
ἐπεὶ σύμμετρόν ἐστι τὸ ἀπὸ τῆΞπΞ ΑΗ τῷ ἀπὸ τῆΞ ΒΗ. σύμμετρόν ἐστι καὶ 
τὸ ΓΘ τῷ ΚΛ, τουτέστιν ἡ ΓΚ τῇ ΚΜ.] 

ἐπεὶ οὖν δύο εὐθεῖαι ἄνισοί εἰσιν αἱ ΓΜ, ΜΖ, καὶ τῷ τετάρτῳ μέρει τοῦ 
ἀπὸ τῆΞ ΜΖ ἴσον παρὰ τὴν μείζονα τὴν ΓΜ παραβέβηηται ἐηηεῖπον εἴδει 
τετραχώνῳ τὸ ὑπὸ τῶν ΓΚ, ΚΜ καὶ εἰΞ σύμμετρα αὐτὴν διαιρεῖ. ἢ ἄρα 
ΓΜ τῆς ΜΖ μεῖζον δύναται τῷ ἀπὸ συμμέτρου ἑαυτῇ μήκει. καί ἐστιν ἢ 
προσαρμόζουσα ἢ ΖΜ σύμμετροΞκ μήκει τῇ ἐκκειμένῃ ῥητῇ τῇ ΓΔ᾿ ἢ ἄρα ΓΖ 
ἀποτομή ἔστι δευτέρα. 

Τὸ ἄρα ἀπὸ μέση ἀποτομῆΞπ πρώτηΞπΞ παρὰ ῥητὴν παραβαηηόμενον 
πηάτοΞπ ποιεῖ ἀποτομὴν δευτέραν᾽ ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


θ΄. 
Τὸ ἀπὸ μέσηΞΞ ἀποτομῆΞΞ δευτέραΞ παρὰ ῥητὴν παραβαηῆηόμενον 
πηάτοΞ ποιεῖ ἀποτομὴν τρίτην. 
Ἔστω μέσῃηΞπ ἀποτομὴ δευτέρα ἢ ΑΒ. ῥητὴ ὃξ ἢ ΓΔ, καὶ τῷ ἀπὸ τῆΞκΞ ΑΒ 
ἴσον παρὰ τὴν ΓΔ παραβεβηήσθω τὸ ΓΕ πῆηάτοΞκπ ποιοῦν τὴν ΓΖ᾽ Πέχω, ὅτι ἢ 
ΓΖ ἀποτομή ἐστι τρίτη. 
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Ἔστω χὰρ τῇ ΑΒ προσαρμόζουσα 
ἡ ΒΗ’ αἱ ἄρα ΑΗ, ΗΒ μέσαι εἰσὶ δυ- Α Β Π 
νάμει μόνον σύμμετροι μέσον περιέ- 
χουσαι. καὶ τῷ μὲν ἀπὸ τῆΞπ ΑΗ ἴ- 
σον παρὰ τὴν ΓΔ παραβεβῆήσθω τὸ ἰ Ζ Ν ΚΜ 
ΓΘ πῆηάτοΞκ ποιοῦν τὴν ΓΚ, τῷ ὃξ ἀ- 
πὸ τῆΞ ΒΗ ἴσον παρὰ τὴν ΚΘ παρα- 
βεβηήσθω τὸ ΚΛ πηάτοΞ ποιοῦν τὴν 
ΚΜ ὅηον ἄρα τὸ ΓΛ ἴσον ἐστὶ τοῖΞ 
ἀπὸ τῶν ΑΗ, ΗΒ [καί ἐστι μέσα τὰ 
ἀπὸ τῶν ΑΗ, ΗΒ μέσον ἄρα καὶ τὸ ἡ Ε 
ΓΛ. καὶ παρὰ ῥητὴν τὴν ΓΔ παραβέ- 
βῆήηται πῆάτοΞ ποιοῦν τὴν ΓΜ᾽ ῥητὴ 
ἄρα ἐστὶν ἢ ΓΜ καὶ ἀσύμμετροΞπ τῇ 
ΓΔ μήκει. καὶ ἐπεὶ ὅδον τὸ ΓΛ ἴσον ἐστὶ τοῖΞ ἀπὸ τῶν ΑΗ, ΗΒ. ὧν τὸ ΓΕ 
ἴσον ἐστὶ τῷ ἀπὸ τῆΞ ΑΒ, Πἠοιπὸν ἄρα τὸ ΛΖ ἴσον ἐστὶ τῷ δὶΞ ὑπὸ τῶν ΑΗ. 
ΗΒ. 

τετμήσθω οὖν ἡἣ ΖΜ δίχα κατὰ τὸ Ν σημεῖον, καὶ τῇ ΓΔ παράῆδηῆοςΞ 
Ἤχθω ἢ ΝΞ᾿ ἑκάτερον ἄρα τῶν ΖΞ, ΝΛ ἴσον ἐστὶ τῷ ὑπὸ τῶν ΑΗ, ΗΒ. μέσον 
ὃξ τὸ ὑπὸ τῶν ΑΗ, ΗΒ᾽ μέσον ἄρα ἐστὶ καὶ τὸ ΖΛ. καὶ παρὰ ῥητὴν τὴν ΕΖ 
παράκειται πηάτοΞπ ποιοῦν τὴν ΖΜ’ ῥητὴ ἄρα καὶ ἣ ΖΜ καὶ ἀσύμμετροξπ τῇ 
ΓΔ μήκει. καὶ ἐπεὶ αἱ ΑΗ, ΗΒ δυνάμει μόνον εἰσὶ σύμμετροι, ἀσύμμετροξ 
ἄρα ἐστὶ! μήκει ἣ ΑΗ τῇ ΗΒ’ ἀσύμμετρον ἄρα ἐστὶ καὶ τὸ ἀπὸ τῆΞ ΑΗ 
τῷ ὑπὸ τῶν ΑΗ, ΗΒ. 

ἀηηὰ τῷ μὲν ἀπὸ τῆΞ ΑΗ σύμμετρά ἐστι τὰ ἀπὸ τῶν ΑΗ, ΗΒ. τῷ ὃὲξ 
ὑπὸ τῶν ΑΗ. ΗΒ τὸ ὃδὶΞ ὑπὸ τῶν ΑΗ, ΗΒ᾽ ἀσύμμετρα ἄρα ἐστὶ τὰ ἀπὸ τῶν 
ΑΗ. ΗΒ τῷ δὶΞ ὑπὸ τῶν ΑΗ, ΗΒ. ἀηπὰ τοῖΞ μὲν ἀπὸ τῶν ΑΗ, ΗΒ ἴσον ἐστὶ 
τὸ ΓΛ, τῷ ὃξε δὶΞ ὑπὸ τῶν ΑΗ. ΗΒ ἴσον ἐστὶ τὸ ΖΛ᾽ ἀσύμμετρον ἄρα ἐστὶ 
τὸ ΓΛ τῷ ΖΛ. ὡΞκπ ὃδὲ τὸ ΓΛ πρὸΞπ τὸ ΖΛ. οὕτωΞ ἐστὶν ἢ ΓΜ πρὸ τὴν ΖΜ’ 
ἀσύμμετροΞπ ἄρα ἐστὶν ἣ ΓΜ τῇ ΖΜ μήκει. καί εἰσιν ἀμφότεραι ῥηταί᾽ αἱ 
ἄρα ΓΜ, ΜΖ ῥηταί εἰσι δυνάμει μόνον σύμμετροι᾽ ἀποτομὴ ἄρα ἐστὶν ἢ ΓΖ. 

Λέχω ὃη. ὅτι καὶ τρίτη. 

Ἐπεὶ χὰρ σύμμετρόν ἐστι τὸ ἀπὸ τῆΞπΞ ΑΗ τῷ ἀπὸ τῆΞ ΗΒ. σύμμετρον 
ἄρα καὶ τὸ ΓΘ τῷ ΚΛ: ὥστε καὶ ἢ ΓΚ τῇ ΚΜ. καὶ ἐπεὶ τῶν ἀπὸ τῶν ΑΗ, 
ΗΒ μέσον ἀνάηοχόν ἐστι τὸ ὑπὸ τῶν ΑΗ. ΗΒ. καί ἐστι τῷ μὲν ἀπὸ τῆΞπΞ ΑΗ 
ἴσον τὸ ΓΘ. τῷ ὃξ ἀπὸ τῆΞπΞ ΗΒ ἴσον τὸ ΚΛ, τῷ ὃξ ὑπὸ τῶν ΑΗ, ΗΒ ἴσον τὸ 
ΝΛ, καὶ τῶν ΓΘ, ΚΛ ἄρα μέσον ἀνάηοχόν ἐστι τὸ ΝΛ᾽ ἔστιν ἄρα ὡκ τὸ ΓΘ 
πρὸΞ τὸ ΝΛ, οὕτωΞπ τὸ ΝΛ πρὸ τὸ ΚΛ. 


1] 
Θ᾽ 
» 
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ἀηηῆ᾽ ὡΞ μὲν τὸ ΓΘ πρὸΞκ τὸ ΝΛ, οὕτωΞξ ἐστὶν ἣ ΓΚ πρὸΞπ τὴν ΝΜ, ὡξ δὲ 
τὸ ΝΛ πρὸΞκ τὸ ΚΛ, οὕτωΞ ἐστὶν ἣ ΝΜ πρὸΞ τὴν ΚΜ’ ὡΞκπ ἄρα ἢ ΓΚ πρὸ 
τὴν ΜΝ, οὕτωξΞ ἐστὶν ἣ ΜΝ πρὸΞ τὴν ΚΜ’ τὸ ἄρα ὑπὸ τῶν ΓΚ, ΚΜ ἴσον 
ἐστὶ τῷ [ἀπὸ τῆΞ ΜΝ, τουτέστι τῷ) τετάρτῳ μέρει τοῦ ἀπὸ τῆΞ ΖΜ. 

ἐπεὶ οὖν δύο εὐθεῖαι ἄνισοί εἰσιν αἱ ΓΜ, ΜΖ, καὶ τῷ τετάρτῳ μέρει τοῦ 
ἀπὸ τῆΞ ΖΜ ἴσον παρὰ τὴν ΓΜ παραβέβηηται ἐηηεῖπον εἴδει τετραχώνῳ 
καὶ εἰΞ σύμμετρα αὐτὴν διαιρεῖ. ἢ ΓΜ ἄρα τῆΞπΞ ΜΖ μεῖζον δύναται τῷ 
ἀπὸ συμμέτρου ἑαυτῇ. καὶ οὐδετέρα τῶν ΓΜ, ΜΖ σύμμετρόκπ ἐστι μήκει τῇ 
ἐκκειμένῃ ῥητῇ τῇ ΓΔ’ ἢ ἄρα ΓΖ ἀποτομή ἔστι τρίτη. 

Τὸ ἄρα ἀπὸ μέση ἀποτομῆΞπΞ δευτέραΞ παρὰ ῥητὴν παραβαηηόμενον 
πηάτοΞκ ποιεῖ ἀποτομὴν τρίτην᾽ ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 

Ρ΄. 

Τὸ ἀπὸ ἐηάσσονοΞ παρὰ ῥητὴν παραβαηηόμενον πηῆάτοΞ ποιεῖ 

ἀποτομὴν τετάρτην. 


Ἔστω ἐπάσσων ἣ ΑΒ, ῥητὴ ὃδὲ ἢ ΓΔ, καὶ τῷ ἀπὸ τῆΞ ΑΒ ἴσον παρὰ 
ῥητὴν τὴν ΓΔ παραβεβηήσθω τὸ ΓΕ πῆηάτοΞπ ποιοῦν τὴν ΓΖ᾽ Πέχω, ὅτι ἢ ΓΖ 
ἀποτομή ἐστι τετάρτῃ. 

Ἔστω χὰρ τῇ ΑΒ προσαρμόζουσα 
Α Ρ ᾿ ἡ ΒΗ: αἱ ἄρα ΑΗ, ΗΒ δυνάμει εἰσὶν 
ἀσύμμετροι ποιοῦσαι τὸ μὲν συχκεί- 
μενον ἐκ τῶν ἀπὸ τῶν ΑΗ. ΗΒ τετρα- 
χώνων ῥητόν. τὸ ὃξ δὶΞ ὑπὸ τῶν ΑΗ. 
ΗΒ μέσον. καὶ τῷ μὲν ἀπὸ τῆΞπΞ ΑΗ 
ἴσον παρὰ τὴν ΓΔ παραβεβηήσθω τὸ 
ΓΘ πηάτοΞκ ποιοῦν τὴν ΓΚ, τῷ ὃὲ ἀ- 
πὸ τῆΞ ΒΗ ἴσον τὸ ΚΛ πηάτοΞξ ποιοῦν 
τὴν ΚΜ’ ὅηον ἄρα τὸ ΓΛ ἴσον ἐστὶ 
Δ Ε - Θ Λ τοῖΞπ ἀπὸ τῶν ΑΗ, ΗΒ. 
καί ἐστι τὸ συχκείμενον ἐκ τῶν ἀ- 
πὸ τῶν ΑΗ. ΗΒ ῥητόν᾽ ῥητὸν ἄρα ἐ- 
στὶ καὶ τὸ ΓΛ. καὶ παρὰ ῥητὴν τὴν 
ΓΔ παράκειται πηάτοξβ ποιοῦν τὴν ΓΜ᾽ 
ῥητὴ ἄρα καὶ ἢ ΓΜ καὶ σύμμετροξβ τῇ 
ΓΔ μήκει. καὶ ἐπεὶ ὅδον τὸ ΓΛ ἴσον ἐστὶ τοῖΞ ἀπὸ τῶν ΑΗ, ΗΒ. ὧν τὸ ΓΕ 
ἴσον ἐστὶ τῷ ἀπὸ τῆΞ ΑΒ, Ποιπὸν ἄρα τὸ ΖΛ ἴσον ἐστὶ τῷ δὶΞ ὑπὸ τῶν ΑΗ. 
ΗΒ. 
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τετμήσθω οὖν ἡἣ ΖΜ δίχα κατὰ τὸ Ν σημεῖον, καὶ ἤχθω διὰ τοῦ Ν 
ὁποτέρᾳ τῶν ΓΔ, ΜΛ παράηηηῆοΞ ἢ ΝΞ᾽ ἑκάτερον ἄρα τῶν ΖΞ, ΝΛ ἴσον 
ἐστὶ τῷ ὑπὸ τῶν ΑΗ. ΗΒ. καὶ ἐπεὶ τὸ δὶΞ ὑπὸ τῶν ΑΗ. ΗΒ μέσον ἐστὶ καί 
ἐστιν ἴσον τῷ ΖΛ. καὶ τὸ ΖΛ ἄρα μέσον ἐστίν. καὶ παρὰ ῥητὴν τὴν ΖΕ 
παράκειται πῆάτοΞπ ποιοῦν τὴν ΖΜ᾽ ῥητὴ ἄρα ἐστὶν ἢ ΖΜ καὶ ἀσύμμετροΞπ 
τῇ ΓΔ μήκει. 

καὶ ἐπεὶ τὸ μὲν συχκείμενον ἐκ τῶν ἀπὸ τῶν ΑΗ. ΗΒ ῥητόν ἐστιν. τὸ 
δὲ δὶΞ ὑπὸ τῶν ΑΗ, ΗΒ μέσον, ἀσύμμετρα [ἄρα ἐστὶ τὰ ἀπὸ τῶν ΑΗ, ΗΒ 
τῷ δὶΞ ὑπὸ τῶν ΑΗ, ΗΒ. ἴσον δέ ἐστι] τὸ ΓΛ τοῖΞ ἀπὸ τῶν ΑΗ, ΗΒ, τῷ δὲ 
δὶΞ ὑπὸ τῶν ΑΗ, ΗΒ ἴσον τὸ ΖΛ’ ἀσύμμετρον ἄρα ἐστὶ] τὸ ΓΛ τῷ ΖΛ. ὡς 
ὃξ τὸ ΓΛ πρὸΞκ τὸ ΖΛ, οὕτωΞ ἐστὶν ἣ ΓΜ πρὸΞ τὴν ΜΖ᾽ ἀσύμμετροΞξΞ ἄρα 
ἐστὶν ἣ ΓΜ τῇ ΜΖ μήκει. καί εἰσιν ἀμφότεραι ῥηταί᾽ αἱ ἄρα ΓΜ, ΜΖ ῥηταί 
εἰσι δυνάμει μόνον σύμμετροι᾽ ἀποτομὴ ἄρα ἐστὶν ἢ ΓΖ. 

Λέχω [δήϊ!, ὅτι καὶ τετάρτη. 

Ἐπεὶ χὰρ αἱ ΑΗ, ΗΒ δυνάμει εἰσὶν ἀσύμμετροι, ἀσύμμετρον ἄρα καὶ τὸ 
ἀπὸ τῆΞπΞ ΑΗ τῷ ἀπὸ τῆΞ ΗΒ. καί ἐστι τῷ μὲν ἀπὸ τῆΞ ΑΗ ἴσον τὸ ΓΘ, τῷ 
ὃξ ἀπὸ τῆΞπΞ ΗΒ ἴσον τὸ ΚΛ’ ἀσύμμετρον ἄρα ἐστὶ τὸ ΓΘ τῷ ΚΛ. ὡς ὃξ τὸ 
ΓΘ πρὸΞκ τὸ ΚΛ, οὕτωΞ ἐστὶν ἢ ΓΚ πρὸΞ τὴν ΚΜ’ ἀσύμμετροξκ ἄρα ἐστὶν ἢ 
ΓΚ τῇ ΚΜ μήκει. 

καὶ ἐπεὶ τῶν ἀπὸ τῶν ΑΗ, ΗΒ μέσον ἀνάηοχόν ἐστι τὸ ὑπὸ τῶν ΑΗ. ΗΒ. 
καί ἐστιν ἴσον τὸ μὲν ἀπὸ τῆΞ ΑΗ τῷ ΓΘ. τὸ ὃξε ἀπὸ τῆΞπ ΗΒ τῷ ΚΛ. τὸ 
ὃξ ὑπὸ τῶν ΑΗ. ΗΒ τῷ ΝΛ, τῶν ἄρα ΓΘ, ΚΛ μέσον ἀνάηοχόν ἐστι τὸ ΝΛ’ 
ἔστιν ἄρα ὡκπ τὸ ΓΘ πρὸκ τὸ ΝΛ, οὕτωΞ τὸ ΝΛ πρὸ τὸ ΚΛ. 

ἀηη᾽ ὡΞ μὲν τὸ ΓΘ πρὸ τὸ ΝΛ. οὕτωΞξ ἐστὶν ἣ ΓΚ πρὸΞ τὴν ΝΜ, ὡξ δὲ 
τὸ ΝΛ πρὸΞκ τὸ ΚΛ, οὕτωΞ ἐστὶν ἣ ΝΜ πρὸΞ τὴν ΚΜ’ ὡΞκπ ἄρα ἢ ΓΚ πρὸς 
τὴν ΜΝ, οὕτωΞ ἐστὶν ἣ ΜΝ πρὸΞ τὴν ΚΜ’ τὸ ἄρα ὑπὸ τῶν ΓΚ, ΚΜ ἴσον 
ἐστὶ τῷ ἀπὸ τῆΞ ΜΝ, τουτέστι τῷ τετάρτῳ μέρει τοῦ ἀπὸ τῆΞπΞ ΖΜ. 

ἐπεὶ οὖν δύο εὐθεῖαι ἄνισοί εἰσιν αἱ ΓΜ, ΜΖ, καὶ τῷ τετάρτῳ μέρει τοῦ 
ἀπὸ τῆΞ ΜΖ ἴσον παρὰ τὴν ΓΜ παραβέβηῆηται ἐηηεῖπον εἴδει τετραχώνῳ 
τὸ ὑπὸ τῶν ΓΚ, ΚΜ καὶ εἰ ἀσύμμετρα αὐτὴν διαιρεῖ, ἢ ἄρα ΓΜ τῆΞ ΜΖ 
μεῖζον δύναται τῷ ἀπὸ ἀσυμμέτρου ἑαυτῇ. καί ἐστιν ὅῆηη ἢ ΓΜ σύμμετροπ 
μήκει τῇ ἐκκειμένῃ ῥητῇ τῇ ΓΔ’ ἢ ἄρα ΓΖ ἀποτομῇ ἐστι τετάρτῃ. 

Τὸ ἄρα ἀπὸ ἐπάσσονοξ καὶ τὰ ἑξῇπκ. 
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ρα΄. 
Τὸ ἀπὸ τῆΞπ μετὰ ῥητοῦ μέσον τὸ ὅῆον ποιούσηΞΞ παρὰ ῥητὴν 
παραβαηηόμενον πῆάτοΞ ποιεῖ ἀποτομὴν πέμπτην. 
Ἔστω ἢἣ μετὰ ῥητοῦ μέσον τὸ ὅπον ποιοῦσα ἢ ΑΒ. ῥητὴ ὃδὲ ἢ ΓΔ, καὶ 
τῷ ἀπὸ τῆΞ ΑΒ ἴσον παρὰ τὴν ΓΔ παραβεβηήσθω τὸ ΓΕ πηάτοΞπ ποιοῦν τὴν 
ΓΖ᾽ Πέχω. ὅτι ἣ ΓΖ ἀποτομή ἐστι πέμπτῃ. 


Ἔστω χὰρ τῇ ΑΒ προσαρμόζουσα 
ἡ ΒΗ’ αἱ ἄρα ΑΗ, ΗΒ εὐθεῖαι δυνά- Α Β Π 
μει εἰσὶν ἀσύμμετροι ποιοῦσαι τὸ μὲν 
συχκείμενον ἐκ τῶν ἀπ᾿ αὐτῶν τετρα- 
χώνων μέσον. τὸ δὲ δὶΞπ ὑπ᾽ αὐτῶν ῥη- 
τόν. καὶ τῷ μὲν ἀπὸ τῆΞ ΑΗ ἴσον 
παρὰ τὴν ΓΔ παραβεβηήσθω τὸ ΓΘ, 
τῷ ὃξὲ ἀπὸ τῆΞπΞ ΗΒ ἴσον τὸ ΚΛ’ ὅῆον 
ἄρα τὸ ΓΛ ἴσον ἐστὶ τοῖς ἀπὸ τῶν 
ΑΗ, ΗΒ. 

τὸ ὃξ συχκείμενον ἐκ τῶν ἀπὸ τῶν Λ Ε 
ΑΗ. ΗΒ ἅμα μέσον ἐστίν μέσον ἄρα 
ἐστὶ τὸ ΓΛ. καὶ παρὰ ῥητὴν τὴν ΓΔ 
παράκειται πῆηάτοΞ ποιοῦν τὴν ΓΜ᾽ 
ῥητὴ ἄρα ἐστὶν ἢ ΓΜ καὶ ἀσύμμετροβπ τῇ ΓΔ. καὶ ἐπεὶ ὅηῆον τὸ ΓΛ ἴ- 
σον ἐστὶ τοῖΞ ἀπὸ τῶν ΑΗ, ΗΒ, ὧν τὸ ΓΕ ἴσον ἐστὶ τῷ ἀπὸ τῆς ΑΒ. ἢοιπὸν 
ἄρα τὸ ΖΛ ἴσον ἐστὶ τῷ δὶΞ ὑπὸ τῶν ΑΗ. ΗΒ. 

τετμήσθω οὖν ἣ ΖΜ δίχα κατὰ τὸ Ν, καὶ ἤχθω διὰ τοῦ Ν ὁποτέρᾳ τῶν 
ΓΔ, ΜΛ παράηηηῆοΞκ ἢ ΝΞ᾿ ἑκάτερον ἄρα τῶν ΖΞ, ΝΛ ἴσον ἐστὶ τῷ ὑπὸ τῶν 
ΑΗ, ΗΒ. καὶ ἐπεὶ τὸ δὶΞ ὑπὸ τῶν ΑΗ, ΗΒ ῥητόν ἐστι καί [ἐστιν] ἴσον τῷ 
ΖΛ. ῥητὸν ἄρα ἐστὶ τὸ ΖΛ. καὶ παρὰ ῥητὴν τὴν ΕΖ παράκειται πηάτοϑπ 
ποιοῦν τὴν ΖΜ’ ῥητὴ ἄρα ἐστὶν ἢ ΖΜ καὶ σύμμετροΞξ τῇ ΓΔ μήκει. 

καὶ ἐπεὶ τὸ μὲν ΓΛ μέσον ἐστίν, τὸ ὃὲ ΖΛ ῥητόν. ἀσύμμετρον ἄρα 
ἐστὶ τὸ ΓΛ τῷ ΖΛ. ὡΞκπ ὃξ τὸ ΓΛ πρὸΞκ τὸ ΖΛ, οὕτωΞ ἢ ΓΜ πρὸβπΞ τὴν ΜΖ 
ἀσύμμετροΞπ ἄρα ἐστὶν ἢ ΓΜ τῇ ΜΖ μήκει. καί εἰσιν ἀμφότεραι ῥηταί᾽ αἱ 
ἄρα ΓΜ, ΜΖ ῥηταί εἰσι δυνάμει μόνον σύμμετροι᾽ ἀποτομὴ ἄρα ἐστὶν ἢ ΓΖ. 

Λέχω δή. ὅτι καὶ πέμπτη. 

Ὁμοίωςπ χὰρ δείξομεν. ὅτι τὸ ὑπὸ τῶν ΓΚΜ ἴσον ἐστὶ τῷ ἀπὸ τῆΞ ΝΜ. 
τουτέστι τῷ τετάρτῳ μέρει τοῦ ἀπὸ τῆΞ ΖΜ. καὶ ἐπεὶ ἀσύμμετρόν ἐστι τὸ 
ἀπὸ τῆΞπΞ ΑΗ τῷ ἀπὸ τῆΞ ΗΒ. ἴσον ὃξ τὸ μὲν ἀπὸ τῆΞ ΑΗ τῷ ΓΘ. τὸ ὃξε ἀπὸ 
τῆς ΗΒ τῷ ΚΛ, ἀσύμμετρον ἄρα τὸ ΓΘ τῷ ΚΛ. ὡξπ ὃξ τὸ ΓΘ πρὸς τὸ ΚΛ, 


[1] 
Θ᾽ 
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οὕτωΞ ἢ ΓΚ πρὸ τὴν ΚΜ’ ἀσύμμετροΞπ ἄρα ἢ ΓΚ τῇ ΚΜ μήκει. 

ἐπεὶ οὖν δύο εὐθεῖαι ἄνισοί εἰσιν αἱ ΓΜ, ΜΖ, καὶ τῷ τετάρτῳ μέρει τοῦ 
ἀπὸ τῆΞ ΖΜ ἴσον παρὰ τὴν ΓΜ παραβέβηῆηται ἐηηεῖπον εἴδει τετραχώνῳ 
καὶ εἰς ἀσύμμετρα αὐτὴν διαιρεῖ. ἢ ἄρα ΓΜ τῆΞ ΜΖ μεῖζον δύναται τῷ 
ἀπὸ ἀσυμμέτρου ἑαυτῇ. καί ἔστιν ἢ προσαρμόζουσα ἢ ΖΜ σύμμετροκπ τῇ 
ἐκκειμένῃ ῥητῇ τῇ ΓΔ’ ἢ ἄρα ΓΖ ἀποτομὴ ἔστι πέμπτη᾽ ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


ρβ΄. 
Τὸ ἀπὸ τῆΞκΞ μετὰ μέσου μέσον τὸ ὅῆον ποιούσηΞ παρὰ ῥητὴν 
παραβαηηόμενον πῆάτοΞ ποιεῖ ἀποτομὴν ἕκτην. 
Ἔστω ἡἣ μετὰ μέσου μέσον τὸ ὅπον ποιοῦσα ἢ ΑΒ. ῥητὴ δὲ ἢ ΓΔ, καὶ 
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τῷ ἀπὸ τῆΞπ ΑΒ ἴσον παρὰ τὴν ΓΔ παραβεβηήσθω τὸ ΓΕ πηάτοΞπ ποιοῦν τὴν 
ΓΖ᾽ Πέχω. ὅτι ἣ ΓΖ ἀποτομῇ ἐστιν ἕκτη. 
Ἔστω χὰρ τῇ ΑΒ προσαρμόζουσα 
Α Β Π ἡ ΒΗ’ αἱ ἄρα ΑΗ, ΗΒ δυνάμει εἰσὶν ἀ- 
σύμμετροι ποιοῦσαι τό τε συχκείμενον 
ἐκ τῶν ἀπ᾿ αὐτῶν τετραχώνων μέσον 
καὶ τὸ δὶΞ ὑπὸ τῶν ΑΗ, ΗΒ μέσον καὶ 
ἀσύμμετρον τὰ ἀπὸ τῶν ΑΗ, ΗΒ τῷ 
ὃὶΞ ὑπὸ τῶν ΑΗ, ΗΒ. 
παραβεβῆήσθω οὖν παρὰ τὴν ΓΔ 
τῷ μὲν ἀπὸ τῆΞ ΑΗ ἴσον τὸ ΓΘ πηά- 
τοβ ποιοῦν τὴν ΓΚ. τῷ ὃξ ἀπὸ τῆΞ ΒΗ 
Δ Ε Ξ Θ Λ τὸ ΚΛ’ ὅηῆον ἄρα τὸ ΓΛ ἴσον ἐστὶ τοῖς 
ἀπὸ τῶν ΑΗ, ΗΒ᾽ μέσον ἄρα ἰἐστὶ͵ 
καὶ τὸ ΓΛ. καὶ παρὰ ῥητὴν τὴν ΓΔ 
παράκειται πῆάτοΞ ποιοῦν τὴν ΓΜ᾽ 
ῥητὴ ἄρα ἐστὶν ἢ ΓΜ καὶ ἀσύμμε- 
τροβ τῇ ΓΔ μήκει. 
ἐπεὶ οὖν τὸ ΓΛ ἴσον ἐστὶ τοῖΞ ἀπὸ τῶν ΑΗ, ΗΒ. ὧν τὸ ΓΕ ἴσον τῷ ἀπὸ 
τῇῆξ ΑΒ, ἡοιπὸν ἄρα τὸ ΖΛ ἴσον ἐστὶ δὶΞ ὑπὸ τῶν ΑΗ, ΗΒ. καί ἐστι τὸ δὶς 
ὑπὸ τῶν ΑΗ. ΗΒ μέσον: καὶ τὸ ΖΛ ἄρα μέσον ἐστίν. καὶ παρὰ ῥητὴν τὴν ΖΕ 
παράκειται πῆάτοΞπ ποιοῦν τὴν ΖΜ᾽ ῥητὴ ἄρα ἐστὶν ἢ ΖΜ καὶ ἀσύμμετροΞπ 
τῇ ΓΔ μήκει. 
καὶ ἐπεὶ τὰ ἀπὸ τῶν ΑΗ. ΗΒ ἀσύμμετρά ἐστι τῷ δὶΞ ὑπὸ τῶν ΑΗ, ΗΒ, 
καί ἐστι τοῖΞ μὲν ἀπὸ τῶν ΑΗ. ΗΒ ἴσον τὸ ΓΛ. τῷ ὃδὲ ὃδὶΞ 
ΗΒ ἴσον τὸ ΖΛ, ἀσύμμετρον ἄρα [ἐστὶ τὸ ΓΛ τῷ ΖΛ. ὡκπ δὲ τὸ ΓΛ πρὸς 
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τὸ ΖΛ. οὕτωΞ ἐστὶν ἢ ΓΜ πρὸΞ τὴν ΜΖ᾽ ἀσύμμετροΞκ ἄρα ἐστὶν ἢ ΓΜ τῇ 
ΜΖ μήκει. καί εἰσιν ἀμφότεραι ῥηταί. αἱ ΓΜ, ΜΖ ἄρα ῥηταί εἰσι δυνάμει 
μόνον σύμμετροι᾽ ἀποτομὴ ἄρα ἐστὶν ἢ ΓΖ. 

Λέχω δή. ὅτι καὶ ἕκτη. 

Ἐπεὶ χὰρ τὸ ΖΛ ἴσον ἐστὶ τῷ δὶΞ ὑπὸ τῶν ΑΗ, ΗΒ. τετμήσθω δίχα ἢ 
ΖΜ κατὰ τὸ Ν. καὶ ἤχθω διὰ τοῦ Ν τῇ ΓΔ παράηηηηῆοΞκΞ ἣ ΝΞ᾿ ἑκάτερον ἄρα 
τῶν ΖΞ. ΝΛ ἴσον ἐστὶ τῷ ὑπὸ τῶν ΑΗ, ΗΒ. καὶ ἐπεὶ αἱ ΑΗ. ΗΒ δυνάμει 
εἰσὶν ἀσύμμετροι. ἀσύμμετρον ἄρα ἐστὶ τὸ ἀπὸ τῆΞπΞ ΑΗ τῷ ἀπὸ τῆΞκπ ΗΒ. 
ἀπηηὰ τῷ μὲν ἀπὸ τῆΞπΞ ΑΗ ἴσον ἐστὶ τὸ ΓΘ. τῷ δὲ ἀπὸ τῆΞπΞ ΗΒ ἴσον ἐστὶ τὸ 
ΚΛ᾽ ἀσύμμετρον ἄρα ἐστὶ τὸ ΓΘ τῷ ΚΛ. 

ωπ ὃξ τὸ ΓΘ πρὸ τὸ ΚΛ. οὕτωΞξ ἐστὶν ἢ ΓΚ πρὸΞ τὴν ΚΜ’ ἀσύμμετροΞξ 
ἄρα ἐστὶν ἢ ΓΚ τῇ ΚΜ. καὶ ἐπεὶ τῶν ἀπὸ τῶν ΑΗ, ΗΒ μέσον ἀνάηοχόν ἐστι 
τὸ ὑπὸ τῶν ΑΗ. ΗΒ. καί ἐστι τῷ μὲν ἀπὸ τῆΞ ΑΗ ἴσον τὸ ΓΘ, τῷ ὃξ ἀπὸ 
τῆς ΗΒ ἴσον τὸ ΚΛ, τῷ ὃξ ὑπὸ τῶν ΑΗ. ΗΒ ἴσον τὸ ΝΛ, καὶ τῶν ἄρα ΓΘ, 
ΚΛ μέσον ἀνάηοχόν ἐστι τὸ ΝΛ᾽ ἔστιν ἄρα ὧξ τὸ ΓΘ πρὸκ τὸ ΝΛ, οὕτωΞξ 
τὸ ΝΛ πρὸ τὸ ΚΛ. καὶ διὰ τὰ αὐτὰ ἢ ΓΜ τῆΞκΞ ΜΖ μεῖζον δύναται τῷ ἀπὸ 
ἀσυμμέτρου ἑαυτῇ. καὶ οὐδετέρα αὐτῶν σύμμετρόπ ἔστι τῇ ἐκκειμένῃ ῥητῇ 
τῇ ΓΔ’ ἢ ΓΖ ἄρα ἀποτομῇ ἐστιν ἔκτη᾽ ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 

ρδ - 

Ἡ τῇ ἀποτομῇ μήκει σύμμετροΞ ἀποτομή ἐστι καὶ τῇ τάξει ἢἣ 
αὐτή. 

Ἔστω ἀποτομὴ ἢ ΑΒ, καὶ τῇ ΑΒ μήκει σύμμετροΞπ ἔστω ἢ ΓΔ’ Πέχω. ὅτι 
καὶ ἢ ΓΔ ἀποτομή ἔστι καὶ τῇ τάξει ἢ αὐτὴ τῇ ΑΒ. 

Ἐπεὶ χὰρ ἀποτομή ἔστιν ἢ ΑΒ, 
ἔστω αὐτῇ προσαρμόζουσα ἣ ΒΕ’ αἱ Α Β Ε 
ΑΕ. ΕΒ ἄρα ῥηταί εἰσι δυνάμει μόνον 
σύμμετροι. καὶ τῷ τῆΞ ΑΒ πρὸκπ τὴν 
ΓΔ ἠόχῳ ὁ αὐτὸΞ χεχονέτω ὁ τῆΞκΞ ΒΕ 
πρὸΞ τὴν ΔΖ᾽ καὶ ὼβ ἕν ἄρα πρὸ ἔν, 
πάντα [ἐστὶ] πρὸΞ πάντα᾽ ἔστιν ἄρα 
καὶ ὧπ ὅῆηη ἢ ΑΕ πρὸ ὅῆην τὴν ΓΖ, 
οὕτωΞ ἢ ΑΒ πρὸκπ τὴν ΓΔ. σύμμετροΞπ 
ὃξ ἢ ΑΒ τῇ ΓΔ μήκει. σύμμετροΞκ ἄρα 
καὶ ἢ ΑΕ μὲν τῇ ΓΖ. ἢ ὃξ ΒΕ τῇ ΔΖ. καὶ αἱ ΑΕ. ΕΒ ῥηταί εἰσι δυνάμει 
μόνον σύμμετροι᾽ καὶ αἱ ΓΖ, ΖΔ ἄρα ῥηταί εἰσι δυνάμει μόνον σύμμετροι. 
᾿ἀποτομὴ ἄρα ἐστὶν ἡἣ ΓΔ. 


Ρ» 
ἿΝ 
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Λέχω δή, ὅτι καὶ τῇ τάξει ἡ αὐτὴ τῇ ΑΒ. 

Ἐπεὶ οὖν ἐστιν ὧΞπ ἣ ΑΕ πρὸΞπ τὴν ΓΖ. οὕτωΞ ἣ ΒΕ πρὸΞ τὴν ΔΖ, ἐναῆπὰξ 
ἄρα ἐστὶν ὡξ ἢ ΑΕ πρὸκπ τὴν ΕΒ. οὕτωΞ ἢ ΓΖ πρὸ τὴν ΖΔ. ἤτοι δὴ ἢ ΑΕ 
τῆς ΕΒ μεῖζον δύναται τῷ ἀπὸ συμμέτρου ἑαυτῇ ἢ τῷ ἀπὸ ἀσυμμέτρου. 

εἰ μὲν οὖν ἣ ΑΕ τῆς ΕΒ μεῖζον δύναται τῷ ἀπὸ συμμέτρου ἑαυτῇ. καὶ ἡἣ 
ΓΖ τῆΞ ΖΔ μεῖζον δυνήσεται τῷ ἀπὸ συμμέτρου ἑαυτῇ. καὶ εἰ μὲν σύμμετρόΞξ 
ἐστιν ἢ ΑΕ τῇ ἐκκειμένῃ ῥητῇ μήκει. καὶ ἢ ΓΖ, εἰ ὃξ ἢ ΒΕ. καὶ ἢ ΔΖ, εἰ ὃδξ 
οὐδετέρα τῶν ΑΕ. ΕΒ. καὶ οὐδετέρα τῶν ΓΖ, ΖΔ. 

εἰ δὲ ἣ ΑΕ [τῆΞ ΕΒ] μεῖζον δύναται τῷ ἀπὸ ἀσυμμέτρου ἑαυτῇ, καὶ ἣ ΓΖ 
τῆς ΖΔ μεῖζον δυνήσεται τῷ ἀπὸ ἀσυμμέτρου ἑαυτῇ. καὶ εἰ μὲν σύμμετρός 
ἐστιν ἢ ΑΕ τῇ ἐκκειμένῃ ῥητῇ μήκει. καὶ ἢ ΓΖ, εἰ ὃξ ἢ ΒΕ. καὶ ἢ ΔΖ, εἰ ὃξ 
οὐδετέρα τῶν ΑΕ. ΕΒ. οὐδετέρα τῶν ΓΖ, ΖΔ. 

Ἀποτομὴ ἄρα ἐστὶν ἢ ΓΔ καὶ τῇ τάξει ἢ αὐτὴ τῇ ΑΒ᾽ ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


ρὸ. 

Ἡ τῇ μέσηΞ ἀποτομῇ σύμμετροΞ μέσηπ ἀποτομή ἔστι καὶ τῇ 
τάξει ἢ αὐτῇ. 

Ἔστω μέσῃηΞπ ἀποτομὴ ἢ ΑΒ. καὶ τῇ ΑΒ μήκει σύμμετροπ ἔστω ἢ ΓΔ’ 
Πέχω. ὅτι καὶ ἣ ΓΔ μέσηΞπ ἀποτομή ἐστι καὶ τῇ τάξει ἡ αὐτὴ τῇ ΑΒ. 

Ἐπεὶ χὰρ μέσηΞπ ἀποτομῇ ἐστιν ἢ 
ΑΒ, ἔστω αὐτῇ προσαρμόζουσα ἢ ΕΒ. 
αἱ ΑΕ. ΕΒ ἄρα μέσαι εἰσὶ δυνάμει μό- 
νον σύμμετροι. καὶ χεχονέτω ὼπ ἢ ΑΒ 
πρὸΞ τὴν ΓΔ, οὕτωξΞ ἢ ΒΕ πρὸβπ τὴν 
ΔΖ᾽ σύμμετροΞ ἄρα ἰἐστὶΪ καὶ ἣ ΑΕ 
τῇ ΓΖ, ἡ δὲ ΒΕ τῇ ΔΖ. αἱ δὲ ΑΕ, ΕΒ 
μέσαι εἰσὶ δυνάμει μόνον σύμμετροι" 
καὶ αἱ ΓΖ, ΖΔ ἄρα μέσαι εἰσὶ δυνάμει 
μόνον σύμμετροι μέσηΞ ἄρα ἀποτο- 
μή ἐστιν ἢ ΓΔ. 

Λέχω δή. ὅτι καὶ τῇ τάξει ἐστὶν ἢ αὐτῇ τῇ ΑΒ. 

Ἐπεὶ [χάρ] ἐστιν ὧΞ ἣ ΑΕ πρὸΞ τὴν ΕΒ, οὕτωΞ ἣ ΓΖ πρὸπ τὴν ΖΔ [ἀῆη’ 
ωπ μὲν ἢ ΑΕ πρὸκ τὴν ΕΒ. οὕτωΞ τὸ ἀπὸ τῆΞ ΑΕ πρὸ τὸ ὑπὸ τῶν ΑΕ, ΕΒ. 
ὧπ δὲ ἡ ΓΖ πρὸΞ τὴν ΖΔ, οὕτωΞ τὸ ἀπὸ τῆΞ ΓΖ πρὸΞ τὸ ὑπὸ τῶν ΓΖ, ΖΔΙ. 
ἔστιν ἄρα καὶ ὼπ τὸ ἀπὸ τῆΞπ ΑΕ πρὸΞπ τὸ ὑπὸ τῶν ΑΕ. ΕΒ, οὕτωΞ τὸ ἀπὸ 
τῆς ΓΖ πρὸΞ τὸ ὑπὸ τῶν ΓΖ, ΖΔ [καὶ ἐναῆηδὰξ ὡΞ τὸ ἀπὸ τῆΞ ΑΕ πρὸκπ τὸ 
ἀπὸ τῆΞ ΓΖ, οὕτωΞ τὸ ὑπὸ τῶν ΑΕ, ΕΒ πρὸπ τὸ ὑπὸ τῶν ΓΖ, ΖΔΙ. 


» 


Β Ε 


Ρ» 
ΤΝ 
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σύμμετρον ὃξ τὸ ἀπὸ τῆΞ ΑΕ τῷ ἀπὸ τῆΞ ΓΖ σύμμετρον ἄρα ἐστὶ καὶ 


τὸ ὑπὸ τῶν ΑΕ. ΕΒ τῷ ὑπὸ τῶν ΓΖ. ΖΔ. εἴτε οὖν ῥητόν ἐστι τὸ ὑπὸ τῶν ΑΕ. 


ΕΒ, ῥητὸν ἔσται καὶ τὸ ὑπὸ τῶν ΓΖ, ΖΔ, εἴτε μέσον [ἐστὶ] τὸ ὑπὸ τῶν ΑΕ, 
ΕΒ, μέσον [ἐστὶ καὶ τὸ ὑπὸ τῶν ΓΖ, ΖΔ. 

Μέσηκπ ἄρα ἀποτομῇ ἐστιν ἣ ΓΔ καὶ τῇ τάξει ἢ αὐτὴ τῇ ΑΒ᾿ ὅπερ ἔδει 
δεῖξαι. 


ρε΄. 
Ἡ τῇ ἐηάσσονι σύμμετροΞκπ ἐηάσσων ἐστίν. 
Ἔστω χὰρ ἐπάσσων ἣ ΑΒ καὶ τῇ ΑΒ σύμμετροΞ ἢ ΓΔ’ Πέχω. ὅτι καὶ ἢ 
ΓΔ ἐηάσσων ἐστίν. 
Ι εχονέτω χὰρ τὰ αὐτά᾽ καὶ ἐπεὶ 
αἱ ΑΕ. ΕΒ δυνάμει εἰσὶν ἀσύμμετροι, 


καὶ αἱ ΓΖ, ΖΔ ἄρα δυνάμει εἰσὶν ἀ- Ά 5 Ε 
σύμμετροι. 
ἐπεὶ οὖν ἐστιν ὧΞ ἣ ΑΕ πρὸΞπ τὴν 
ΕΒ, οὕτωΞ ἢ ΓΖ πρὸΞ τὴν ΖΔ, ἔστιν 
ἄρα καὶ ὧΞπ τὸ ἀπὸ τῆΞ ΑΕ πρὸΞα τὸ Γ Ἁ Ζ 


ἀπὸ τῆΞ ΕΒ. οὕτωΞ τὸ ἀπὸ τῆΞπ ΓΖ 
πρὸΞ τὸ ἀπὸ τῆΞπ ΖΔ. 

συνθέντι ἄρα ἐστὶν ὡΞ τὰ ἀπὸ τῶν ΑΕ, ΕΒ πρὸκ τὸ ἀπὸ τῆκ ΕΒ. οὕτως 
τὰ ἀπὸ τῶν ΓΖ, ΖΔ πρὸΞ τὸ ἀπὸ τῆΞ ΖΔ [καὶ ἐναῆηάξ᾽" σύμμετρον δέ ἐστι τὸ 
ἀπὸ τῆΞπ ΒΕ τῷ ἀπὸ τῆΞ ΔΖ᾽ σύμμετρον ἄρα καὶ τὸ συχκείμενον ἐκ τῶν ἀπὸ 
τῶν ΑΕ. ΕΒ τετραχώνων τῷ συχκειμένῳ ἐκ τῶν ἀπὸ τῶν ΓΖ. ΖΔ τετραχώνων. 
ῥητὸν δέ ἐστι τὸ συχκείμενον ἐκ τῶν ἀπὸ τῶν ΑΕ. ΕΒ τετραχώνων᾽ ῥητὸν 
ἄρα ἐστὶ καὶ τὸ συχκείμενον ἐκ τῶν ἀπὸ τῶν ΓΖ, ΖΔ τετραχώνων. 

πάηιν, ἐπεί ἐστιν ὧΞ τὸ ἀπὸ τῆΞ ΑΕ πρὸΞ τὸ ὑπὸ τῶν ΑΕ. ΕΒ. οὕτως 
τὸ ἀπὸ τῆΞ ΓΖ πρὸΞ τὸ ὑπὸ τῶν ΓΖ. ΖΔ. σύμμετρον ὃξ τὸ ἀπὸ τῆΞ ΑΕ 
τετράχωνον τῷ ἀπὸ τῆΞ ΓΖ τετραχώνῳ, σύμμετρον ἄρα ἐστὶ καὶ τὸ ὑπὸ 
τῶν ΑΕ, ΕΒ τῷ ὑπὸ τῶν ΓΖ, ΖΔ. μέσον ὃξ τὸ ὑπὸ τῶν ΑΕ. ΕΒ᾽ μέσον ἄρα 
καὶ τὸ ὑπὸ τῶν ΓΖ, ΖΔ᾽ αἱ ΓΖ, ΖΔ ἄρα δυνάμει εἰσὶν ἀσύμμετροι ποιοῦσαι 
τὸ μὲν συχκείμενον ἐκ τῶν ἀπ᾿ αὐτῶν τετραχώνων ῥητόν, τὸ δ᾽ ὑπ᾽ αὐτῶν 
μέσον. 

ἘπΠάσσων ἄρα ἐστὶν ἢἣ ΓΔ’ ὕπερ ἔδει δεῖξαι. 


ΒΥΙΚΛΕΙΔΟΥ ΣΙΟΙΧΕΙΟ 
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ρΞ΄. 
Ἡ τῇ μετὰ ῥητοῦ μέσον τὸ ὅῆον ποιούσῃ σύμμετροΞξΞ μετὰ ῥητοῦ 


μέσον τὸ ὅῆον ποιοῦσά ἐστιν. 


Ἔστω μετὰ ῥητοῦ μέσον τὸ ὅηῆον ποιοῦσα ἣ ΑΒ καὶ τῇ ΑΒ σύμμετροξ ἢ 
ΓΔ᾿ ἠέχω, ὅτι καὶ ἣ ΓΔ μετὰ ῥητοῦ μέσον τὸ ὅηῆον ποιοῦσά ἐστιν. 


» 


Β 


-Ἴ 


Ἔστω χὰρ τῇ ΑΒ προσαρμόζουσα 
ἢ ΒΕ᾿ αἱ ΑΕ. ΕΒ ἄρα δυνάμει εἰσὶν 
ἀσύμμετροι ποιοῦσαι τὸ μὲν συχκεί- 
μενον ἐκ τῶν ἀπὸ τῶν ΑΕ. ΕΒ τετρα- 
χώνων μέσον, τὸ δ᾽ ὑπ᾽ αὐτῶν ῥητόν. 
καὶ τὰ αὐτὰ κατεσκευάσθω. ὁμοίωΞπ 
ὃ δείξομεν τοῖΞ πρότερον, ὅτι αἱ ΓΖ. 
ΖΔ ἐν τῷ αὐτῷ Πόχῳ εἰσὶ ταῖΞ ΑΕ, ΕΒ, 
καὶ σύμμετρόν ἐστι τὸ συχκείμενον ἐκ 
τῶν ἀπὸ τῶν ΑΕ. ΕΒ τετραχώνων τῷ 


συχκειμένῳ ἐκ τῶν ἀπὸ τῶν ΓΖ. ΖΔ τετραχώνων, τὸ ὃξ ὑπὸ τῶν ΑΕ. ΕΒ τῷ 
ὑπὸ τῶν ΓΖ, ΖΔ’ ὥστε καὶ αἱ ΓΖ. ΖΔ δυνάμει εἰσὶν ἀσύμμετροι ποιοῦσαι 


τὸ μὲν συχκείμενον ἐκ τῶν ἀπὸ τῶν 
αὐτῶν ῥητόν. 


ΓΖ. ΖΔ τετραχώνων μέσον, τὸ δ᾽ ὑπ᾽ 


Ἡ ΓΔ ἄρα μετὰ ῥητοῦ μέσον τὸ ὅηῆον ποιοῦσά ἐστιν ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


ρς΄. 
Ἡ τῇ μετὰ μέσου μέσον τὸ ὅῆον ποιούσῃ σύμμετροΞξΞ καὶ αὐτὴ 
μετὰ μέσου μέσον τὸ ὅῆον ποιοῦσά ἐστιν. 


Ἔστω μετὰ μέσου μέσον τὸ ὅηῆον 


ποιοῦσα ἣ ΑΒ. καὶ τῇ ΑΒ ἔστω σύμ- 


μετροβ ἢ ΓΔ’ Πέχω, ὅτι καὶ ἢ ΓΔ μετὰ μέσου μέσον τὸ ὅηον ποιοῦσά ἐστιν. 


Ἔστω χὰρ τῇ ΑΒ προσαρμόζουσα 
Ἢ ΒΕ, καὶ τὰ αὐτὰ κατεσκευάσθυω᾽ αἱ 
ΑΕ, ΕΒ ἄρα δυνάμει εἰσὶν ἀσύμμετροι 
ποιοῦσαι τό τε συχκείμενον ἐκ τῶν ἀπ᾽ 
αὐτῶν τετραχώνων μέσον καὶ τὸ ὑπ᾽ 
αὐτῶν μέσον καὶ ἔτι ἀσύμμετρον τὸ 
συχκείμενον ἐκ τῶν ἀπ᾿ αὐτῶν τετρα- 
χώνων τῷ ὑπ᾽ αὐτῶν. 


» 


Β 


Γ Δ Ζ 


καί εἰσιν, ὼὡΞ ἐδείχθη, αἱ ΑΕ. ΕΒ σύμμετροι ταῖπ ΓΖ, ΖΔ. καὶ τὸ συχκεί- 
μενον ἐκ τῶν ἀπὸ τῶν ΑΕ. ΕΒ τετραχώνων τῷ συχκειμένῳ ἐκ τῶν ἀπὸ τῶν 
ΓΖ, ΖΔ, τὸ ὃξ ὑπὸ τῶν ΑΕ. ΕΒ τῷ ὑπὸ τῶν ΓΖ, ΖΔ: καὶ αἱ ΓΖ. ΖΔ ἄρα δυνάμει 
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εἰσὶν ἀσύμμετροι ποιοῦσαι τό τε συχκείμενον ἐκ τῶν ἀπ᾿ αὐτῶν τετραχύ- 
νων μέσον καὶ τὸ ὑπ᾽ αὐτῶν μέσον καὶ ἔτι ἀσύμμετρον τὸ συχκείμενον ἐκ 
τῶν ἀπ᾽ αὐτῶν [τετραχώνων] τῷ ὑπ᾽ αὐτῶν. 

Ἡ ΓΔ ἄρα μετὰ μέσου μέσον τὸ ὅηον ποιοῦσά ἐστιν᾽ ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


ρη. 

Ἀπὸ ῥητοῦ μέσου ἀφαιρουμένου ἣ τὸ ἢοιπὸν χωρίον δυναμένη μία 
δύο ἀηόχων χίνεται ἤτοι ἀποτομὴ ἢ ἐηάσσων. 

Ἀπὸ χὰρ ῥητοῦ τοῦ ΒΓ μέσον ἀφῃρήσθω τὸ ΒΔ’ Πέχω. ὅτι ἢ τὸ Ποιπὸν 
δυναμένη τὸ ΕΓ μία δύο ἀπηόχων χίνεται ἤτοι ἀποτομὴ ἢ ἐπάσσων. 

Ἐκκείσθω χὰρ ῥητὴ ἢ ΖΗ. καὶ τῷ 
μὲν ΒΓ ἴσον παρὰ τὴν ΖΗ παραβε- κΑ Ε Β 
βηήσθω ὀρθοχώνιον παραηηηηόχραμ- 
μον τὸ ΗΘ. τῷ ὃξ ΔΒ ἴσον ἀφῃρήσθω 
τὸ ΗΚ᾿ ἠοιπὸν ἄρα τὸ ΕΓ ἴσον ἐστὶ 
τῷ ΛΘ. 

ἐπεὶ οὖν ῥητὸν μέν ἐστι τὸ ΒΓ, μέ- 
σον ὃξ τὸ ΒΔ, ἴσον ὃξ τὸ μὲν ΒΓ τῷ 
ΗΘ. τὸ δὲ ΒΔ τῷ ΗΚ, ῥητὸν μὲν ἄρα Λ Π 
ἐστὶ τὸ ΗΘ. μέσον ὃξ τὸ ΗΚ. καὶ πα- 
ρὰ ῥητὴν τὴν ΖΗ παράκειται ῥητὴ 
μεν ἄρα ἢ ΖΘ καὶ σύμμετροΞκ τῇ ΖΗ 
μήκει, ῥητὴ ὃξ ἢ ΖΚ καὶ ἀσύμμετρος 
τῇ ΖΗ μήκει ἀσύμμετροΞξΞ ἄρα ἐστὶν 
ἢ ΖΘ τῇ ΖΚ μήκει. αἱ ΖΘ, ΖΚ ἄρα 
ῥηταί εἰσι δυνάμει μόνον σύμμετροι" 
ἀποτομὴ ἄρα ἐστὶν ἣ ΚΘ. προσαρμόζουσα ὃδὲ αὐτῇ ἢ ΚΖ. ἤτοι δὴ ἢ ΘΖ 
τῆς ΖΚ μεῖζον δύναται τῷ ἀπὸ συμμέτρου ἢ οὔ. 

Δυνάσθω πρότερον τῷ ἀπὸ συμμέτρου. καί ἐστιν ὅῆη ἢ ΘΖ σύμμετροΞ 
τῇ ἐκκειμένῃ ῥητῇ μήκει τῇ ΖΗ ἀποτομὴ ἄρα πρώτη ἐστὶν ἣ ΚΘ. τὸ δ᾽ 
ὑπὸ ῥητῆΞπΞ καὶ ἀποτομῆΞπΞ πρώτηΞ περιεχόμενον ἢ δυναμένη ἀποτομή ἔστιν. 
ἢ ἄρα τὸ ΛΘ, τουτέστι τὸ ΕΓ. δυναμένη ἀποτομή ἐστιν. 

Εἰ ὃξ ἢ ΘΖ τῆΞ ΖΚ μεῖζον δύναται τῷ ἀπὸ ἀσυμμέτρου ἑαυτῇ, καί ἐστιν 
ὅηη Ἢ ΖΘ σύμμετροΞπ τῇ ἐκκειμένῃ ῥητῇ μήκει τῇ ΖΗ, ἀποτομὴ τετάρτη 
ἐστὶν ἣ ΚΘ. τὸ δ᾽ ὑπὸ ῥητῆΞπ καὶ ἀποτομῆΞΞ τετάρτηΞ περιεχόμενον ἣ 
δυναμένη ἐπάσσων ἐστίν᾽ ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


᾿» 


9) 
χκ 
δΝ 
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ρθ΄. 
Ἀπὸ μέσου ῥητοῦ ἀφαιρουμένου ἄηῆηῆαι δύο ἄηοχοι χίνονται ἤτοι 
μέσηΞ ἀποτομὴ πρώτη ἢ μετὰ ῥητοῦ μέσον τὸ ὅῆον ποιοῦσα. 


Ἀπὸ χὰρ μέσου τοῦ ΒΓ ῥητὸν ἀφῃρήσθω τὸ ΒΔ. ἠέχω, ὅτι ἢ τὸ Ποιπὸν 
τὸ ΕΓ δυναμένη μία δύο ἀπόχων χίνεται ἤτοι μέση ἀποτομὴ πρώτῃ ἢ μετὰ 
ῥητοῦ μέσον τὸ ὅηον ποιοῦσα. 

Ἐκκείσθω χὰρ ῥητὴ ἢ ΖΗ. καὶ πα- 
ραβεβηήσθω ὁμοίωΞ τὰ χωρία. ἔστι 
δὴ ἀκοηούθωξΞ ῥητὴ μὲν ἢ ΖΘ καὶ ἀ- 
σύμμετροβ τῇ ΖΗ μήκει. ῥητὴ ὃξ ἢ 
ΚΖ καὶ σύμμετροΞ τῇ ΖΗ μήκει᾽ αἱ 
ΖΘ. ΖΚ ἄρα ῥηταί εἰσι δυνάμει μό- 
νον σύμμετροι᾽ ἀποτομὴ ἄρα ἐστὶν ἢ 
ΚΘ. προσαρμόζουσα ὃὲξ ταύτῃ ἢ ΖΚ. 
Κ Θ τοι δὴ ἢ ΘΖ τῆΞ- ΖΚ μεῖζον δύναται 
τῷ ἀπὸ συμμέτρου ἑαυτῇ ἢ τῷ ἀπὸ 
ἀσυμμέτρου. 

Εἰ μὲν οὖν ἡ ΘΖ τῆς ΖΚ μεῖζον 
δύναται τῷ ἀπὸ συμμέτρου ἑαυτῇ. καί 
ἐστιν ἢ προσαρμόζουσα ἣ ΖΚ σύμμε- 
τροβ τῇ ἐκκειμένῃ ῥητῇ μήκει τῇ ΖΗ. 
ἀποτομὴ δευτέρα ἐστὶν ἢ ΚΘ. ῥητὴ 
ὃξ ἢ ΖΗ’ ὥστε ἢ τὸ ΛΘ, τουτέστι τὸ 
ΕΓ. δυναμένη μέση ἀποτομὴ πρώτη 
ἐστίν. 

Εἰ ὃξ ἢ ΘΖ τῆΞ ΖΚ μεῖζον δύναται τῷ ἀπὸ ἀσυμμέτρου, καί ἐστιν ἢ 
προσαρμόζουσα ἣ ΖΚ σύμμετροΞπ τῇ ἐκκειμένῃ ῥητῇ μήκει τῇ ΖΗ. ἀποτομὴ 
πέμπτη ἐστὶν ἢ ΚΘ᾽ ὥστε ἢ τὸ ΕΓ δυναμένη μετὰ ῥητοῦ μέσον τὸ ὅηον 
ποιοῦσά ἐστιν᾽ ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


τυ 
ΓΤ 


.» 
᾿» 
- 


-- 
Ὡ-» 


ρι΄. 

Ἀπὸ μέσου μέσου ἀφαιρουμένου ἀσυμμέτρου τῷ ὅηῳ αἱ Πἢοιπαὶ δύο 
ἄηοχοι χίνονται ἤτοι μέσῃηΞΞ ἀποτομὴ δευτέρα ἢ μετὰ μέσου μέσον 
τὸ ὅῆον ποιοῦσα. 

Αφηῃρήσθω χὰρ ὧΞπ ἐπὶ τῶν προκειμένων καταχραφῶν ἀπὸ μέσου τοῦ ΒΓ 
μέσον τὸ ΒΔ ἀσύμμετρον τῷ δηῆψ᾽ Πέχω, ὅτι ἢ τὸ ΕΓ δυναμένη μία ἐστὶ δύο 
ἀπόχων ἤτοι μέσηΞ ἀποτομὴ δευτέρα ἢ μετὰ μέσου μέσον τὸ ὅηον ποιοῦσα. 
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Ἐπεὶ χὰρ μέσον ἐστὶν ἑκάτερον 
τῶν ΒΓ. ΒΔ. καὶ ἀσύμμετρον τὸ ΒΓ Β Ε 
τῷ ΒΔ, ἔσται ἀκοηούθωΞ ῥητὴ ἑκατέ- 
ρα τῶν ΖΘ. ΖΚ καὶ ἀσύμμετροΞπ τῇ 
ΖΗ μήκει. καὶ ἐπεὶ ἀσύμμετρόν ἐ- 
στι τὸ ΒΓ τῷ ΒΔ, τουτέστι τὸ ΗΘ τῷ 
ΗΚ, ἀσύμμετροΞπ καὶ ἢ ΘΖ τῇ ΖΚ’ αἱ 
ΖΘ. ΖΚ ἄρα ῥηταί εἰσι δυνάμει μό- Α Δ Γ 
νον σύμμετροι᾽ ἀποτομὴ ἄρα ἐστὶν ἢ 


ΚΘ [προσαρμόζουσα δὲ ἡ ΖΚ. ἤτοι Ἷ : ᾿Ξ 
ὃ ἢ ΖΘ τῆς ΖΚ μεῖζον δύναται τῷ 
ἀπὸ συμμέτρου ἢ τῷ ἀπὸ ἀσυμμέτρου 
ἑαυτῇ!. 
Εἰ μὲν δὴ ἢ ΖΘ τῆς ΖΚ μεῖζον δύ- Ἴ Η 


ναται τῷ ἀπὸ συμμέτρου ἑαυτῇ, καὶ 

οὐθετέρα τῶν ΖΘ, ΖΚ σύμμετρόκ ἐ- 

στι τῇ ἐκκειμένῃ ῥητῇ μήκει τῇ ΖΗ, 

ἀποτομὴ τρίτη ἐστὶν ἣ ΚΘ. ῥητὴ δὲ ἣ ΚΛ, τὸ δ᾽ ὑπὸ ῥητῆΞπΞ καὶ ἀποτομῆς 
τρίτηβ περιεχόμενον ὀρθοχώνιον ἄποχόν ἐστιν, καὶ ἢ δυναμένη αὐτὸ ἄηο- 
χόΞξ ἐστιν, καηεῖται δὲ μέσηΞπΞ ἀποτομὴ δευτέρα᾽ ὥστε ἣ τὸ ΛΘ. τουτέστι 
τὸ ΕΓ, δυναμένη μέσηΞξΞ ἀποτομή ἐστι δευτέρα. 

Εἰ δὲ ἡ ΖΘ τῆΞ ΖΚ μεῖζον δύναται τῷ ἀπὸ ἀσυμμέτρου ἑαυτῇ [μήκει;,, 
καὶ οὐθετέρα τῶν ΘΖ, ΖΚ σύμμετρόκπ ἐστι τῇ ΖΗ μήκει. ἀποτομὴ ἕκτη ἐστὶν 
ἢ ΚΘ. τὸ δ᾽ ὑπὸ ῥητῆΞ καὶ ἀποτομῆΞπΞ ἕκτηΞ ἣ δυναμένη ἐστὶ μετὰ μέσου 
μέσον τὸ ὅηῆον ποιοῦσα. ἢ τὸ ΛΘ ἄρα, τουτέστι τὸ ΕΓ, δυναμένη μετὰ 
μέσου μέσον τὸ ὅηῆον ποιοῦσά ἐστιν᾽ ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


ρια΄. 

Ἡ ἀποτομὴ οὐκ ἔστιν ἢ αὐτὴ τῇ ἐκ δύο ὀνομάτων. 

Ἔστω ἀποτομὴ ἣ ΑΒ᾽ Πέχω, ὅτι ἢ ΑΒ οὐκ ἔστιν ἣ αὐτὴ τῇ ἐκ δύο 
ὀνομάτων. 

Εἰ χὰρ δυνατόν, ἔστω᾽ καὶ ἐκκείσθω ῥητὴ ἢ ΔΓ, καὶ τῷ ἀπὸ τῆΞκΞ ΑΒ 
ἴσον παρὰ τὴν ΓΔ παραβεβηήσθω ὀρθοχώνιον τὸ ΓΕ πηάτοΞ ποιοῦν τὴν 
ΔΕ. ἐπεὶ οὖν ἀποτομή ἐστιν ἡ ΑΒ. ἀποτομὴ πρώτη ἐστὶν ἣ ΔΕ. ἔστω αὐτῇ 
προσαρμόζουσα ἢ ΕΖ᾽ αἱ ΔΖ, ΖΕ ἄρα ῥηταί εἰσι δυνάμει μόνον σύμμετροι, καὶ 
ἢ ΔΖ τῆς ΖΕ μεῖζον δύναται τῷ ἀπὸ συμμέτρου ἑαυτῇ, καὶ ἢ ΔΖ σύμμετρός 
ἐστι τῇ ἐκκειμένῃ ῥητῇ μήκει τῇ ΔΓ. 
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πάηιν, ἐπεὶ ἐκ δύο ὀνομάτων ἐ- 
στὶν ἢ ΑΒ, ἐκ δύο ἄρα ὀνομάτων πρυω- 
τὴ ἐστὶν ἢ ΔΕ. διῃρήσθω εἰ τὰ ὀ- 
νόματα κατὰ τὸ Η. καὶ ἔστω μεῖζον 
ὄνομα τὸ ΔΗ᾿ αἱ ΔΗ, ΗΕ ἄρα ῥηταί 
εἰσι δυνάμει μόνον σύμμετροι, καὶ ἢ 
ΔΗ τῆς ΗΕ μεῖζον δύναται τῷ ἀπὸ 
συμμέτρου ἑαυτῇ, καὶ τὸ μεῖζον ἢ ΔΗ 
σύμμετρόΞ ἔστι τῇ ἐκκειμένῃ ῥητῇ 
μήκει τῇ ΔΓ. 

καὶ ἢ ΔΖ ἄρα τῇ ΔΗ σύμμετρόΞ 
ἐστι μήκει᾽ καὶ Ποιπὴ ἄρα ἣ ΗΖ σύμ- 
μετρόπ ἐστι τῇ ΔΖ μήκει. [ἐπεὶ οὖν 
σύμμετρόΞπ ἐστιν ἢ ΔΖ τῇ ΗΖ, ῥητὴ 
ὃέ ἐστιν ἢ ΔΖ, ῥητὴ ἄρα ἐστὶ καὶ ἢ 
ΗΖ. ἐπεὶ οὖν σύμμετρός ἐστιν ἡ ΔΖ 
τῇ ΗΖ μήκει ἀσύμμετροΞ δὲ ἣ ΔΖ τῇ ΕΖ μήκει: ἀσύμμετροΞπ ἄρα ἐστὶ καὶ 
ἡ ΖΗ τῇ ΕΖ μήκει. αἱ ΗΖ, ΖΕ ἄρα ῥηταί [εἰσι δυνάμει μόνον σύμμετροι᾽ 
ἀποτομὴ ἄρα ἐστὶν ἣ ΕΗ. ἀηηὰ καὶ ῥητή᾽ ὅπερ ἐστὶν ἀδύνατον. 

Ἡ ἄρα ἀποτομὴ οὐκ ἔστιν ἢ αὐτῇ τῇ ἐκ δύο ὀνομάτων᾽ ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


.»» 
τυ 


» 
ἘΝ ΠΕ 
ΓΤ 
ΝΜ 


-- 


Πόρισμα: Ἡ ἀποτομὴ καὶ αἱ μετ᾽ αὐτὴν ἄπῆοχοι οὔτε τῇ 
μέσῃ οὔτε ἀηῆήηαιΞπ εἰσὶν αἱ αὐταί. 


Τὸ μὲν χὰρ ἀπὸ μέσηΞ παρὰ ῥητὴν παραβαηηόμενον πηάτοκπ ποιεῖ ῥη- 
τὴν καὶ ἀσύμμετρον τῇ, παρ᾽ ἣν παράκειται, μήκει, τὸ δὲ ἀπὸ ἀποτομῆς 
παρὰ ῥητὴν παραβαηηόμενον πηάτοΞπ ποιεῖ ἀποτομὴν πρώτην. τὸ δὲ ἀ- 
πὸ μέσηΞπΞ ἀποτομῆΞΞ πρώτηΞ παρὰ ῥητὴν παραβαηηόμενον πηάτοΞπ ποιεῖ 
ἀποτομὴν δευτέραν, τὸ ὃξ ἀπὸ μέσηΞ ἀποτομῆΞΞ δευτέραΞ παρὰ ῥητὴν 
παραβαηηόμενον πῆηάτοΞξΞ ποιεῖ ἀποτομὴν τρίτην. τὸ ὃξ ἀπὸ ἐπηάσσονοβπ 
παρὰ ῥητὴν παραβαηηόμενον πηάτοΞπ ποιεῖ ἀποτομὴν τετάρτην, τὸ ὃξ ἀ- 
πὸ τῆΞ μετὰ ῥητοῦ μέσον τὸ ὅῆον ποιούσηπΞ παρὰ ῥητὴν παραβαηηόμενον 
πηάτοΞπ ποιεῖ ἀποτομὴν πέμπτην, τὸ ὃδξ ἀπὸ τῆΞπ μετὰ μέσου μέσον τὸ ὅηον 
ποιούσηΞ παρὰ ῥητὴν παραβαηηόμενον πηάτοβ ποιεῖ ἀποτομὴν ἕκτην. 

ἐπεὶ οὖν τὰ εἰρημένα πῆάτη διαφέρει τοῦ τε πρώτου καὶ ἀδῆήδων, τοῦ 
μὲν πρώτου. ὅτι ῥητή ἐστιν. ἀηηήπων δέ, ἐπεὶ τῇ τάξει οὐκ εἰσὶν αἱ αὐταί. 
δῆηον, ὡὼξ καὶ αὐταὶ αἱ ἄποχοι διαφέρουσιν ἀπηήπων. 
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καὶ ἐπεὶ δέδεικται ἡἣ ἀποτομὴ οὐκ οὖσα ἡ αὐτὴ τῇ ἐκ δύο ὀνομάτων, 
ποιοῦσι δὲ πηάτη παρὰ ῥητὴν παραβαηηόμεναι αἱ μετὰ τὴν ἀποτομὴν ἀ- 
ποτομὰΞ ἀκοπούθωΞ ἑκάστη τῇ τάξει τῇ καθ᾽ αὑτήν, αἱ ὃδὲ μετὰ τὴν ἐκ 
δύο ὀνομάτων τὰκ ἐκ δύο ὀνομάτων καὶ αὐταὶ τῇ τάξει ἀκοπηούθωκ, ἔ- 
τεραι ἄρα εἰσὶν αἱ μετὰ τὴν ἀποτομὴν καὶ ἕτεραι αἱ μετὰ τὴν ἐκ δύο 
ὀνομάτων, ὧς εἶναι τῇ τάξει πάσαπ ἀδόχουξ ιγ. 


Μέσην, 

Ἐκ δύο ὀνομάτων, 

Ἐκ δύο μέσων πρώτην, 

Ἐκ δύο μέσων δευτέραν. 

Μείζονα, 

Ῥητὸν καὶ μέσον δυναμένην, 

Δύο μέσα δυναμένην. 

ἈΑποτομήν, 

Μέσῃξ ἀποτομὴν πρώτην. 

Μέσῃηξ ἀποτομὴν δευτέραν, 

Ἐηάσσονα, 

Μετὰ ῥητοῦ μέσον τὸ ὅῆον ποιοῦσαν. 

Μετὰ μέσου μέσον τὸ ὅῆον ποιοῦσαν. 

ριβ΄. 

Τὸ ἀπὸ ῥητῆΞκΞ παρὰ τὴν ἐκ δύο ὀνομάτων παραβαηηόμενον πῆάτοΞξ 
ποιεῖ ἀποτομήν, ἣΞ τὰ ὀνόματα σύμμετρά ἐστι τοῖς τῆΞξΞ ἐκ δύο 
ὀνομάτων ὀνόμασι καὶ ἔτι ἐν τῷ αὐτῷ ἢἤόχῳ, καὶ ἔτι ἣ χινομένη 
ἀποτομὴ τὴν αὐτὴν ἕξει τάξιν τῇ ἐκ δύο ὀνομάτων. 

Ἔστω ῥητὴ μὲν ἣ Α, ἐκ δύο ὀνομάτων δὲ ἡ ΒΓ. ἣΞ μεῖζον ὄνομα ἔστω ἡἣ 
ΔΓ, καὶ τῷ ἀπὸ τῆΞ Α ἴσον ἔστω τὸ ὑπὸ τῶν ΒΓ. ΕΖ’ ἠέχω,. ὅτι ἣ ΕΖ ἀποτομή 
ἐστιν, ἣΞ τὰ ὀνόματα σύμμετρά ἐστι τοῖΞ ΓΔ, ΔΒ, καὶ ἐν τῷ αὐτῷ ἢόχψ., 
καὶ ἔτι ἢ ΕΖ τὴν αὐτὴν ἕξει τάξιν τῇ ΒΓ. 

Ἔστω χὰρ πάδιν τῷ ἀπὸ τῆΞ Α ἴσον τὸ ὑπὸ τῶν ΒΔ, Η. ἐπεὶ οὖν τὸ 
ὑπὸ τῶν ΒΓ. ΕΖ ἴσον ἐστὶ τῷ ὑπὸ τῶν ΒΔ. Η, ἔστιν ἄρα ὡξ ἢ ΓΒ πρὸκπ τὴν 
ΒΔ, οὕτωΞ ἢ Η πρὸΞκ τὴν ΕΖ. μείζων ὃξ ἢ ΓΒ τῆΞ ΒΔ’ μείζων ἄρα ἐστὶ καὶ 
ἢ Η τῆΞ ΕΖ. ἔστω τῇ Η ἴση ἢ ΕΘ᾽ ἔστιν ἄρα ὡξ ἢ ΓΒ πρὸΞ τὴν ΒΔ, οὕτωΞ 
ἢ ΘΕ πρὸς τὴν ΕΖ᾽ διεηόντι ἄρα ἐστὶν ὡξ ἣ ΓΔ πρὸΞκ τὴν ΒΔ, οὕτωΞ ἢ ΘΖ 
πρὸΞ τὴν ΖΕ. 
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χεχονέτω ὼΞ ἢ ΘΖ πρὸΞ τὴν ΖΕ, 
οὕτωΞ ἢ ΖΚ πρὸΞ τὴν ΚΕ’ καὶ ὅηη ἄ- 
ρα ἢ ΘΚ πρὸΞ ὅηῆην τὴν ΚΖ ἐστιν, ὡς 
ἢ ΖΚ πρὸκπ ΚΕ᾿ ὡΞκ χὰρ ἕν τῶν ἤχουμέ- 
νων πρὸΞ ἕν τῶν ἑπομένων, οὕτω ἅ- 
παντα τὰ ἠχούμενα πρὸΞ ἅπαντα τὰ 
ἑπόμενα. ὡπ ὃξ ἢ ΖΚ πρὸ ΚΕ, οὕτως 
ἐστὶν ἢ ΓΔ πρὸ τὴν ΔΒ᾽ καὶ ωὡ5 ἄρα 
ἢ ΘΚ πρὸς ΚΖ. οὕτωΞξ ἣ ΓΔ πρὸΞξ τὴν 
ΔΒ. σύμμετρον ὃξ τὸ ἀπὸ τῆκπ ΓΔ τῷ 
ἀπὸ τῆΞπ ΔΒ’ σύμμετρον ἄρα ἐστὶ καὶ 
τὸ ἀπὸ τῆΞκ ΘΚ τῷ ἀπὸ τῆπ ΚΖ. 

καί ἐστιν ὧΞ τὸ ἀπὸ τῆΞπ ΘΚ πρὸς 
τὸ ἀπὸ τῆΞ ΚΖ. οὕτωΞ ἡ ΘΚ πρὸΞ τὴν 
ΚΕ, ἐπεὶ αἱ τρεῖΞ αἱ ΘΚ, ΚΖ, ΚΕ ἀνάηοχόν εἰσιν. σύμμετροΞ ἄρα ἣ ΘΚ τῇ 
ΚΕ μήκει ὥστε καὶ ἢἣ ΘΕ τῇ ΕΚ σύμμετρόπ ἐστι μήκει. καὶ ἐπεὶ τὸ ἀπὸ τῆΞκ 
Α ἴσον ἐστὶ τῷ ὑπὸ τῶν ΕΘ. ΒΔ, ῥητὸν δέ ἐστι τὸ ἀπὸ τῆΞκΞ Α. ῥητὸν ἄρα 
ἐστὶ καὶ τὸ ὑπὸ τῶν ΕΘ. ΒΔ. καὶ παρὰ ῥητὴν τὴν ΒΔ παράκειται᾽ ῥητὴ 
ἄρα ἐστὶν ἣ ΕΘ καὶ σύμμετροΞκ τῇ ΒΔ μήκει᾽ ὥστε καὶ ἣ σύμμετροβπ αὐτῇ 
ἢ ΕΚ ῥητή ἐστι καὶ σύμμετροΞξ τῇ ΒΔ μήκει. 

ἐπεὶ οὖν ἐστιν ὧΞ ἡ ΓΔ πρὸΞκ ΔΒ, οὕτωΞ ἡ ΖΚ πρὸ ΚΕ, αἱ δὲ ΓΔ, ΔΒ 
ὀυνάμει μόνον εἰσὶ σύμμετροι, καὶ αἱ ΖΚ, ΚΕ δυνάμει μόνον εἰσὶ σύμμετροι. 
ῥητὴ ὃέ ἐστιν ἢ ΚΕ᾿ ῥητὴ ἄρα ἐστὶ καὶ ἢ ΖΚ. αἱ ΖΚ, ΚΕ ἄρα ῥηταὶ δυνάμει 
μόνον εἰσὶ σύμμετροι᾽ ἀποτομὴ ἄρα ἐστὶν ἢ ΕΖ. 

Ἤτοι ὃξ ἢ ΓΔ τῆΞ ΔΒ μεῖζον δύναται τῷ ἀπὸ συμμέτρου ἑαυτῇ ἢ τῷ 
ἀπὸ ἀσυμμέτρου. 

Εἰ μὲν οὖν ἣ ΓΔ τῆΞ ΔΒ μεῖζον δύναται τῷ ἀπὸ συμμέτρου [ἑαυτῇ], 
καὶ ἢ ΖΚ τῆΞ ΚΕ μεῖζον δυνήσεται τῷ ἀπὸ συμμέτρου ἑαυτῇ. καὶ εἰ μὲν 
σύμμετρόΞπ ἐστιν ἢ ΓΔ τῇ ἐκκειμένῃ ῥητῇ μήκει, καὶ ἢ ΖΚ’ εἰ δὲ ἡ ΒΔ, καὶ 
ἢ ΚΕ’ εἰ ὃξ οὐδετέρα τῶν ΓΔ. ΔΒ, καὶ οὐδετέρα τῶν ΖΚ, ΚΕ. 

Εἰ ὃξ ἢ ΓΔ τῆΞξ ΔΒ μεῖζον δύναται τῷ ἀπὸ ἀσυμμέτρου ἑαυτῇ. καὶ ἢ 
ΖΚ τῆΞξ ΚΕ μεῖζον δυνήσεται τῷ ἀπὸ ἀσυμμέτρου ἑαυτῇ. καὶ εἰ μὲν ἢ ΓΔ 
σύμμετρόκπ ἐστι τῇ ἐκκειμένῃ ῥητῇ μήκει. καὶ ἢ ΖΚ’ εἰ ὃξ ἢ ΒΔ, καὶ ἢ ΚΕ’ 
εἰ ὃξ οὐδετέρα τῶν ΓΔ, ΔΒ. καὶ οὐδετέρα τῶν ΖΚ, ΚΕ ὥστε ἀποτομή ἐστιν 
ἡ ΖΕ, ἣΞ τὰ ὀνόματα τὰ ΖΚ, ΚΕ σύμμετρά ἐστι τοῖΞπ τῆΞ ἐκ δύο ὀνομάτων 
ὀνόμασι τοῖΞπ ΓΔ, ΔΒ καὶ ἐν τῷ αὐτῷ Πἠόχῳ, καὶ τὴν αὐτὴν τάξιν ἔχει τῇ 
ΒΓ᾽ ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


» 


τυ 
ῃ» 
- 


χὰ 
ΓΤῚ 
ὟΝ 
9) 
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ριχ΄. 

Τὸ ἀπὸ ῥητῆΞ παρὰ ἀποτομὴν παραβαηηόμενον πῆάτοΞξ ποιεῖ τὴν 
ἐκ δύο ὀνομάτων, ἣΞ τὰ ὀνόματα σύμμετρά ἐστι τοῖΞ τῆΞ ἀποτομῆΞ 
ὀνόμασι καὶ ἐν τῷ αὐτῷ ἡἠόχῳ, ἔτι δὲ ἣ χινομένη ἐκ δύο ὀνομάτων 
τὴν αὐτὴν τάξιν ἔχει τῇ ἀποτομῇ. 


Ἔστω ῥητὴ μὲν ἢ Α,. ἀποτομὴ ὃξ ἢ ΒΔ. καὶ τῷ ἀπὸ τῆΞ Α ἴσον ἔστω 
τὸ ὑπὸ τῶν ΒΔ. ΚΘ. ὥστε τὸ ἀπὸ τῆΞπΞ Α ῥητῆΞπΞ παρὰ τὴν ΒΔ ἀποτομὴν 
παραβαηηόμενον πηάτοκπ ποιεῖ τὴν ΚΘ᾽ Πέχω,. ὅτι ἐκ δύο ὀνομάτων ἐστὶν ἢ 
ΚΘ. ἣΞ τὰ ὀνόματα σύμμετρά ἐστι τοῖΞ τῆΞ ΒΔ ὀνόμασι καὶ ἐν τῷ αὐτῷ 
Πόχῳ, καὶ ἔτι ἣ ΚΘ τὴν αὐτὴν ἔχει τάξιν τῇ ΒΔ. 

Ἔστω χὰρ τῇ ΒΔ προσαρμόζουσα ἢ ΔΓ: αἱ ΒΓ, ΓΔ ἄρα ῥηταί εἰσι δυνάμει 
μόνον σύμμετροι. καὶ τῷ ἀπὸ τῆπ Α ἴσον ἔστω καὶ τὸ ὑπὸ τῶν ΒΓ. Η. ῥητὸν 
ὃξ τὸ ἀπὸ τῆΞ Α᾽ ῥητὸν ἄρα καὶ τὸ ὑπὸ τῶν ΒΓ. Η. καὶ παρὰ ῥητὴν τὴν 
ΒΓ παραβέβηῆηται᾽ ῥητὴ ἄρα ἐστὶν ἣ Η καὶ σύμμετροΞκ τῇ ΒΓ μήκει. 

ἐπεὶ οὖν τὸ ὑπὸ τῶν ΒΓ. Η ἴσον 
ἐστὶ τῷ ὑπὸ τῶν ΒΔ, ΚΘ. ἀνάηοχον 
ἄρα ἐστὶν ὧὡξ ἢ ΓΒ πρὸΞ ΒΔ. οὕτωΞκ ἢ 
ΚΘ πρὸκπ Η. μείζων ὃξ ἢ ΒΓ τῆΞκ ΒΔ᾿ 
μείζων ἄρα καὶ ἢ ΚΘ τῆΞ Η. κείσθω 
Β Δ Γ τῇ Η ἴση ἢ ΚΕ’ σύμμετροΞξ ἄρα ἐστὶν 
ἢ ΚΕ τῇ ΒΓ μήκει. καὶ ἐπεί ἐστιν ὡπ 
ἡ ΓΒ πρὸΞ ΒΔ. οὕτωΞ ἣ ΘΚ πρὸς ΚΕ. 
ἀναστρέψαντι ἄρα ἐστὶν ὡβπ ἢ ΒΓ πρὸ 
τὴν ΓΔ. οὕτωΞ ἢ ΚΘ πρὸκ ΘΕ. 

χεχονέτω ὼΞ ἢ ΚΘ πρὸ ΘΕ, οὕὔ- 
Κ Ε Ζ Θ τωΞ ἢ ΘΖ πρὸκπ ΖΕ᾽ καὶ Ποιπὴ ἄρα ἢ 
ΚΖ πρὸΞκ ΖΘ ἐστιν, ωὡΞ ἢ ΚΘ πρὸ ΘΕ, 
τουτέστιν [ὼπ] ἣ ΒΓ πρὸκπ ΓΔ. αἱ δὲ 
ΒΓ, ΓΔ δυνάμει μόνον [εἰσὶΪ σύμμε- 
τροι᾿ καὶ αἱ ΚΖ, ΖΘ ἄρα δυνάμει μό- 
νον εἰσὶ σύμμετροι. 

καὶ ἐπεί ἐστιν ὧὡΞ ἣ ΚΘ πρὸς ΘΕ. ἡἣ ΚΖ πρὸς ΖΘ, ἀηη᾽ ὡΞ ἡ ΚΘ πρὸς 
ΘΕ. ἡ ΘΖ πρὸ ΖΕ. καὶ ὡπ ἄρα ἢ ΚΖ πρὸΞ ΖΘ. ἢ ΘΖ πρὸ ΖΕ᾽ ὥστε καὶ ὡξΞ 
ἢ πρώτη πρὸ τὴν τρίτην, τὸ ἀπὸ τῆΞπΞ πρώτηΞ πρὸπ τὸ ἀπὸ τῆΞπΞ δευτέραϑ᾽ 
καὶ ωὡΞ ἄρα ἢ ΚΖ πρὸ ΖΕ. οὕτωΞ τὸ ἀπὸ τῆΞ ΚΖ πρὸΞ τὸ ἀπὸ τῆΞξ ΖΘ. 
σύμμετρον ὃέ ἐστι τὸ ἀπὸ τῆΞ ΚΖ τῷ ἀπὸ τῆΞ ΖΘ᾽ αἱ χὰρ ΚΖ. ΖΘ ὁὀυνάμει 
εἰσὶ σύμμετροι σύμμετροΞπ ἄρα ἐστὶ καὶ ἢ ΚΖ τῇ ΖΕ μήκει ὥστε ἢ ΚΖ καὶ 
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τῇ ΚΕ σύμμετρόπ [ἐστι] μήκει. ῥητὴ δέ ἐστιν ἣ ΚΕ καὶ σύμμετροΞπ τῇ ΒΓ 
μήκει᾽ ῥητὴ ἄρα καὶ ἢ ΚΖ καὶ σύμμετροΞκπ τῇ ΒΓ μήκει. 

καὶ ἐπεί ἐστιν ὧπ ἢ ΒΓ πρὸκ ΓΔ, οὕτωΞ ἢ ΚΖ πρὸΞκ ΖΘ, ἐναηηὰξ ὡΞκπ ἢ ΒΓ 
πρὸς ΚΖ, οὕτωΞ ἢ ΔΓ πρὸΞπ ΖΘ. σύμμετροΞπ δὲ ἢ ΒΓ τῇ ΚΖ’ σύμμετροΞξΞ ἄρα 
καὶ ἢ ΖΘ τῇ ΓΔ μήκει. αἱ ΒΓ. ΓΔ ὃξ ῥηταί εἰσι δυνάμει μόνον σύμμετροι" 
καὶ αἱ ΚΖ, ΖΘ ἄρα ῥηταί εἰσι δυνάμει μόνον σύμμετροι᾽ ἐκ δύο ὀνομάτων 
ἐστὶν ἄρα ἡ ΚΘ. 

Εἰ μὲν οὖν ἣ ΒΓ τῆΞ ΓΔ μεῖζον δύναται τῷ ἀπὸ συμμέτρου ἑαυτῇ. καὶ ἡἣ 
ΚΖ τῆΞς ΖΘ μεῖζον δυνήσεται τῷ ἀπὸ συμμέτρου ἑαυτῇ. καὶ εἰ μὲν σύμμε- 
τρόϑπ ἐστιν ἢ ΒΓ τῇ ἐκκειμένῃ ῥητῇ μήκει. καὶ ἢ ΚΖ, εἰ ὃξ ἢ ΓΔ σύμμετρόΞ 
ἐστι τῇ ἐκκειμένῃ ῥητῇ μήκει. καὶ ἢ ΖΘ. εἰ ὃξ οὐδετέρα τῶν ΒΓ. ΓΔ, 
οὐδετέρα τῶν ΚΖ, ΖΘ. 

Εἰ ὃξ ἢ ΒΓ τῆς ΓΔ μεῖζον δύναται τῷ ἀπὸ ἀσυμμέτρου ἑαυτῇ, καὶ ἢ ΚΖ 
τῆσς ΖΘ μεῖζον δυνήσεται τῷ ἀπὸ ἀσυμμέτρου ἑαυτῇ. καὶ εἰ μὲν σύμμετρός 
ἐστιν ἢ ΒΓ τῇ ἐκκειμένῃ ῥητῇ μήκει. καὶ ἢ ΚΖ, εἰ ὃξ ἢ ΓΔ, καὶ ἢ ΖΘ, εἰ ὃδξ 
οὐδετέρα τῶν ΒΓ. ΓΔ, οὐδετέρα τῶν ΚΖ. ΖΘ. 

Ἐκ δύο ἄρα ὀνομάτων ἐστὶν ἡ ΚΘ. ἣΞκ τὰ ὀνόματα τὰ ΚΖ, ΖΘ σύμμετρά 
ἐστι] τοῖΞ τῆξ. ἀποτομῆΞ ὀνόμασι τοῖΞ ΒΓ, ΓΔ καὶ ἐν τῷ αὐτῷ ἠόχῳ, καὶ 
ἔτι ἢ ΚΘ τῇ ΒΓ τὴν αὐτὴν ἕξει τάἀξιν᾽ ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


ριδ΄. 
᾿ Ἐὰν χωρίον περιέχηται ὑπὸ ἀποτομῆΞΞ καὶ τῆΞπ ἐκ δύο ὀνομάτων, 
ἣΞ τὰ ὀνόματα σύμμετρά τέ ἐστι τοῖΞ τῆΞ ἀποτομῆΞπΞ ὀνόμασι καὶ ἐν 
τῷ αὐτῷ ἠόχῳ, ἣ τὸ χωρίον δυναμένη ῥητή ἐστιν. 

ΠΠεριεχέσθω χὰρ Χωρίον τὸ ὑπὸ τῶν ΑΒ. ΓΔ ὑπὸ ἀποτομῆΞ τῆΞ ΑΒ καὶ 
τῆς ἐκ δύο ὀνομάτων τῆΞ ΓΔ. ἣπ μεῖζον ὄνομα ἔστω τὸ ΓΕ, καὶ ἔστω τὰ 
ὀνόματα τῆΞπ ἐκ δύο ὀνομάτων τὰ ΓΕ, ΕΔ σύμμετρά τε τοῖΞ τῆΞπΞ ἀποτομῆῇςπ 
ὀνόμασι τοῖΞ ΑΖ. ΖΒ καὶ ἐν τῷ αὐτῷ ἠόχῳ. καὶ ἔστω ἢ τὸ ὑπὸ τῶν ΑΒ, ΓΔ 
δυναμένη ἢ ΗἸ ἠέχω, ὅτι ῥητή ἐστιν ἡ Η. 

Ἐκκείσθω χὰρ ῥητὴ ἢ Θ, καὶ τῷ ἀπὸ τῆΞ Θ ἴσον παρὰ τὴν ΓΔ παραβε- 
βῆήσθω πῆάτοΞ ποιοῦν τὴν ΚΛ᾽ ἀποτομὴ ἄρα ἐστὶν ἡ ΚΛ, ἣΞκ τὰ ὀνόματα 
ἔστω τὰ ΚΜ. ΜΛ σύμμετρα τοῖΞ τῆΞ ἐκ δύο ὀνομάτων ὀνόμασι τοῖξπ ΓΕ, 
ΕΔ καὶ ἐν τῷ αὐτῷ ἠόχῳ. ἀηηὰ καὶ αἱ ΓΕ, ΕΔ σύμμετροί τέ εἰσι ταῖΞ ΑΖ, 
ΖΒ καὶ ἐν τῷ αὐτῷ Πόχῳψ᾽ ἔστιν ἄρα ὧΞξ ἢ ΑΖ πρὸΞ τὴν ΖΒ. οὕτωΞ ἢ ΚΜ 
πρὸΞ ΜΛ. 
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ἐναηηὰξ ἄρα ἐστὶν ὼΞ ἣ ΑΖ πρὸς 
τὴν ΚΜ, οὕτωΞ ἢ ΒΖ πρὸΞ τὴν ΛΜ’ 
καὶ Ποιπὴ ἄρα ἢ ΑΒ πρὸΞ Πἠοιπὴν τὴν 
ΚΛ ἐστιν ὧὡΞξΞ ἢ ΑΖ πρὸΞ ΚΜ. σύμμε- 
τροβ ὃξ ἢ ΑΖ τῇ ΚΜ’ σύμμετροΞκ ἄρα 
ἐστὶ καὶ ἢ ΑΒ τῇ ΚΛ. 

καί ἐστιν ὧπ ἢ ΑΒ πρὸ ΚΛ. οὕτως 
τὸ ὑπὸ τῶν ΓΔ. ΑΒ πρὸΞπ τὸ ὑπὸ τῶν 
ΓΔ. ΚΛ’ σύμμετρον ἄρα ἐστὶ καὶ τὸ 
ὑπὸ τῶν ΓΔ, ΑΒ τῷ ὑπὸ τῶν ΓΔ. ΚΛ. 
ἴσον ὃξ τὸ ὑπὸ τῶν ΓΔ, ΚΛ τῷ ἀπὸ 
τῆς Θ᾽ σύμμετρον ἄρα ἐστὶ τὸ ὑ 
τῶν ΓΔ, ΑΒ τῷ ἀπὸ τῆΞ Θ. τῷ ὃξ 
ὑπὸ τῶν ΓΔ. ΑΒ ἴσον ἐστὶ τὸ ἀπὸ τῆς 
Η᾽ σύμμετρον ἄρα ἐστὶ τὸ ἀπὸ τῆ Η 
τῷ ἀπὸ τῆΞπΞ Θ. ῥητὸν ὃὲ τὸ ἀπὸ τῆΞ 
Θ᾽ ῥητὸν ἄρα ἐστὶ καὶ τὸ ἀπὸ τῆΞκ Η᾿ 
ῥητὴ ἄρα ἐστὶν ἢ Η. καὶ δύναται τὸ 
ὑπὸ τῶν ΓΔ. ΑΒ. 


;» 
τυ 


ΣΙΟΙΧΕΙΟΝ 


-- 
ΓΤῚ 
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᾿ Ἐὰν ἄρα χωυρίον περιέχηται ὑπὸ ἀποτομῆπ καὶ τῆΞ ἐκ δύο ὀνομάτων, 
ἪΞ5 τὰ ὀνόματα σύμμετρά ἐστι τοῖΞ τῆΞ ἀποτομῆπ ὀνόμασι καὶ ἐν τῷ αὐτῷ 


Πόχῳ, ἢ τὸ χωρίον δυναμένη ῥητή ἐστιν. 


Δ ὁ ριισμκαα: Καὶ χέχονεν ἡμῖν καὶ διὰ τούτου φανερόν, ὅτι 


δυνατόν ἐστι ῥητὸν χωρίον ὑπὸ ἀπηόχων εὐθειῶν περιέχεσθαι. 


ἔδει δεῖξαι. 


ὅπερ 
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ριε΄. 
Ἀπὸ μέσηΞ ἄπειροι ἄῆοχοι χίνονται, καὶ οὐδεμία οὐδεμιᾷ τῶν 
πρότερον ἢἣ αὐτῇ. 
Ἔστω μέσῃ ἢ Α᾿ Πέχω, ὅτι ἀπὸ τῆΞπ Α ἄπειροι ἄῆποχοι χίνονται. καὶ οὐδεμία 
οὐδεμιᾷ τῶν πρότερον ἢ αὐτή. 


Ἐκκείσθω ῥητὴ ἢ Β, καὶ τῷ ὑπὸ 
τῶν Β. Α ἴσον ἔστω τὸ ἀπὸ τῆπ Γ᾽ ἄηο- 
χοβ ἄρα ἐστὶν ἢἣ Γ᾽ τὸ χὰρ ὑπὸ ἀηόχου 
Β καὶ ῥητῆ5 ἄποχον. ἐστιν. καὶ οὐδεμι- 
ᾷ τῶν πρότερον ἢ αὐτή τὸ χὰρ ἀπ 
οὐδεμιᾶΞ τῶν πρότερον παρὰ ῥητὴν 
παραβαηηόμενον πηάτοκπ ποιεῖ μέσην. 

πάηῆιν δὴ τῷ ὑπὸ τῶν Β, Γ ἴσον 
ἔστω τὸ ἀπὸ τῇΞπ Δ’ ἄηοχον ἄρα ἐστὶ 
τὸ ἀπὸ τῆΞπΞ Δ. ἄηποχοΞπ ἄρα ἐστὶν ἢ 
Δ᾽ καὶ οὐδεμιᾷ τῶν πρότερον ἢ αὐτή; 
τὸ χὰρ ἀπ᾽ οὐδεμιᾶΞπ τῶν πρότερον παρὰ ῥητὴν παραβαηηόμενον πηάτοΞξ 
ποιεῖ τὴν Γ. ὁμοίως δὴ τῆΞπ τοιαύτηΞ τάξεωΞπ ἐπ᾽ ἄπειρον προβαινούσης 
φανερόν, ὅτι ἀπὸ τῆΞ μέσηΞπ ἄπειροι ἄποχοι χίνονται, καὶ οὐδεμία οὐδεμιᾷ 
τῶν πρότερον ἣ αὐτή᾽ ὅπερ ἔδει δεῖξαι]. 


